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ಸರ್ವಾಧಿಕಾರವು ಕಾದಿಡಲ್ಪಟ್ಟಿೆ.) 


( 


ಕಿಗ್ಗಾ 


ಸಣ ಗಳೆ ಬಲೆ ಜೃ 
ಪ್ರಥಮ ಮುದ್ರಣ ೧೯೫೪ 


ಮುದ್ರಕರು: 
ಎಮ್‌. ಆರ್‌. ಸಿರೂರ್ಕ 
“ಸಿರೂರ ಪ್ರಿಂಟಂಗ ಖೆ ಪ್ರೆಸ್‌? 
೨೮ ಮಾಹಿಮವಾಲಾ Ri 
ಖೇತವಾಡಿ ೧೨ನೇ ಲೇನ 
ಮುಂಬಯಿ-೪ 


ಪ್ರಸ್ತಾವನೆ 


ಕರ್ನಾಟಕ ಕಾಲೇಜ ಧಾರವಾಡ ಇಲ್ಲಿ ಕೆಲಕಾಲ ಗಣಿತ ವಿಷಯದ 
ಪ್ರಾಧ್ಯಾಪಕರಾಗಿದ್ದ ಶ್ರೀಮಾನ್‌ ಗೋ. ವಾ. ಭಾಗವತ ಖ. ಸಿ. ಮಹನೀ 
ಯರು ಆಂಗ್ಲ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಬರೆದ “Plane Geometry For Schools” 
ಎಂಬ ಪುಸ್ತಕವು ಈಗ ಅದೆಷ್ಟೋ ಮಾಧ್ಯಮಿಕ ಶಾಲೆಗಳಲ್ಲಿ ೮/೧೦ 
ವರುಷಗಳಿಂದ ಬಳಿಕೆಯಲ್ಲಿದೆ. ಆದರೆ ಈ ಪುಸ್ತಕವನ್ನು ಕನ್ನಡದಲ್ಲಿ 
ರೂಪಾಂತರಿಸಬೇಕೆಂದು ಬಹುಜನ ಶಿಕ್ಷಕರ ಒತ್ತಾಯದ ಸೂಚನೆಗಳು 
ಬಂದದ್ದರಿಂದ, ಅವರಿಚ್ಛೆಯಂತೆ ಇದರ “ಮೊದಲನೆಯ ಪುಸ್ತಕವನ್ನು” ಈ 
ಮೊದಲೇ ನಾವು ಅವರ ಸ್ವಾಧೀನ ಪಡಿಸಿದ್ದೇವೆ. ಅದು ಪಠ್ಯ ಪುಸ್ತಕವಾಗಿ, 
ಹಲನೆಡೆಯಲ್ಲಿ ಸಾದರ ಸ್ವಾಗತಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿದೆ. ಅದೆಸ್ಟೋ ಸನ್ಮಾನ್ಯರಿಂದ 
ಬಂದ ಸದಭಿಪ್ರಾಯಗಳೇ ಇದಕ್ಕೆ ಸಾಕ್ಷಿ, 

ಈ ಎರಡನೆಯ ಪುಸ್ತಕವು ಮಾ. ಶಾಲೆಯ ೧೦ ನೆಯ ಮತ್ತು 
೧೧ನೆಯ ವರ್ಗದ ಹುಡುಗರಿಗಾಗಿ ಬರೆಯಲ್ಪಟ್ಟಿದೆ. ಮೊದಲನೆಯ ಪುಸ್ತಕದ 
ವೈಶಿಷ್ಟ್ಯಗಳನ್ನು ಇದರಲ್ಲಿಯೂ ಕಾಣಬಹುದು. ಮುಂಬಯಿ ಸರಕಾರದ 
ಹೊಸ ಅಭ್ಯಾಸಕ್ರಮವನ್ನು ಅನುಸರಿಸಿ ಭೂಮಿತಿ ವಿಷಯದ “ತಾತ್ರಿಕ 
ವಿವೇಚನೆಯಲ್ಲಿ ನಾವು ನಾಲ್ಕು ಭಾಗಗಳನ್ನು ಕಲ್ಪಿಸಿದ್ದೇವೆ. ಅದರಲ್ಲಿಯ 
ಮೊದಲನೆಯ ಭಾಗವು ಕೆಳಗಿನ ವರ್ಗಗಳ ಸಲುವಾಗಿರುವದರಿಂದ ಇದು 
ವ್ಯಾವಹಾರಿಕ ಭಾಗದೊಂದಿಗೆ ಮೊದಲನೆಯ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಬಂದು ಹೋಗಿದೆ. 
ಉಳಿದ .೨ ನೆಯ, ೩ ನೆಯ, ೪ನೆಯ ಭಾಗಗಳು ಮತ್ತು ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ 
ಮೂಲತತ್ವದ ಪಾಠಗಳು ಈ ಎರಡನೆಯ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿವೆ. 

ಈ ಪುಸ್ತಕದ ಆರಂಭಕ್ಕೆ ಭೂಮಿತಿಯ “ತಾತ್ರಿಕ ನಿವೇಚನೆ'ಯ 
ಎರಡನೆಯ ಭಾಗವಿದೆ. ಇದರಲ್ಲಿ (ಅ' 4 ಬ)೨ ಎ ಆ' 3 4 ೨ಆ'ಬ' --ಬ'೨ 
ಇಂಥ ಬೈಜಿಕ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಭೂಮಿತಿಯಿಂದ ಹೇಗೆ ಸ್ಪಷ್ಟ್ರೀ- 
ಕರಿಸಬೇಕೆಂಬದನ್ನು ಮೊದಲು ವಿವರಿಸಿ, ನಂತರ “ಪಾಯಥಾಗೋರಸ್‌ 


(೪) 


ಕ ಸಜ ಟ್ರದ್ದೇವೆ. ಇದರಿಂದ ಕೂಡಲೆ ಇವನ ವಿಸ್ತಾರದಂತೆ 
ಎರಡು ಸಿದ್ದಾ ಸ 8 ಅಪೋಲೋನಿಅಸ್‌” ನ ಸಿದ್ದಾ ಿಂತೆಗಳನ್ನೂ 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಲು ಸಾಧ್ಯವಾಗಿದೆ. 


ಕೇತ್ರಫಲಕ್ಕೆ ಸಂಬಂಧಪಟ್ಟಿ, ಸಿದ್ದಾ _ಂತಗಳನ್ನು ಮೊದಲು ತೆಗೆದು 
ಕೊಂಡು, ಆ ಮೇಲೆ ಬಿಂದುಪಥದ ಮೊದಲಿನ ಎರಡು ಸಿದ್ದಾ ! 
ಇಟ್ಟಿದ್ದೇನೆ. ಆದರೆ ಮೊದ-ಮೊದಲು ಬಿಂದು ಪಥದ ಕಲ್ಪನೆಯು ಸ್ವ 
ಗಡುಚಾಗಿ ಕಂಡಲ್ಲಿ, ಈ ವಿಷಯವನ್ನು ಕಡೆಗೆ ಗೆದುಸೊಳ್ಳಬತುದು 
ಮತ್ತು ಈ ಸಿದ್ಧಾಂತಗಳ ಆಧಾರದಿಂದ ಬಿಡಿಸುವ ಏಕಾಗ್ರತೆ" ಸಿದ್ಧಾಂತ 
ಗಳನ್ನು ನಂತರ ಬಿಡಿಸಬಹುದು. ತ್ರಿಕೋನ ನಿರ್ಮಿತಿಯ ನಿವೇಚನೆಯಲ್ಲಿ 
ಬಿಂದುಷಜದ ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಚನ್ನಾಗಿ ನಿವರಿಸಿದ್ದೇವೆ. ಒಂದೊಂದು 
ಮಧ್ಯವರ್ತಿ ಕಲ್ಪನೆ, ಅಥವಾ ಆಕೃತಿಗಳ ಸಮಾನಕೆಯಂತೆ ಬೇರೆ ಬೇರೆ 
ಗುಂಪುಗಳನ್ನು ಮಾಡಿದ್ದೇನೆ. ಜ್ರ ನಮ್ಮ ಕೃತಿಯು ಶಿಕ್ಷಕರಿಗೆ ಸಮ್ಮತ 
ವಾಗುವದೆಂದು ನಾವು ನಂಬುತ್ತೇವೆ. 


ಮೂರನೆಯ ವಿಭಾಗದಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳಗಳ ನಿವೇಚನೆಯಿದ. ೫೦ನೆಯ 
ಪ್ರಮೇಯದ ಟಓಸ್ಪಣೆ, ೫೯ ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದ ಕೆಳಗಿನ ವಿಧಾನ, ಮತ್ತು 
೧೭, ೧೮ ನೆಯ ಕೃತ್ಯಗಳ ( ಪುಟಗಳ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿಯ) ಟಸ್ಪಣೆ, ಇವುಗಳನ್ನು 
ನಿರೀಕ್ಷಿಸಬೇಕೆಂದು ಶಿಕ್ಷಕವೃ್ಳಂದಕ್ಕೆ ನಮ್ಮದೊಂದು ಬಿನ್ನ ಹವಿದೆ. 
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ನಾಲ್ವನೆಯ ವಿಭಾಗದಲ್ಲಿ ಸರೂಪ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಮತ್ತು ಇವುಗಳಿಗೆ 
ಸಂಬಂಧಸಟ್ಟ ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ವಿವೇಚನೆಯನ್ನು ಸುಲಭ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ 
ತೋರಿಸಿದ್ದೇವೆ. ಇದಲ್ಲದೆ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ “ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಮೂಲತತ್ವ? 
ಎಂಬ ಉಪಯುಕ್ತ ವಿಷಯವನ್ನು ಬೇರ್ಪಡಿಸಿ ವಿವರಿಸಿದ್ದೇನೆ. “ಸಾಮಾನ್ಯ 
ಜ್ಯಾ ಮತ್ತು ಸ್ಪರ್ತಿಕೆಗ ಇವುಗಳೆ ಕೋಷ್ಟಕಗಳನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟಿದ್ದೇವೆ. 
ತ್ರಿಕೋನ ಮಿತಿಯ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಲೋಕ ವ್ಯವಹಾರಕ್ಕೆ ಸಂಬಂಧಪಟ್ಟ 
ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ಕೊಟ್ಟಿದ್ದೆ "ವೆ. ಮಾದರಿಗಾಗಿ ಕೆಲವನ್ನು 
ಬಿಡಿಸಿ ತೋರಿಸಿದ್ದೇವೆ. ಕ್ರಮ-ಕ್ರಮವಾಗಿ ಕೇವಲ ಮೂರು ಗುಣೋತ್ತರ 


(೫) 


ಗಳನ್ನು ಮಾತ್ರ ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದ್ದೇವೆ. ಒಟ್ಟಿಗೆ ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯರಿಗೆ ವಿಷಯವು 
ಸುಲಭವಾಗಿ ಮನನವಾಗುವಂತೆ ತುಂಬಾ ಪ್ರಯತ್ನಸಟ್ಟಿದ್ದೇನೆ. 


ಕನ್ನಡದಲ್ಲಿ ಬರೆದ ಈ ಪುಸ್ತಕದ ಹಸ್ತ ಪ್ರತಿಗಳನ್ನು ದಯವಿಟ್ಟು 
ಓದಿ ಸರಿಪಡಿಸಿ, ಪುಸ್ತಕ ಮುದ್ರಿತವಾಗಿ ಮುಗಿಯುವ ವಕೆಗೂ ಸಂಪೂರ್ಣ 
ಬೆಂಬಲವಿತ್ತ ಇಲ್ಲಿಯ ರಾಬರ್ಟಿಮಸನಿ ಆಿಕ್ಕಿಕಲ್‌ ಹಾಯಸ್ಕೂಲದ 
ಶ್ರೀಮಾನ್‌ ಕೋಡಕಣಿ ಚಂದ್ರಶೇಖರ ಔ.ಸಿ. 8, 7, ಇವರನ್ನೂ ನಮಗೆ 
ಪ್ರೋತ್ಸಾಹನೆ ಕೊಟ್ಟು ಕೇವಲ ಕನ್ನಡಿಗರಿಗಾಗಿ ಇದನ್ನು ಪ್ರಕಟಿಸಿದ 
ಶ್ರೀಮಾನ್‌ ಭಟಕಳ ಗಣೇಶರಾಯರನ್ತ್ನೂ ಅಲ್ಸಾವಧಿಯಲ್ಲಿ ಅಂದವಾಗಿ 
ಮುದ್ರಿಸಿ ಕೊಟ್ಟ ಶ್ರೀಮಾನ್‌ ಶಿರೂರ ಮಂಗೇಶರಾಯರನ್ನೂ ನಾವು 
ಹೃತ್‌ಪೂರ್ವಕ ಅಭಿನಂದಿಸುತ್ತೇನೆ. 

ಇದರ ಮೊದಲನೆಯ ಪುಸ್ತಕಕ್ಕೆ ಆಶ್ರಯವಿತ್ತಂತೆ ಇದನ್ನೂ ಸ್ವಾಗತಿಸ 
ಬೇಕೆಂದೂ ಪುಸ್ತಕದ ಗುಣ-ವರ್ಧನೆಗೆ ತಮಗೆ ತಿಳಿದು ಬಂದ ಸೂಚನೆ 
ಗಳನ್ನು ತಿಳಿಸಬೇಕೆಂದೂ ಶಿಕ್ಷಕರಲ್ಲಿ ನಮ್ಮ ವಿಜ್ಞಾ ಪನೆಯಿದೆ. 


ಮುಂಬಯಿ. 7] ಶ್ರೀ. ದ. ಮುಜುಮದಾರ 
ಎಪ್ರೀಲ್ಕ ೧೯೫೪. / ಅನುವಾದಕ 


ಪರಿನಿಡಿ 


ತಾತ್ವಿಕ ನಿವೇಚನೆ 
ಎರಡನೆಯ ಭಾಗ (ಶ್ಲೇತ್ರಫಲ ಮತ್ತು ಬಿಂದುಪಥ) 

ಪರಿಚ್ಛೇದ ಪುಟ 
೧೪. ವ್ಯಾಖ್ಯೆಗಳು, ಆಯತದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ .... ಸಣ ಫಿ 

೧೫. ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ರ ಮತ್ತು ತ್ರಿಕೋನ 
ಇವುಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ. ಘು ೭. 
೧೬. ಚ ಸರಳಕೇಖಾಕೃ ತಿಗಳ  ಕ್ಷೇತ್ರಕಲ ಕ ೧೯. 
೧೭. ಕ್ಲೇತ್ರಫಲದ ಕೃತಿಗಳು. ಚ ಬ ೨೪. 
೧೮. 11೬ ಣೆ ೀತ್ರಫಲ ಚಃ ತ ಶಲ, 
೧೯. ಪಾಯಥಾಗೋರಸ ಸಿದ್ದಾಂತ ಎ ಆ ೩೮. 
3೨೦. ಪಾಯಥಾಗೋರಸ ಸಿದ್ಧಾಂತದ ವಿಸ್ತಾರ ಬ ೫೩. 
೨೧. ಬಿಂದುಪಥ ಯ ಕ ೬೧. 
೨೨. ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಸರಳ ರೇಖೆಗಳ ಪ ತೆ ಟೂ ೭೪. 
೨೩. ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಹಲಕೆಲವು ರಚನೆಗಳು ಸ ೮೪. 
ಪ್ರಶ್ನ ಸಮುದಾಯ ೩. ಆ ಆ ೯೫. 

ಮೂರನೆಯ ಭಾಗ (ವರ್ತುಳೆ) 
೨೪. ವರ್ತುಳದ ಜ್ಯಾರೇಖೆ .... ಮ ಟ್ಟ ೧೦೩. 
೨೫. ವರ್ತುಳ ಕೋನಗಳ ಗುಣಧರ್ಮ ... ನಃ ೧೧೬. 
೨೬. ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ತೆ ಎ ೧೪೩. 
೨೭, ವ್ಯುತ್ಕ್ರಮ ವರ್ತುಳ ಬಂಡದಲ್ಲಿಯ ಸ ಎ ೧೬.೨. 
೨೮. ಅಂತರ್ಗತ, ಬಹಿರ್ಗತ, ಪರಿಗತ ಆಕೃತಿಗಳು ವ್ಯ ೧೭೪. 
೨೯. ಜ್ಯಾಖಂಡಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾದ ಸು ಚ ೧೯೫. 


೩೦. ವರ್ತುಳಗಳ ರಚನೆಯು ಎ NE ೨೧೧. 


(ಈ) 
ಪ್ರಶ್ನ ಸಮುದಾಯ ೪. 


ನಾಲ್ಕನೆಯ ಭಾಗ (ಸ್ವರೂಪ ಆಕೃತಿಗಳು ಹ 


ಕ, 


ಕ್ರ, 


ಗುಣೋತ್ತರ ಮತ್ತು ಪ್ರಮಾಣ 
ಸ್ವರೂಪ ತ್ರಿಕೋನ 


ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಮೂಲ ತತ್ವಗಳು 


ಲಘುಕೋನದ ಸ್ಪರ್ತಿಕೆಯು 

ಸ್ಪರ್ಶಿಕಾ ಗುಣೋತ್ತರಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನಗಳು 

ಜ್ಯಾ ಮತ್ತು ಕೋಜ್ಯಾ ಗುಣೋತ್ತರಗಳು 

ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವದು 

ಕೆಲವು ವಿಶಿಷ್ಟ ಕೋನಗಳ ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯಲ್ಲಿಯ 
ಗುಣೋತ್ತರಗಳು 


ಭೂಮಿತಿಯಲ್ಲಿಯ ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಸವ 


ಕೆಲವು ಕಠಿಣ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳೂ 


ಪ್ರಶ್ನ ಸಮುದಾಯ ೬ 
ಉತ್ತ ರಗಳು 


ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಕೋಷ್ಟಕಗಳು 
ಪರಿಶಿಷ್ಟ ೧. ಪ್ರತಿಕ್ಚೆಯ: ಇಂಗ್ಲೀಷ ಸ್ವರೂಪ) 
ಪರಿಶಿಷ್ಟ ೨. (ಪಾರಿಭಾಷಿಕ ಶಬ್ದಕೋಶ) 


ವಿನಿ 
$4 ನಮಿತಿ) 


೨೩೧. 
ಪಿಪ೫%, 


ಪುಟ 
೨೮೩. 
೨೯೧. 
೨೯೯. 
೩೦೭. 


೩೧.೨ 


೩೨೩. 


೩೩೪. 
ರ ೯. 
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ತಾತ್ಲಿಕ ವಿವೇಚನೆ 


ಎರಡನೆಂಯ ಬಾಗ 
ಕೇತ್ರಫಲ ಮತ್ತು ಬಿಂದುಪಥ 





ಗುರುತುಗಳು 


ಏಕರೂಪ 

ಸರಿ ಇಲ್ಲ. 

ಅಧಿಕ (ಕೂಡಿಸು). 
ಉಣೆ (ಕಳೆ). 
ನಡುವಿನ ವ್ಯತ್ಥಾ ಸೆ 
1,೬ ಕೋನ. 


| ಸಮಾಂತರ ಇದೆ; ಇರುವವು. 
" 1 ಸಮಾಂತರ (ವಿಶೇಷಣ). 
ಒಕ 


il 


೨೨ 
ತ್‌ 
ಡ್ಯ 


ು 


ಲಂಬ ಇದೆ; ಇರುವವು. 
ಲಂಬ (ವಿಶೇಷಣ) 


ಅಂದರೆ, ಆದ್ದರಿಂದ. 


ಅನು. ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 
ಆ, ಆಕೃತಿ 

ಉಪಸಿ ಉಪಸಿದ್ಧಾ ೦ತ 
ಬಹು ಭು. ಬಹುಭುಜಾಕೃತಿ 


ಸರಿ ಇದೆ, ಅಥವಾ ಇರುವವು. | 


ವೆ ೧ 
ಫ್ಸಿಂತ ಸಣ್ಣದಿಲ್ಲ ಅಥವಾ 


ಸಣ ವಾಗಿಲ್ಲ. 
೪ ೧೧ 


ಯಾಕಂದರೆ 
|A ತ್ರಿಕೋನ. 
ಎ ವರ್ತುಳ. 
೦೫ ಪರಿಘ. 
> ಕ್ಸಿ ಂತ ದೊಡ್ಡ ಜಾಗಿರುವದು. 
ವಾ ಜೊಡ್ಡ ದಾಗಿರುನವು. 
ಇ ಕ್ಚಿಂತಸ ಸಣ್ಣ ದಾಗಿರುವದು. 
ಅಥವಾ ಸಣ್ಣದಾಗಿರುವವು- 
| ೫ ಕ್ವಿಂತ ದೊಡ್ಡದಿಲ್ಲ, ಅಥವಾ 
| ದೊಡ್ಡವಾಗಿಲ್ಲ. 
We: 
\ 


ಸಮದ್ವಿಭುಜ 
ಸಮಾ. ಸಮಾವಿಷ ಶೆ 


| ಸಮಾ. ಭು.ಜೌ. ಸಮಾಂತರ 
1 ಭು.ಚೌ./ ಭುಜಜೌಕೋನ 


ಶಾಲಾ ಭೂಮಿತಿ 
ಎರಡನೆಯ ಭಾಗ 


ಕ್ಸೇತ್ರಫಲ ಮತ್ತು ಬಿಂದುಪಥ 
ಹ ವಾವ ಟಾ 
ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ 
೧೪ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 
ವ್ಯಾಖ್ಯೆಗಳು, ಆಯತದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ 
[ವ್ಯಾವಹಾರಿಕ ವಿಭಾಗದಲ್ಲಿಯ ೧೩ ನೆಯ ಪ್ರಕರಣ ನೋಡಿರಿ.] 
ಯಾವದೊಂದು ಆಕೃತಿಯ ಕ್ರೇತ್ರಫಲ ಅಂದರೆ ಅದರ ಮೇಕೆಯಿಂದ 
ಸುತ್ತುಗಟ್ಟಿದ್ದರ ಒಳಭಾಗದ ಅಳತೆಯೆಂದು ಹೇಳಬಹುದು. 
ವಿಕಾಂಕ(Uಂi):-ಉದ್ದ ಭುಜದ ಮೇಲಿನ ಒಂದು ಜೌರಸದ ಕ್ಷೇತ್ರ 
ಲವನ್ನು ಆ ಇಡೀ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲದಲ್ಲಿ ಏಕಾಂಕ ಎಂದು ಹಿಡಿಯುವರು. 
ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಯಾವಜೊಂದು ಭುಜವನ್ನು ಅದರ ತಳರೇಖೆಯೆಂದು 
ಕಲ್ಪಿಸಿದರೆ, ಅದರ ಎದುರಿನ ಕೋನಬಿಂದುವಿನಿಂದೆ ಆ ತಳರೇಖೆಯ ವರೆಗೆ 
ತೆಗೆದ ಲಂಬವು ತ್ರಿಕೋನದ ಎತ್ತ ರವಾಗುವದು. 
ಸಮಾಂತರಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಯಾವದೊಂದು ಭುಜವನ್ನು ತಳಕೇಖೆ 
ಯೆಂದು ಕಲ್ಪಿಸಿದರೆ, ಆ ರೇಖೆ ಮತ್ತು ಅದಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವ 
ಇನ್ನೊಂದು ರೇಖೆ ಇವುಗಳ ನಡುವಿನ ಲಂಬಾಂತರಕ್ಕೆ ಆ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ 
ಚೌಕೋನದ ಎತ್ತರನೆಂದು ಹೇಳುವರು. 


Keb 


ಲ ಭೂಮಿತಿ 


ಕೆಳಗಿನ ಆಕೃತಿಗಳನ್ಲಿಯ ತ್ರಿಕೋನ ಮತ್ತು ಸಮಾಂತರಭುಜ ಜೌಕೋನ 
ಇವುಗಳಿಗೆ ಒಂದೇ ಸಮಾಂತರ ರೇಖಾಯುಗ್ಮದ ನಡುವಿನ ತ್ರಿಕೋನ 
ಅಥವಾ ಚೌಕೋನಗಳೆನ್ನುವರು. 





ಎರಡು ಆಕೃತಿಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಸರಿಯಿದ್ದರೆ ಅವುಗಳಿಗೆ ಸನುಕ್ಸೇತ್ರ 
ಅನ್ನುವರು. 

ಅಬಕ, ಡಈಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಸರಿಯಿಡೆಯೆಂದು ಹೇಳು 
ವಾಗ ಸಿಅಬಕೆ- ಗಿಡ ಈಫ ಎಂದು ಬರೆಯುವರು. ಇದರಂತೆ, - ಈ 
ಗುರುತನ್ನು ಬೇಕೆ ಎರಡು ಆಕೃತಿಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು ಸರಿಯಿದೆ ಎಂದು ಹೇಳು 
ವಾಗ ಉಪಯೋಗಿಸುವರು. 

ಏಕರೂಪ ಆಕೃತಿಗಳು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರವಾಗಿರುವವು; ಆದರೆ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ 
ಆಕೃತಿಗಳು ಮಾತ್ರ ವಿಕರೂಪದಲ್ಲಿಯೇ ಇರುವನೆಂದು ಹೇಳಲಿಕ್ಕೆ ಬರುವ 
ದಿಲ್ಲ. 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆಗಳು, ಆಯತದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ೫ 


ಪ್ರಮೇಯ ೨೭. 


ಆಯತದ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲವೆ ಅದರ ಉದ್ದ ಮತ್ತು ಅಗಲ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರದಷ್ಟು ಇರುವದು. 





ಪಕ್ಷಃ-- ಅಬಕಡ ಆಯತದಲ್ಲಿ ಅಬ ಭುಜ ೬ ಏಕಾಂಕ ಮತ್ತು ಅಡ 
ಭುಜ ೪ ಏಕಾಂಕ ಅಳತೆಯಿದೆ. 

ಸಾಧ್ಯ:--ಅಬಕಡ ಇದರ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ (೬% ೪) ಚೌರಸ ಏಕಾಂಕ ಆಗು 
ವದು; ಎಂದು ತೋರಿಸಬೇಕು. 

ಸಿದ್ಧತೆ;--ಅಬ ಭುಜದಲ್ಲಿ ೬ ಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. ಆ ಭಾಗ 
ದರ್ಶಕ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಅಡ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ರೇಖೆ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ ಇದರಿಂದ ಅಬಕಡದಲ್ಲಿ ೬ ಸಮಾನ 
ಭಾಗಗಳಾಗುವವು. ಅಡ ಭುಜದಲ್ಲಿ ೪ ಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡಿ, ಭಾಗದರ್ಶಕ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಅಬ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರ 
ವಾಗಿ ರೇಖೆಗೆಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಇದರಿಂದ ಮೇಲಿನ ೬ ಆಯತ 
ಗಳ ಪ್ರತಿಯೊಂದರಲ್ಲಿ ಪುನಃ ೪ ಸಮಾನ ಭಾಗಗಳಾದದ್ದು 
೫ ಚ ಮತ್ತು ಅದರಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಣ್ಣ 
ನಿಭಾಗವು ಚೌರಸವಾಗಿದ್ದು , ಅದರ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ೧ ಏಕಾಂಕ 
ಆಗಿರುವದು. 
ಅಬಕಡ ಆಯತದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ (೬೪) ಏಕಾಂಕ ಇದೆ. 


ಜ| ರೀತಿಯಲ್ಲಿ, ಅಬ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಲ ಏಕಾಂಕ ಉದ್ದ ಳತೆಯೆಂದೂ, ಅಡ 
ಭುಜದಲ್ಲಿ ರ ನಿಕಾಂಕ ಅಗಲಳಕೆಯೆಂದೂ ತಿಳಿದರೆ, 'ಅಬಕಡ ಆಯತದ 


\ 


ಕೇ (ತ್ರಫಲನು ಲರ ಏಕಾಂಕ ಆಗುವದು. ಆದರೆ ಇದರಲ್ಲಿ ಏಕಾಂಕಗಳನ್ನು 


೬ ಕಣ ದಿರಿಶಿ 
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ಕಾಂಕಗಳು ಪೂರ್ಣಾಂಕದಲ್ಲಿಯೇ 
ಇರಬೇಕಾಗುವೆಮು, [ಅಬ ಮತ್ತು ಅಡ ಭುಜಗಳು ಸರಿಚ್ಛಿ (ದನಶೀಲ 
ಇತ್ರ ಇದು ಶ ಕೈವಿವೆ.] 
ಡೆ ಆಯತದ ಅಬ ಭುಜ ೪ನ್ಲಿ ಇಂಚ 
ಮತ್ತು ವ ಮ ೨ ಇಂಚು ಇದೆ ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಇಂಚಿನ ಸ್ಟೆ ಮೊ 
ನನ್ನು ಏಕಾಂಕ ಎಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. (೩ ಮತ್ತು ೫ ಇವುಗಳ ಲ. ಸಾ. 
ಭಾ. ೧೫ ಆಗುವದು.) ಅಂದರೆ ಅಬ - ೭೦ ನಿಕಾಂಕ ಮತ್ತು ಅಡ - ೫೭ 
ಏಕಾಂಕ ಆಗುವವು. ಮತ್ತು ಆಯತದ ಕ್ರೇತ್ರಫಲವು ಎ ೭೦೬೫೭ ಏಕಾಂಕ 
ಗಳಾಗುವವು. 

ಇದರಲ್ಲಿ ಮಾತ್ರ ಒಂದು ಭುಜದ ಮೇಲೆ ಸ್ರಿ ಇಂಚಿನ ಚೌರಸವು 
ಫಲದ ಏಕಾಂಕ ಆಗುವದೆಂಬುದು ಸ್ಪಷ್ಟ ಇದೆ. 

೧ ಇಂಚಿನ ಬದಿಯ ಜೌರಸ ದಲ್ಲಿ ೧೫೧೫ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲದ ಏಕಾಂಕ 

ಗಳಿರುವವು. ಅಂದರೆ ಈ ಏಕಾಂಕವುವ ೧ ೧ ಚೌರಸ ಇಂಚು ಆಗುವದು. 


೧೫x೧೫ 


 ಅಬಕೆಡ ಆಯತದ ಕೆ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು 
ಎ೭೦ ೫೭ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲದ ಏಕಾಂಕಗಳು 


ಲಿ 
೦೫೫೭ ಚಾರಸ ಇಂಚುಗಳು. 
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"೧೫೬೧೫ 

ಗಿಳಿ ೧೯ 

ಈ ಶ್ರ ಮ್‌ 3) ೨2 
ಎಳಿಫ್ಲೆ ಊಶಿತ್ತಿ >» »» 


“ಆಯೆತದ ಸ್ನೇತ್ರಫೆಲವು ಅದರ ಉದ್ದ ಮತ್ತು ಆಗಲ ಅಳತೆಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರದಷ್ಟು ಇರುವದು” ಎಂದು ಇದರಿಂದ ತಿಳಿದುಕೊಂಡೆವು. 
ಈ ಸಿದ್ಧಾಂತವು ಉದ್ದ ಅಗಲಳತೆಗಳು ಪೂರ್ಣಾಂಕದಲ್ಲಿರಲಿ, ಅಥವಾ 
ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದಲ್ಲಿರಲಿ, ಹೇಗಿದ್ದರೂ ಸತ್ಯವಿದೆ. 

ಲೇಖನ ಪದ್ಧತಿ: ಎಂಥ ತೊಂದರೆಯೂ ಇಲ್ಲದಾಗ ಆಯತದ ಕರ್ಣ- 
ರೇಖೆಯ ಅಂತ್ಯಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಎರಡೇ ಅಕ್ಷರಗಳಿಂದ ಆ 


ಆಯತದ ಹೆಸರನ್ನು ಹೇಳುವರು. ಅಂದರೆ ಅಬಕಡ ಆಯತವನ್ನು 
ಆಯತ ಅಕ, ಇಲ್ಲವೆ ಆಯತ ಬಡ ಎಂದು ಬರೆಯುವರು. 


೧೫ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 


ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ ಮತ್ತು ತ್ರಿಕೋನ 
ಇವುಗಳ ಶ್ರೇತ್ರಫಲ 
ಸಿದ್ದಾಂತ ೨೪೮. 
ಒಂದೇ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲಿರುವ ಮತ್ತು ಒಂದೇ ಸಮಾಂತರ 


ಠೇಖಾಯುಗ್ಮದಲ್ಲಿರುವ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನಗಳು ಸಮ 
ಸ್ಷೇತ್ರವಾಗಿರು ವವು. 





ಪಕ್ಷ:-- ಅಬ ಒಂದೇ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ಪಖ, ಶಯ 
ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳ ಮಧ್ಯದಲ್ಲಿರುವ ಅಬಕಡ, ಅಬಈ ಫ 
ಎರಡು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಜೌಕೋನಗಳು. 

ನ ಅಬಕೆಫೆ ಇವುಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲಗಳು ಸಮಾನ ಇರು 
ವವು. 


ಸಿದ್ಧತೆಃ--ಅಡಫ ಬಕ ಈ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
L ಅಡಫೆ-ಎ ( ಬಕ ಈ (ಅಡ! ಬಕ; ಅನುರೂಸಕೋನ) 
| L ಅಫಡ- [ ಬಕಕ (ಅಫ ಬಕ ,, ,, 
ಅಡ- ಬಕ (ಸಮಾ. ಜೌ. ದ ಎದುರು ಭುಜಗಳು) 
". ಅಡಫ, ಬಕ ಈ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಆಗಿರುವವು. (೨ ಕೋನ; 
ಅಂತರ್ಗತಭುಜ). 
. ಅಡಫ, ಬಕಈ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲಗಳು ಸಮಾನ ಆಗಿರು 


ವವು. 


ಲೆ ಭೂಪಿತಿ 


ಅಬಕಫ ಪೂರ್ಣ ಆಕೃತಿಯಿಂದ ಇವೆರಡೂ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ತ್ರಿಕೋನ 
ಗಳನ್ನು ಒಂದರ ಹಿಂದೊ ಹ ಕಳೆಯಿರಿ. ಅಂದರೆ ಅನುಕ್ರಮದಿಂದ ಉಳಿದ 
ಅಬಕಡ್ಕ ಅಬ ಈಫ ಈ ಆಕೃತಿಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲಗಳು ಸಮಾನ ಆಗುವವು. 

ಬಸ್ಸೆಣೆ: _ನೇಲಿನ ಸಿದ್ಧತೆಯು ಎಲ್ಲ ಪ್ರಕಾರದ ಆಕೃತಿಗಳಿಗೂ ಹೊಂದುವದು, 
ಭಾಗಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ಮೇಲೆ ಆಧಾರಿಸಲ್ಪಟ್ಟ ಸಿದ್ಧತೆಗಳು ಹೀಗೆ ಬದಲು ಮಾಡಿದ 
ಹೊರೆತು ಎಲ್ಲ ಆಕೃತಿಗಳಿಗೆ ಹೊಂದಲಾರವು. 

ಉಪನಿದಾಂತ ೧ :--ಸೆಮಾನ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ಒಂದೇ 
ಸಮಾಂತರ ಕೇಖಾಯುಗ್ಮದಲ್ಲಿರುವ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನಗಳು ಸಮ_ 
ಫ್ಲೇತ್ರವಾಗಿಕುವವು. 


ಪತೆ ಥ್ರ ಹೆ ಗೆ 


ಹ್ಹೆ ಈ ನ ಮ ಯ 
ಪಕ್ಚ:-. ಅಬ್ಬ ಈಫ ಸಮಾನ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ಪಖ್ಯ 
ಕ್ಷಯ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳ ನಡುವೆ ಅಬಕಡ್ಕ ಈಫಗಹ 
ಎರಡು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನಗಳಿವೆ. (ಅಬ್ಬ ಹಥ 
ಭುಜಗಳು ಕ್ಷಯ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಇರುವವು). 
ಸಾಧ್ಯ: ಾ--ಅಬಕಡ್ಕ ಈಫಗಹ ಇವುಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲಗಳು ಸಮಾನ 
ಇರುವವು. 
ರಚನೆ: “ಆಹ, ಬಗೆ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ಅಬ ಎ ಈಫ (ಸಕ್ಷ) 
ಈಫ ಹೆಗೆ (ಸಮಾ. ಭು. ಜೌ. ದ ಎದುರುಭುಜ) 
"ಅಬ ಎ ಹಗ ಮತ್ತು ಅಜ, ಹಗೆ ಇವು ಸಮಾಂತರ ಇವೆ. 
ಅಬಗಹ ಇದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ ಇದೆ. 


ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಜೌ. ಅಬಕೆಡ್ಕ ಅಬಗಹ ಇವು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ 
ಇಗಿವೆ; (ಅಬ ಇದು ಒಂದೇ ತಳರಕೇಖೆಯು, ॥ ರೇಖೆಗಳ ನಡುನೆ.) 


ಸಮಾಂತರೃಭುಜ ಚೌಕೋನ ಮತ್ತು ತ್ರಿಕೋನ ಇವುಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ೯ 


ಮತ್ತು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಜೌ. ಈಫಗಹ, ಅಬಗಹ ಇವು ಸಮ 
ಕ್ಷೇತ್ರವಾಗಿವೆ. (ಹಗೆ ಇದು ಒಂದೇ ತಳರೀೀಖೆಯು, ॥ ಕೇಖೆಗಳ ನಡುನೆ). 


ಅಬಕೆಡ್ಕ ಈಫಗಹ ಇವು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ 
ಚೌಕೋನಗಳಾಗಿನೆ. 
ಟಿಪ್ಪಣೆ: ಈ ಪ್ರಮೇಯದ ಪ್ರತಿಜ್ಞೆಯನ್ನು ಒಮ್ಮೊಮ್ಮೆ ಈ ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಹೇಳ 
ಬಹುದು: 
“ಒಂದೇ ಇಲ್ಲವೆ ಸಮಾನ ಶಳರೇಖೆಗಳ ಮೇಲಿನ, ಮತ್ತು ಸಮಾನ ಎತ್ತರದ 


ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನಗಳು ಸಮಸ್ಷೇತ್ರವಾಗಿರುವವು.” 


ಇಂಥ ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಮೊದಲು ಮಾಡುವ ಸಿದ್ಧತೆ:- (೧) ಈ ಪ್ರಕಾರದ 
ಸಮಾ. ಭು. ಜೌಕೋನಗಳು' ಒಂದೇ ಸಮಾಂತರ ರೇಖಾಯುಗ್ಮದಲ್ಲಿ 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವದು; ನಂತರ (೨) ಈ ಸಿದ್ಧಾಂತವನ್ನು ಒಂದೇ ತಳರೇಖೆಯ 
ಮೇಲಿನ ಆಕೃತಿಗಳಂತೆ ಸಿದ್ದಮಾಡುವದು; ಮತ್ತು ಕೊನೆಗೆ (೩) ಮೇಲಿನ 
ಉಪಸಿ. ೧ರಂತೆ ಅದು ಸಮಾನ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಆಕೃತಿಗಳಿಗೂ 
ಸರಿ ಬೀಳುವದು ಎಂದು. ತೋರಿಸುವದು. 

ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ ೨:--ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲವು, 
ಆ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಶೋನದ ತಳರೇಖೆ ಮತ್ತು ಎತ್ತರ ಇವುಗಳಿಗೆ ಅನು 
ಶ್ರಮದಿಂದ ಸೆರಿಯಿರುವ ಆಯತದ ಶ್ಸೇತ್ರಫಲಸಕ್ಕೆ ಸಮಾನನಾಗಿರುವದು, 


ಅಂದರೆ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಕ್ಸೇತ್ರಫೆಲ 
= ತಳಿಕೇಖೆ ೩ ಎತ್ತರ. 


ಣದ ಭಾಮಿತಿ 
ಹಸ.ಮೇಯ ೨೯. 
ಸಮಾನ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ಒಂದೇ ಸಮಾಂತರ 


ಶೇಖಾಯುಗ್ಮದ ನಡುವೆ ಇರುವ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸಮಸ್ಸೇತ್ರವಾಗಿ 
ರುವವು. 





ಈ 
ಇ ಬಡ ಜ್ತ 


ಪಕ್ಷಃ- ಅಬ್ಬ ಡಈ ಸಮಾನ ತಳರೇಖೆಗಳ ಮೇಲೆ, ಮತ್ತು ಪಖ, 
ಕ್ಷಯ ಸಮಾಂತರ ರೇಖಾಯುಗ್ಮದ ನಡುವೆ ಅಬಕ್ಕ, ಡಫ 
ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ (ಅಬ, ಡಈ ಭುಜಗಳು ಕ್ಷಯ 
ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿವೆ). 

ಸಾಧ್ಯ:--ಅಬಕ, ಡಕಫ ಇವು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ತ್ರಿಕೋನಗಳು. 

ರಚನೆ:- ಅ ದಿಂದ ಬಕ ಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಒಂದು ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯಿರಿ. ಆದು ಪಖ ರೇಖೆಯನ್ನು ಗೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸು 
ವದು; ಡದಿಂದ ಈಫಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಒಂದು ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಪಖ ರೇಖೆಯನ್ನು ಹ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವದು. 

ಸಿದ್ಧತೆ:--ರಚನೆಯಂತೆ ಅಬಕೆಗ, ಡಈ ಫಹ ಇವು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ 
ಚೌಕೋನಗಳಾದವು. ಅಬ್ಬ ಡಕ ಇವು ಅವುಗಳ ಸಮಾನ 
ತಳರೇಖೆಗಳಾಗಿವೆ. ಮತ್ತು ಅವು ಪಖ, ಕ್ಷಯ ಸಮಾಂತರ 
ಕೇಖೆಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವವು. 
ಅಬಕಗ, ಡಈಫಹ ಇವು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ 

ಜೌಕೋನಗಳಾಗುವವು. ಆದರೆ ಈ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನಗಳನ್ನು 


ತ್ರಫಲ ೧೧ 


ಥ್ರ ನಮಾ. ಭು. ಜೌ. ಅಬಕಗ 

ಮತ್ತು ಸ ಡಕಪ ಸಮಾ. ಭು. ಜೌ. ಡಕಹಫಹ 

A ಅಬಕ- ಓ ಡಕಫ 

ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತೆ ೧:--ಒಂದೇ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಮತ್ತು ಒಂದೇ 
ಸಮಾಂತರರೇಖಾಯುಗ್ಮದ ನಡುನಿನ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸಮಕ್ಸೇತ್ರವಾಗಿರುವಪು. 

ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತೆ ೨;-_ಕ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯರೇಖೆಯು ಆ ತ್ರಿಕೋನದ 
ಶ್ಲೇತ್ರಫಲದಲ್ಲಿ ಎರಡು ಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡುವದು, 

ಚಿಪ್ಪಣೆ:- “ಒಂದೇ ಇಲ್ಲನೆ ಸಮಾನ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಮತ್ತು ಸಮಾನ 
ಎತ್ತರದ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸಮಕ್ಸೇತ್ರ ಇರುವವು.” ಹೀಗೆ ಪ್ರತಿಜ್ಞೆ ಇದ್ದರೆ, ಇಂಥ 
ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಎರಡು ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳ ನಡುನೆ ಇಡಬಹುದೆಂಬುದನ್ನು 
ಮೊದಲು ಶೋರಿಸಿ, ನಂತರ ಮೇಲಿನ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು ಮಾಡಬೇಕು. 


ಪ್ರಮೇಯ ೩೦ (ಪ್ರ. ೨೯ರ ವ್ಯತ್ಯಾಸ) 


ಒಂದೇ ಸರಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಸಮಾನ ತಳರೇಖೆಗಳ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು 
ಆ ಸರಳೆರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಇರುವ ಸನುಶ್ಲೇತ್ರ 
ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಒಂಜೇ ಸಮಾಂತರರೇಖಾಯುಗ್ಮದಲ್ಲಿ ಇರುತ್ತವೆ. 


‘43 ಡೆ 


ಸ ಕ ಈ ನ 


ಪಕ್ಷ: ಕ್ಷಯೆ ಸರಳ ರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಬಕ್ಕ ಈಫ ಸಮಾನ 
ತಳರೇಖೆಗಳಿರುವ, ಅಬಕ ಮತ್ತು ಡಈಫ ಸನುಕ್ಷೇತ್ರ ತ್ರಿಕೋನ 
ಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟದೆ. 


೧೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಸಾಧ್ಯ:--ಅಡ ರೇಖೆಯು ಕ್ಷಯ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರವಿದೆ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: -ಅಡ ರೇಖೆಯು ಕ್ಷಯ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರವಿರದಿದ್ದಕೆ, ಅ 
ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಕ್ಷಯ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಅಹ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಈಡ ರೇಖೆಯನ್ನು ಹ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಭೇದಿಸುವದು. ಹಥ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಈಗ ಬಕ್ಕ ಈಫ ಸಮಾನ ತಳರೇಖೆಗಳ ಮೇಲಿರುವ ಮತ್ತು ಕ್ಷಯ್ಯ 
ಅಹ ಸಮಾಂತರ ರೇಖಾಯುಗ್ಮದ ನಡುವೆ ಇರುವ ಅಬಕ, ಹಈಫಥ 
ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರಗಳಾಗುವವು. 
ಪರಂತು, ಅಬಕ, ಡಈಫ ಇವು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ಕ್ರಿಕೋನಗಳು (ಪಕ್ಷ); 
, ಡಈಫ, ಹಈಫ ಇವು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ಕೋನಗಳು. 
ಆದರೆ ಯಾವದೊಂದು ವಸ್ತುವಿನ ಭಾಗವು, ಆ ಪೂರ್ಣ ವಸ್ತುವಿಗೆ ಸರಿ 
ಇರಲ ಜು ಆದ್ದರಿಂದ ಡಫ, ಹಈಫ ಇವು ಕ ತ್ರಿಕೋನ 
ಇರವು ಎಂಬುದು ಸ್ಸಪ್ಟವಿದೆ. 
ಕ sy ರೇಖೆಯು ಕ್ಷಯ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರ ಇಲ್ಲ ಎಂಬುವದು 
ತಪ್ಪಾಗಿದೆ. 
ಅಡ ರೇಖೆಯು ಕ್ಷಯ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರ ಇರುವದೇ ಸತ್ಯ 
ವಾಗಿದೆ. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ ೧ ೬:--ಒಂದೇ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ, ಮತ್ತು ಅದರ 
ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಇರುವ ಸಮಕ್ಸೇತ್ರ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಒಂದೇ ಸಮಾಂತರ 
ರೇಖಾಯುಗ್ಮದಲ್ಲಿ ಇರುವವು, 
ಸಿದ್ಧಾಂತ ೩೦ರ ಪ್ರತಿಜ್ಞೆಯನ್ನು ಕೆಳಗಿನಂತೆ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ ಬಹುದು. 


“ಒಂದೇ ಇಲ್ಲವೆ ಸಮಾನ ತಳೆಕೇಖೆಯ ಸಮಕ್ಸೇತ್ರ 
ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಒಂದೇ ಎತ್ತರದವು ಇರುವವು.” 


ಹೀಗೆ ಪ್ರತಿಜ್ಞೆ ಜ್ಞಿಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟಾಗ, ಒಂದೇ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಅಥವಾ 

pe ತಳಕೇಖೆಗಳ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ತಳರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ 

ತ್ರಿಕೋನಗಳು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ ಲಿಕ್ಸೆ ಬರುವವು ಎಂಬುದನ್ನು RS 
Fi ನಂತರ ಸಿದ್ಧ ತೆಗೆ ಯಜೇತ. 


ಹ 


ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ ಮತ್ತು ತ್ರಿಕೋನ ಇವುಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ೧೩ 


ಉಪಸಿದ್ಧಾ ತ ೨:೨ಚೌಕೋನದ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕರ್ಣರೇಖೆಯು ಅದರ 
ಕ್ಟೇತ್ರಫಲದಲ್ಲಿ ಮಾನ ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡುತ್ತಿದ್ದರೆ, ಆ ಚೌಕೋನವು 
ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ ಆಗುವದು, (ಪ್ರ, ೨೦ ಬ ೧ರ ವ್ಯತ್ಯಾಸ) 


ಜ್ಜ ಷ್ಟ 
ಟ್ರ ಬ 
ಸಿದ್ಧತೆ: A ಅಬಕಎಿ ಚೌಕೋನ ಅಬಕಡ- ಗಿ ಅಬಡ 
ಇ ಡಕ ಅಬ ( ಉಪಸಿ. ೧.) 
ಅದರಂತೆ ಓಡಿ ಅಡಬ = ಚೌಕೋನ ಅಬಕಡ ಎ ಗಿ ಅಡಕ 
_ ಬಕ! ಅಡ ( ಉಸಸಿ. ೧) 


_. ಅಬಕಡ ಇದು ಸಮಾಂತರಭುಜ ಜೌಕೋನ ಇದೆ. 


ಪ್ರಮೇಯ ೩೧. 


ಸಮಾನ ತಳಕೇಖೆಗಳೆ ಮೇಲೆ, ಮತ್ತು ಒಂಜೇ ಸಮಾಂತರ 
ಕೀಖಾಯುಗ್ಮದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸಮಾಂತರಭುಜಚೌಕೋನವು ಮತ್ತು 
ಒಂದು ತ್ರಿ ತ್ರಿಕೋನವು ಇದ್ದರೆ, ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರ 
ಫಲವು, 3 ಕೋನದ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲದ ಇನ್ಮುಡಿ ಇರುವದು. 


ಹ ಕ ಹ ಗ 
| ಖ 





ನಿ ಯೆ 


ಬ Fr 
ಪಕ್ಷ: ಅಬಕಡ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನವು ಮತ್ತು ಈಫಗ 


೧೪ ಭೂಮಿತಿ 


ನವು ಅಬ್ದ ಈಫ ಎಂಬ ಸಮಾನ ತಳರೇಖೆಗಳ ಮೇಲೆ. 


ಕ್ರಿಕೆ 
ಮತ್ತು ಸಖ, ಶಯ ಸಮಾಂತರ ರೇಖಾಯುಗ್ಮದಲ್ಲಿ ಇರು 
ವನು. (ಅಬ್ಬ ಕಪ ರೇಖೆಗಳು ಕ್ಷಯ ದಲ್ಲಿರುವವು) 


ಸಾಧ್ಯ: ಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ ಅಬಕಡ ಇದರ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ 
ಎ೨ ಸಿ ಗಳುಫ ದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ. 
ರಚನೆ: ಈ ಬಿಂದುನಿನಿಂದ ಫಗೆಕ್ಸಿ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ರೇಖೆಯನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅದು ಪಖ ಕೇ ಕ್ಕ ಹ ಬಿಂದುವಿರಳಿ ಭೇದಿ 
ಸುವದು. 
ಸಿದ್ಧತೆ: _ಈಫ | ಹಗೆ (ಸಕ್ಷ) ಮತ್ತು ಈಹ! ಫಗ (ರಚನೆ). 
ಈಫಗಹ ಇದೊಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಜೌಕೋನವು. 
ಮತ್ತು ಈಫಗಹದ ಕ್ಲೇತ್ರಫೆಲಐ೨ ಡಿ ಗಳಥದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ. 
(ಈಗ ಕರ್ಣರೇಖೆಯು ಈಫಗಹ ವನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದು). 
ಅಬಕಡ, ಈ ಫಗೆಹ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನಗಳು. ಅಬ ಈಫ 
ಸಮಾನ ತಳರೇಖೆಗಳ ಮೇಲೆಯೂ, ಮತ್ತು ಪಖ, ಕ್ಷಯ ಸಮಾಂತರ 


ವಿ 
C 


a 


೬ ch. 


ಅಬಕಡ ಇದರ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಈಫಗಹ ಇದರ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ. 
ಅಬಕಡ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ೨A ಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ ೧:--ಒಂದೇ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ, ಮತ್ತು ಇಂದೇ 
ಸಮಾಂತರ ಶೇಖಾಯುಗ್ಮದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನವೂ 
ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನವೂ ಇದ್ದಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಶ್ಲೇತ್ರಫೆಲವು 
ತ್ರಿಕೋನದ ಇಮ್ಮಡಿ ಇರುವದು. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾ ರತ ೨೬-- ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನವು ಮತ 
ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನವು ಸಮಾನ ತಳಕೇಖೆಗಳ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ಸಮಾನ ಎತ 
ದಲ್ಲಿದ್ದರೆ, ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲವು ತ್ರಿಕೋನದ ಶ್ಲೇತ್ರ 
ಫಲದ. ಇಮ್ಮಡಿ ಇರುವದು, 
ಉಪಸಿದ್ಧಾ ೦೫ ೩:- ಆಯತದ ಸಂಲಗ್ಗ ಭುಜಗಳಿಗೆ, ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ 


ಅಲ್ವ 
ಸಿ 
ಸಿಧಿ 


ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ ಮತ್ತು ತ್ರಿಕೋನ ಇವುಗಳ ಶ್ಲೇತ್ರಫೆಲ ೧೫ 
ತಳರೇಖೆ ಮತ್ತು ಎತ್ತರ ಇವು ಸರಿಯಿದ್ದರೆ, ಆ ತ್ರಿಕೋನದ ಸ್ಲೇತ್ರಫಲವು 


ಆಯತದ ಸ್ನೇಶತ್ರಫಲದ ಅರ್ಥದಷ್ಟು ಇರುವದು. 
ಅಂದಕ್ಕೆ, ತ್ರಿಕೋನದ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲ -9 (ತಳರೇಖೆ)« (ಎತ್ತರ). 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರ ಹ ೧೪. 


೧. ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಎದುರುಬದುರಿನ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯ 
a ಜೋಡಿಸುವ ರೇಖೆಯಿಂದ ಆ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದ ದಲ್ಲಿ 

EA ಎರಡು ಭಾಗಗಳು ಉಂಟಾಗುವವು. 

೨. ಒಂದು ಆಯತವು ಮತ್ತು ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನವು ಒಂದೇ 
ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನೆ. ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಎತ್ತರ ಸರಿಯಿದೆ. ಆದರೆ ಅವುಗಳ 
ಪರಿಮಿತಿಯ ತುಲನೆ ಮಾಡಿರಿ. 

೩. ಅಬಕಡ ಚೌಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಬ ಭ್‌ ಮೇಲೆ ಮ ಮಧ್ಯಬಿಂದು ಇದೆ. 
ಡಮ ಕೂಡಿಸಿದೆ. ಆದರೆ ಗಿ ಅಡನು ಎಲಿ ಅಬಕಡ ಎಂಬದನ್ನು ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. 

೪, ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ೫ ೬ ಕರ್ಣರೇಖೆಗಳಿಂದ ಉಂಟಾಗುವ 

ಜಿ ಶ್ರಿಕೋನಗಳು ಸಮಕ್ಸೇತ್ರವಾಗಿರುವವೆಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. ಮತ್ತು ಇದರ 
ವ್ಯತ್ಯಾಸವನ್ನು ಹೇಳಿ, ಅದನ್ನೂ ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ. 

೫, ಅಬಕಡ ಮತ್ತು ಅಬಮನ ಸನುಕ್ಲೇತ್ರ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ 
ಗಳು ಅಬ ತಳರೇಖೆಯ ವಿರುದ್ಧ ಬದಿಗಳಲ್ಲಿನೆ. ಆದರೆ ಅಬ ರೇಖೆಯು ಕಮ್ಮ 
ಡನ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸ ಸುವದೆಂದು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ. 

೬. ಅಬಳ ತ್ರಿಕೋನನನ್ನು ಕೊಟ್ಟದೆ. ಬಳ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಗಿ ಅಬಕ 
ಇದಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರವಾಗುವಂತೆ ಒಂದು ಸಮದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೭. ಅಬಕಡ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಮ ಬಿಂದು 
ವಿಜೆ. ಆದರೆ ಗಿ ಮಅಬ .. ಗಿ ಮಕಡ ಎ ದಿ ಅಬಕಡ ಎಂದು ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ. 

೮. ಅಬಕಡ ಚೌಕೋನದ ಅಕೆ ರೋ ಮ ಇದೊಂದು ಮಧ್ಯ 
ಬಿಂದುವಿದೆ. ಆದರೆ ಅಬಮಡ ಚೌಕೋನ ಎಕಬಮಡ ಚೌಕೋನ ೭ 9 ಅಬಕಡ 
ಚೌಕೋನ, ಎಂಡು ಸಿದ್ದ ಮಾಡಿರಿ. 

೯. ಅಬಳಡ ಇದೊಂದು ಚೌಕೋನನಿದೆ. ಬ ಮತ್ತು ಡ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಅಳ 
ಕರ್ಣರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದಿದೆ. ಅ ಮತ್ತು ಕ ಬಿಂದು 
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ಳಿಂದ ಬಡ ಕರ್ಣರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರ ನ ತೆಗೆದಿದೆ. ಆ ರೇಖೆಗಳಿಂದ 
೧೫ಾದೆ ಸಮಾಂತರಭುಜಚೌಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವನ್ನು ಅಬಕಡ ಇದರೆ 
ಉತ್ರಫ ಅಜೊಡನೆ ತುಲನೆ ಮಾಡಿರಿ. ಕ 

೧ರ. ಅಬಕಡ ಚೌಕೋನ ಇದೆ. ಅ ಕ ರೇಖೆಯು ಬಡ ರೇಖೆಯನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿ 
ಡೆ. ಸಿ ಬಅಕೆ ಮತ್ತು ಗಿ ಡಅಕ ಇವು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರನೆಂದು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ, ಇದರೆ 


ವ್ಯತ್ಕಾ ತ್ಯಾಸವನ್ನು ಚ ಅದನ್ನೂ ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ, 


೧೧. ಸಿಅಬಕದ ಬತ ತಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಮ ಇದೊಂದು ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವಾಗಿದೆ. 
ಅಮ ದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಪ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು, ಗ್ನಿ ಅಪಬ ೬ ಗಿ ಅಪಕ 
ಎಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ, 

೧೨. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿ ಪ ಇದೊಂದು ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆದು 
ಸೆೊಂಡಿದೆ. MSE ಇದ್ದರೆ, ಅಪ ರೇಖೆಯು (ಅವಶ್ಯವಿದ್ದ ಕ ಬೆಳಿಸಿ) 
ಬಳ ರೇಖೆಯನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದು; ಅಥವಾ ಬಕ ರೇಖೆಗೆ EES, 
ಎಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ.. 

೧೩. ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ಎರಡು ಭುಜಗಳು ಇನ್ನೊಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ಎರಡು 
ಭುಜಗಳಿಗೆ ಅನುಕ್ರಮದಿಂದ ಸರಿ ಇದ್ದರೆ ಮತ್ತು ಅಪುಗಳ ನಡುನಿನ ಕೋನಗಳು 
ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ಪೂರಕವಾಗಿದ್ದರೆ ಅವೆರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸಮಸ್ಷೇತ್ರವಾಗಿರುವವು. 

೧೪. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ ಅಬ, ಅಕ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಡ ಮತ್ತು ಈ ಮಧ್ಯಬಿಂ ದು 
ಗಳಿನೆ. ಆದರೆ (೧) ಡಬಕ ಮತ್ತು ಈಬಕ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸನುಕ್ಸೇತ್ರ ಎಂದು 
ತಿಳಿದು ಡಈ || ಬಕ ಎಂದು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ, (ಪ್ರಮೇಯ ೨೪ಕ್ಕೆ ತುಲನೆ ಮಾಡಿರಿ.) 
(೨) ಓಅಡಈ -4 ಗ್ನಿಅಬಕ ಎಂದು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ. 

೧೫. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ ಅಬ್ಯ ಅಕ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಡ ಮತ್ತು ಈ ಮಧ್ಯಬಿಂದು 
ಗಳಿನೆ. ಡಕ್ಕ ಈಬ ರೇಖೆಗಳು ಗ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು, ಅದರೆ ಸಿ ಗಅಬ 
ಮತ್ತು ಸಿಗಅಕ ಇವು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ ಇದರ ಮೇಲಿಂದ 
(ಉದಾ. ೧೨ರ ಉಪಯೋಗ ಮಾಡಿ) ಅಗ ರೇಖೆಯನ್ನು ಬೆಳಿಸಿದರೆ, ಅದು ಬಳ 
ರೇಖೆಯನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರೂ ಮಧ್ಯರೇಖೆಗಳು ಒಂದೇ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡುವವೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, 

[ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಗಳ ಮೀಲನಬಿಂದುವಿಗೆ ಆ ತ್ರಿಕೋನದ ಮಧ್ಯಸಂಪಾತ 
{Oentroid) ಎನ್ನು ವರು,] 


ರಿ 


th ಇಕಿ 


A 


ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ ಮತ್ತು ತ್ರಿಕೋನ ಇವುಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ೧೭ 


೧೬. ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ಸಮುಲಂಬ ಚೌಕೋನನಿದೆ. (ಅಬ | ಡಕ), ಅಬ, 
ಡಕಗಳಲ್ಲಿ ಮ ಮತ್ತು ನ ಇವು ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುಗಳಾಗಿವೆ. ಮನ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ವ 
ಮಧ್ಯ ಬಿಂದು ಇದೆ. ಆದರೆ, 

(೧) ಅಡನಮ ಮತ್ತು ಬಕನಮ ಇನು ಸಮಾನ ಸಮಲಂಬ ಚೌಕೋನಗಳು; 

(೨) ಅಬ ಮತ್ತು ಕೆಡ ಭುಜಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸಡೆ, ಅವುಗಳಿಗೆ ಕೂಡುವಂತೆ ವ 

ಬಿಂಡುನಿನಿಂದ ಒಂದು ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದರೆ ಅದು ಅಬಕಡ ಸಮಲಂಬ 
ಚೌಕೋನವನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದು. 


*೧೭, ಒಂದೇ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಮತ್ತು ಅಸ್ಟಷ್ಟೇ ಎತ್ತರದ ಹಲವು 
ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ ಸಮದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಪರಿಮಿತಿಯು ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿರು 
ನದು. 

ಲಿ೮. ಅಬಕಡ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನನಿದೆ. ಬಕ್ಕ *ಕಡಗಳಲ್ಲಿ 
ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಈ, ಫ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುಗಳಿನೆ. ಅದರೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ:-- 


(೧ ಗಓಕಈಫ ರಿ ಅಬಕಡ 
ಮತ್ತು (೨) ಗಿ ಅಈಫ ಎಕ್ಕಿ ಅಬಕಡ (ಮುಂ. ಪಿ.) 
೧೯. ಚೌಕೋನದ ಭುಜಗಳ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕ್ರಮದಿಂದ ಕೂಡಿಸುವ 


ರೇಖೆಗಳಿಂದ ಉಂಟಾದ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನವು ನೂಲ ಚೌಕೋನದ 
ಅರ್ಧದಷ್ಟು ಇರುವದು. 


೨೦. ಗಿ ಅಬಕ ಇದರೆ ಅಬ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಫ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದು ಇದೆ. ಬಳಕ ರೇಖೆಗೆ 
ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಮತ್ತು ಸಮಾನವಾಗಿ ಪರ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದಿದೆ. ಪರ ರೇಖೆಯು 
ಅಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ಫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ ಗ್ನಿ ಅಫರ ನುತ್ತು 
A ಬಪಫ ಇವು ಸಮಸಕ್ಲೇತ್ರನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. (ಮುಂ. ಪಿ.) 


೨೧. ಕೆಳಗಿನ ವಿಧಾನದಲ್ಲಿ ತಪ್ಪು ಇದ್ದರೆ ತಿದ್ದಿರಿ:- 


“ಎರಡು ಸಮಸ್ಷೇತ್ರ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಒಂದೇ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲಿದ್ದರೆ, 
ಅವುಗಳ ಶಿಕೋಜಿಂದುಗಳನ್ನು ಜೋಡಿಸುವ ಕೇಖೆಯು, ಆ ತಳರೇಖೆಗೆ 
ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವದು.” 


೧೮ ಭೂಮಿತಿ 


೨೨. ಅಬಕ ಇದರ ಬಕ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಯಾನ ಆ 
ದೊಂದು ಹ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಬ 
ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಬಈ ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯಿರಿ. ಪತ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಬಫ 
ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಆದು ಅಕ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ಫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಪಫ ಕೆ ಈ 
ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಗಿ ಪಫಕ ಎದಿ ಗಿ ಅಬಕ ಎಂದು ಬ ಷ 
ತೋರಿಸಿರಿ. 

ತ್ರಿಕೋನದ ಒಂದು ಭುಜದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಆ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು 
ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವ ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಉದಾ, ಸಂಗ್ರಹ ೧೬ರಲ್ಲಿ 
೪ನೆಯ ಉದಾ. ಯನ್ನು ನೋಡಿರಿ.] 


"ಘಿ 


೨೩. ಸಿಅಬಕ ಇದರ ಬಕ ತಳರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಯು 
ಅಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ಡ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿಯೂ, ಅಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ಈ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿಯೂ 
ಛೇದಿಸುವದು. ಈ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಅಬಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಯು 
ಬಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ಮ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿಯೂ, ಮತ್ತು ಡ ಬಿಂದು ವಿನಿಂದ ಅಕಕ್ಕೆ ಸಮಾಂ 
ತರವಾಗಿ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಯು ಬಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ನ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿಯೂ ಛೇದಿಸು 
ವವು. ಆದರೆ ಸಿಆಡನ- ಗಿ ಅಮ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. [ಬನ ಮಕ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ] 


೨೪. ಅಬಕಡ ಚೌಕೋನದ ಅಬ, ಬಕ್ಕ ಕಡ, ಡಅ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ಯಫ್ಯರ್ಯಸ 
ಇವು ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳಿವೆ. ಪಸ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಮ ಒಂದು ಬಿಂದುನವಿದೆ. 

A ಬಪಫ 4೬ ಸಿಡೆಸರ- ಸಿಮಫರ. ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

[ಸಮೀಕರಣದ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬದಿಯು ್ಠ ಅಬಕಡದಷ್ಟು ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ,] 


೨೫. ಸಮಲಂಬ ಚೌಕೋನದ ಅಸಮಾಂತರ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದು 
ಗಳನ್ನು ಜೋಡಿಸುವ ರೇಖೆಯು, ಅದರ ಸಮಾಂತರ ಭುಜಗಳಿಗೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ 
ರುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

[ಅಬ, ಜಡ ಈ ಅಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳಲ್ಲಿ ಕ್ರ ಯು ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು 

ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅಂದರೆ ಸ್ನ ಶ್ರಬಕುದ್ಧಿ ಸಿಅಬಕವ9 ಗಿ ಡಬಕ 2 ಸಿಯಬಕ 
”. ತೆಯ ಬಕ] 


ಈ. 


೧೬ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 
ಕೆಲವು ಸರಳರೇಖಾಕೃತಿಗಳ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲ 


೧. ಸಮಲಂಬ ಚೌಕೋನದ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲವು, ಸಮಾಂತರ ಭುಜ 
ಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ಅರ್ಧಕ್ಕೆ ಲಂಬದಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ಬರುವ ಗುಣಾಕಾರ 
ದಷ್ಟು ಆಗುವದು. 

ಅಬಕಡ ಸಮಲಂಬ ಜೌಕೋನದಲ್ಲಿ ಡ ತನ 
ಅಬ! ಡಕ: [ 
ಬಡ ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಅಬದ ಮೇಲೆ ಡಮ 
ಮತ್ತು ಡಕ ದ ಮೇಲೆ ಬನ ಲಂಬ ಶೆಗೆಯಿರಿ. | 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಅ ಮ ಬ 

ಸಮಲಂಬ ಚೌಕೋನ ಅಬಕೆಡ- ಗಿ ಅಬಡ + A ಬಡಕ 

= ಅಬ- ಡಮ 15 ಡಕೆ.ಬನ 
= ಅಬ: ಡಮ 9 ಡಕೆ.ಡಮ 

ಕ್‌ ಡಮ - ಬನ) 
=2 (ಅಬ ಡಕ) ಡಮ. 


೨. ಚೌಕೋನದ, ಸ್ಲೇತ್ರಫಲವು, ಅದರ ಕರ್ಣದ ಅರ್ಥಕ್ಕೆ 
ಅದರ ಎದುರಿನ ಕೋನಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಕೆರ್ಣದ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ 


ಲಂಬಗಳ ಬೇರೀಜಿನಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ಬರುವ ಗುಣಾ ಕಾರದಷ್ಟು ಆಗು 
ವದು. 


ಅಬಕಡ ಚೌಕೋನ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
ಬಡ ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಬಡ ಕರ್ಣರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 
ಅಮ, ಕನ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಂದಕ್ಕೆ 


ಚೌಕೋನ ಅಬಕಡ- ಗಿ ಅಬಡ-.. ಬ ಕಡಬ 
=5 ಬಡ» ಅಮ ಬಡ» ಕನ 
= ಬಡೆ (ಅಮ ಕನ) 





ಸಾ 200 ಅಗಳಿ ಪರ 





೨೦ ಭೂಮಿತಿ 
4, ಬಹುಕೋನದೆ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ. 


a (೧) ತ್ರಿಕೋನ ಕಾರ್ಯದ ರೀತಿ: 
ಅಬಕಡ ಈ ಇದೊಂದು ಬಹುಕೋನಾಶೃತಿ 
ಇನೆ ಇದರ ಕೋನ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವ 
ದೊಂದು ಅ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಉಳಿದ ಬಿಂದು 
ಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಆ ಬ ಆಂದರೆ 
ಬಹುಕೋನದ ಕ್ರಿಕೋನ ವಿಭಾಗಗಳುಂಬಾಗುವವು. 
ಆಕೃತಿಯು ಬಹಿರ್ವಕ್ರ ಆಗಿದ್ದರೆ ಮಾತ್ರ ಬಹುಕೋನಾಶೃತಿಯ ಕ್ಷೇತ್ರ 
ಫಲವು, ಅಬಕ, ಅಕೆಡ ಮತ್ತು ಅಡಕ ಈ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲಗಳ 
ಬೇರೀಜಿನಷ್ಟು ಆಗುವದು. ಫ್ರೊ 
ಬಹುಕೋನವು ಬಹಿರ್ವಕ್ರ ಇರದಿದ್ದರೆ ಈ 
ನಿಯಮದಲ್ಲಿ ಬದಲಾನಣೆ ಮಾಡಬೇಕಾಗು 
ವದು. ಬದಿಯ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ, 
ಅಬಕಡಈ ನ್ಲೇತ್ರಫಲ-ಸಿ ಅಬಕ 
-ಸಿಅಕಡ4ಸ ಅಡಕ 


(೨) “ಕ್ಷೇತ್ರ ಪುಸ್ತಕ'ದ ರೀತಿಯೆಂ:- 
ಅಬಕೆಡ ಈಫ ಇದೊಂದು ಬಹುಕೋನಾ 
ಕೃತಿಯಿದೆ. ಅಡ ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದಕ್ಕೆ 
lrg ಕೇಖೆ (8856 1೧6) ಎಂದು ಕಲ್ಪಿ 


pe ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಬಬ', ಕಕ, 
ಈತ, ಫಫ' ಲಂಬಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿಂ. 

'`ಈ ಲಂಬಗಳ ಅಳಕೆ ಮಾಡಿರಿ; ಅದರಂತೆ 
ಅಬ, ಬ'ಕ', ಅಡ, ಅಘ? ಅಫ' ಅಳೆ 
ಯಿರಿ, 





ನೆಲವು ಸರಳ ರೇಖಾಕೃತಿಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ೨೧ 


ಬಹುಕೋನದ ಕ್ಲೇತ್ರಸಲವು, ಅಬಬ' ಡಕಕ', ಡಈ% ಈ, ಅಫಫ' 
ಈ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಮತ್ತು ಬಬ'ಕ'ಕ, ಕಕ'ಫ'ಫ ಈ ಸಮಲಂಬ 
ಚೌಕೋನಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫೆಲಗಳ ಬೇರೀಜಿನಷ್ಟು ಆಗುವದು. 

ನೀವು ಮಾಡಿದ ಅಳತೆಯು ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಇದೆ ಎಂದು ತಿಳಿಯೋಣ. 

ಅಡ- ೮೦೦; ಅಬ'ಎ ೨೭೦; ಅಕ'- ೫೨೦; 

ಅಕಈ'ಎರ್ಕಂ; ಅಫ'- ೨೦೦; ಬಬ - ೨೦೦; 

ಕಕ ೨೭೫; ಈಈಗ'ಐ ೨೧೬; ಫಫೆ'ಎ ೨೦೦, 

ಈ ಅಳತೆಯ ಕೊಂಡೆಯು (Links) ಸರಪಳಿಯಿಂದ ತೆಗೆದುಕೊಂಡದ್ದು 
ಇದೆ. 
೧೦೦ ಕೊಂಡೆಗಳು- ೧ ಸರಪಳಿ; ೧೦ ಚೌರಸ ಸೆರಪಳಿ- 0 ಎಕೆಕೆ. 

ಈ ಅಳತೆಗಳನ್ನು ಕ್ಲೇತ್ರಮಾಸಕರು (Surveyor) ತಮ್ಮ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ 
ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಬರೆದಿಡುತ್ತಾರೆ:--- 


$ ಕೊಂಡೆಗಳು 


ಡ ವರೆಗೆ 
೮೦೦ 
೫.೨೦ ೨೭೫ ಈ ವರಿಗೆ 
ಈ ವರೆಗೆ ೨೧೬ ೩೯೦ 
೨೭೦ ೨೦೦ ಬ ವರೆಗೆ 
ಫ ವರೆಗೆ ೨೦೦ |. ೨೦೦ 
ಅ ದಿಂದ 


ಕ್ಷೇತ್ರ ಮಾಸಕನು ಭೂಮಿಯನ್ನು ಅಳೆಯುವಾಗ ಅ ಕೋನ ಬಿಂದುನಿ 
ನಿಂದ ಆರಂಭಮಾಡಿ ಡ ಕೋನ ಬಿಂದುವಿನ ವರೆಗೆ ಅಳತೆಯನ್ನು ಮುಗಿಸು 
ವನು. ಆಗ ಆಯಾ ಕೋನ ಬಿಂದುಗಳ ಲಂಬಾಂತರಗಳನ್ನು ಅಳೆದು 
ಅವನ್ನು ತನ್ನ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಕಾಣಿಸಿದ ಮಧ್ಯಸ್ತಂಭದ ಬಲಕ್ಕೆ ಅಥವಾ 
ಎಡಕ್ಕೆ (ಅವು ಇರುವ ದಿಕ್ಚಿಗೆ) ಬರೆದಿಡುವನು. 


೨೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಅಂದಕ್ಕೆ. ಓ ಅಬಬ' ರ್ಕಿ ಅಬ. ಬಬ' -ಎಡ್ಳಿ-೨೭೦6೨೦೦ಎ೨೭೦೦೦ 
A ಡಕಕ'ಎ೦ಲ್ದಿ ಡಕ. ಕೆಕ' ಎದ೨೮೦೦೨೭೫ಎ೩೮೫೦೦ 

A ಅಫಫೆ'- ಅಪೆ. ಫಫ' -ಡ್ರ೨ಂ0೨೦೦೬೨೦೦೦೦ 

ಡಿ ಡಕ ಈರಿ ಡ ಈ. ಈ ಈ'ಎಲ್ಯೀ೪೧೦೧೭೨೧೬ಎ೪೪೨೮೦ 

ಸ.ಲ.ಚೌ. ಬಬ'ಕ'ಕ- ಬ'ಕ' (ಬಬ. ಕಕ')-ಲ್ಳು೨೫೦೬೪೭೫೬೫೯೩೬೫ 
ಸ.ಲ.ಚೌ. ಈ ಈ ಫಫೆಎ್ದಿ ಈಫ'( ಈ ಈ ಫಫ)ಎಡ್ರು(೧೯೦೦೫1೧೬೦೩೯೫೨೦ 
.. ಜೌ. ಕೊಂಡೆಗಳು 2೨೨೮೬೭೫ 

ಕ್ಷೇತ್ರ ಫಲವು- ೨೨೮೬೭೫ ಚೌ. ಸರಪಳಿಗಳು. 
= ೨.೨೮೬೭೫ ಎಕೆರೆಗಳು. 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೧೫. 


ಕೆಳಗಿನ ಆಕೃತಿಗಳ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ: - 

೧. ಚೌರಸ: ಭುಜ ೨ ಇಂಚು. 

೨. ಆಯತ: ೩ ಇಂಚು ೫ ಇಂಚು. 

೩. ತ್ರಿಕೋನ: / ಅ ಕಾಟಕೋನ, ಅಬ ಎ೨ ಇ, ಅಕ. 4 ಇ. 

ಲ್ಲ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ: ತಳರೇಖೆ ೪ ಇ, ಎತ್ತರ ೨ ಇ. 

೫. ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ: ಸಂಲಗ್ನ ಭುಜಗಳು ೩ ಇ. ಮತ್ತು ೫ ಇ; 
ಸಮಾವಿಷ್ಟ ಕೋನ ೪೫. 

೬. ಸಮಭುಜ ಚೌಕೋನ: ಕರ್ಣಗಳು ೩ ಜೃ ೨6 ಇ. 


೭. ಸಮಲಂಬ ಚೌಕೋನ; ಸಮಾಂತರ ಭುಜಗಳು ೨ ಇ., ೩ ಇ; ಲಂಬಾಂತರ 
೧೬೫ 5 

೮. ಚೌಕೋನ ಅಬಕಡ: ಅಕ್ತ೩ ಇ.; ಅಕ ದ ಮೇಲೆ ಬ ಮತ್ತು ಹ ಗಳಿಂದ 
ಲಂಬಾಂತರಗಳು ಅನುಕ್ರಮದಿಂದ ೨ ಇ., ೧ ಇ. 


೯. ಕರ್ಣರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಕಾಟಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಿ ಉಂಟಾಗುವ 
ಚೌಕೋನ: ಕರ್ಣಗಳು ೨೫ ಇ, ೪ ಇ 


೧೦. ಅಬಕಡ ಚೌಕೋನ: ಅಕ... ಇ. ಬಡವಳ ಇ; ಅಕ ಮತ್ತು ಬಡ 
ನಡುವಿನ ಕೋನ ೪೫, 


ಕೆಲವು ಸರಳ ರೇಖಾಕೃತಿಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಪಿಷ 


೧೧. ಸುಸಮ (regular) ಸಟ್‌ಕೋನ: ಭುಜ ೨ ಇಂಚು. 


೧೨. ಒಬ್ಬ ಕ್ಷೇತ್ರಮಾಪಕನು ತನ್ನ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಅಳತೆಯನ್ನು 
ಬರೆದಿಟ್ಟಿದ್ದಾನೆ: 


ಕೊಂಡೆಗಳು 


ಬ ವರೆಗೆ 
೪೮೦ 
೩೦೦ |೩೦ ಈ ವರಿಗೆ 
ಡ ನರೆಗೆ ೬ಂ[ ೨೩೦ 
೧೫೦ [೪೫ ಈ ವರೆಗೆ 
ಅ ದಿಂದ 





ಅನುಕೂಲವಾದ ಪ್ರಮಾಣದಿಂದ (Scale) ಒಂದು ನಕ್ಸೆ ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮೆತ್ತು 
ಆ ಹೊಲದ ಶ್ರೇತ್ರಫಲ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೧೭ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 


ಕೇತ್ರ ಫಲದ ಕೃತಿಗಳು 
ಕೃತ್ಯ ೧೨. 
ಒಂದು ಸರಳೆರೇಖಾಕ ತಿಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿ ರ್ರಿ ಅದರ ಸಮಕ್ಸ್ಬೇ 


ದಷ್ಟು ಪರಂತು ಅದರಲ್ಲಿದ್ದ ಮಜಗಳಿಂದ. ಒಂದು ಕಡಿಮೆ pe 
ಗಳಸ್ಟು ಇನ್ನೊಂದು ಸರಳೆಕೇಖಾಕ್ಕೆ ತಿಯನ್ನು ತೆಗೆಯುನದು. 





ಪಕ್ಬಃ-- ಅಬಕೆಡ ಈಫೆ ಎಂಬ ೬ ಭುಜಗಳುಳ್ಳ ಒಂದು ಸರಳರೇಖಾ 
ಕೃತಿಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 

ಸಮಕ್ಷೇತ್ರವಾಗುವಂಥ, ಮತ್ತು ೫ ಭುಜ 
ಗಳುಳ್ಳ ಸ್ಯ ಸರಳ ರೇಖಾಕ ಸ ತಿಯನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 

ಕತ್ರಿ ತ ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಈ ಅಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರನಾಗಿ ಫಫೆ' ಕೀಖಿ 
ಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅದು ಬೆಳಿಸಿದ ಬಅ ಇದನ್ನು ಫ' 
ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಈಫೆ' ಕೂಡಿಸಿರಿ. 

ಅಂದರೆ ಬಕಡ ಈಫೆ' ಇದು ಇಷ್ಟ ಆಕೃತಿ ಆಗುವದು. 

ಸಿದ್ದ ತ ಅಕಫ, ಅ ಈಸಫ' ಎರಡು ತಿ 3 ಕೋನಗಳು. ಅ ಈ ಒಂದೇ ತಳ 
ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ, ಮತ್ತು ಅಕ, ಫ'ಫೆ ಸಮಾಂತರ ಕೇಖಾ 
ಯುಗ್ಮದಲ್ಲಿ ಇರುವವು. 

ಒಡಿ ಅಈಫ- ಓ ಅಕಈಫ'. 





ಸಾಧ್ಯ: 


ಶ್ಲೇತ್ರಫಲದ ಕೃತಿಗಳು ೨೫ 


ಪ್ರತಿಯೊಂದು ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಬಕಡ ಈ ಆಕೃತಿಯನ್ನು ಕೂಡಿಸಿರಿ; 
ಅಬಕಡ ಈಫದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ - ಬಕಡಈಫ' ದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ. 
ಉಪಕೃತ್ಯ ೧:-- ಕೊಟ್ಟ ಚೌಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಷೇಶ್ರವಾದ ತ್ರಿಕೋನ 
ತೆಗೆಯುವದು. 
ಉಪಕ್ಕತ್ಯ ೨:--ಕೊಟ್ಟ ಸರಳ ರೇಖಾಕೃತಿಗೆ ಸಮಸ್ಸೇತ್ರನಾಪ ತ್ರಿಕೋನ 


ತೆಗೆಯುವದು. 


ಕೃತ್ಯ ೧೩. 
ಕೊಟ್ಟಿ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮನ್ಷೇತ್ರ ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ಕೋನಕ್ಕೆ ಸರಿ 


ಯಾದ ಒಂದು ಕೋನವುಳ್ಳ ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 


ಅ ಈ 


ು 
ಬ AN ಖ್‌ V4 


ಪಶ್ಸ:-- ಅಬಕ ಶ್ರಿಕೋನವನ್ನೂ ಮತ್ತು ಕ್ಷ ಒಂದು ಕೋನವನ್ನೂ 
ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 

ಸಾಧ್ಯ: / ಕ್ಷ ಇದಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾದ ಕೋನವುಳ್ಳ, ಮತ್ತು ಸಿ ಅಬಕ ಇದರ 
ಸಮಕ್ಷೇತ್ರವುಳ್ಳ ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಜೌಕೋನವನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು. 

ರಚನೆ:--ಬಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ಡ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಗಿಸಿರಿ; ಅ ಬಿಂದುವಿ 
ನಿಂದ ಬಕೆ ಕೈ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಅಯ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯಿರಿ; ಡೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ / ಕ್ಲ ಕೈ ಸರಿಯಾಗಿ ಕಡ ಈ ಕೋನ 
ನನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಡಈ ರೇಖೆಯು ಅಯ ರೇಖೆಯನ್ನು ಈ 


೨೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವದು. ಕ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಡಈ ರೇಖೆಗೆ 
ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಕೆಫೆ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಅಯ 
ರೇಖೆಯನ್ನು ಫೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 
ಅಂದಕೆ ಕಡಈಫ ಇದು ಇಷ್ಟ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ ಆಗುವದು. 
ಸಿದ್ಧತೆ:--ಅಡ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಬಡ- ಡಕ (ರಚನೆ) 
A ಅಬಡ- ಗಿ ಅಡಕ (ಸಮಾನ ತಳರೇಖೆ, ಒಂದೇ!! ಯುಗ್ಮದಲ್ಲಿ) 
A ಅಬಕೆ- ೨ ಗಿ ಅಡಕ, 
ಅದರಂತೆ ಕಡಕಫ ಇದು ಸಮಾಂತರಭುಜ ಚೌಕೋನ (ರಚನೆ) 
ಕಡ ಈಫ ಸಮಾಂತರಭುಜ ಚೌ. ಎ ೨ ಸಿ ಅಡಕ. 
` (ಡಕ ಒಂದೇ ತಳಕೇಖೆ; ಬಕ್ಕ ಅಯಗಳ ನಡುನೆ) 
ಸಮಾಂತರಭುಜ ಚೌಕೋನ ಕಡಈಫ ಎ ೩ ಅಬಕ. 
ಸೆಮಾಂತರಭುಜ ಜೌಕೋನದ ಡ ಕೋನವು ಕೊಟ್ಟಿ / ಶ್ಲಕ್ಕೆ ಕ್‌ 
ನ 
ಕಡಕಫ ಇದು ಇಷ್ಟ ಸಮಾಂತರಭುಜ ಚೌಕೋನ ಇದೆ. 
ಉಪೆಕೃತ್ಯ ೧:--ಕೊಟ್ಟ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಸ ಮಕ್ಸೇತ್ರನಾದ ಆಯತ 
ತೆಗೆಯುವದು. 
ಉಪಕೃತ್ಯ ೨:--ಕೊಟ್ಟ ಸೆರಳ ರೇಖಾಕೃತಿಗೆ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರವಾದ ಆಯತ 
ತೆಗೆಯುವದು. 
೧೨ನೆಯ ಕೃತ್ಯದ ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಪುನಃ ಪುನಃ ಮಾಡಿ ಮೊದಲು 
ಸರಳ ಕೀಖಾಕೃತಿಗೆ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರವಾದ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕು; 
ನಂತರ ೧೩ನೆಯ ಕೃತ್ಯದಲ್ಲಿ ಹೇಳಿದಂತೆ ಆ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಸೇತ್ರ 
ವಾದ ಆಯತವನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕು. 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೧೬. 


೧. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ ಅ ಬಿಂದುನಿನಿಂದ ಸರಳರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು, ಆ 
ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ೨, ಕ ೫ ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 


ಕ್ಲೇತ್ರಫಲದ ಕೃತಿಗಳು ೨೭ 


೨. ಕೊಟ್ಟ ಸಮಲಂಬ ಚೌಕೋನವನ್ನು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರವಾದ ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ 
ರೂಪಾಂತರಿಸಿರಿ, 


೩, ಅಬಕಡ ಚೌಕೋನದ ಆ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯನ್ನು 
ತೆಗೆದು ಆ ಚೌಕೋನನನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸಿರಿ, 

[ಅಕ ಕರ್ಣ ತೆಗೆಯಿರಿ ಸಿ ಅಬಕ ಇದು 
A ಅಕಡಳ್ಳಿಂತ ಸಣ್ಣದಾಗಿದ್ದರೆ, ಬನ | ಆಕ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಬೆಳಿಸಿದ ಡಕ ಇದನ್ನು ನ 
ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಡನ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ಮ ಬಿಂದುಪಿನಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಗಿಸಿರಿ. 
ಅಮ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಮ ಇದು ಇಷ್ಟ ರೇಖೆ ಡ 
ಆಗುವದು.] 

೪. ಸಿಅಬಕ ಇದರ ಬಕ ತಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿಯ ಕೊಟ್ಟ ಸ್ಹ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
ಆ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವ ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, 


[ಅಕ್ಷ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಬಕ್ಷ ಆ ಕ್ಷಕ ಇದ್ದರೆ ನ 
ಬನ || ಅಕ್ಷ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಬೆಳಿಸಿದ ಕಅ 





ರೇಖೆಯನ್ನು ನ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಸಷ 
ಕನ ರೇಖೆಯನ್ನು ಮ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಗಿಸಿರಿ. \ 
ಸ್ಹಮ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ ಕ್ಷಮ ಇದು ಇಷ 
ರೇಖೆ ಅಗುನದು. ಬ ತ ತ 
ಯಾಕಂದರೆ, 
ಸಿ ಸ್ತನಅ- ಸಿಕ್ರಬಅ 
A ಸನಕ ಎ ಗಿ ಅಬಕ 


A ಮಕ ಎದ್ದ ಗಿ ತನಕ ಎದಿ ಗಿ ಅಬಕ.] 
೫. ಬಕ ಭುಜನನ್ನೂ ಬ ಕೋನನನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಅದರ ಮೇಲೆ ಸಿ ಪಫರ 
ಇದಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಸೇತ್ರನಾಗುವಂತೆಗ್ನಿ ಅಬಕ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
[ಫರ ದಲ್ಲಿ ಬಳ ದಷ್ಟು ಫಕ ತುಂಡರಿಸಿರಿ. ಪಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಕಸಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರ 
ವಾಗಿ ರಮ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಬೆಳಿಸಿದೆ ಬಪ ರೇಖೆಯನ್ನು ಮ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವದು. ಮನ ಫೆರ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಘೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿ ( ಬ ದಷ್ಟು 


೨೪ ಭೂಮಿತಿ 


1. ಕಫಕ್ತ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಬಕ್ಷ ಇದು ಮನ 
ಇದನ್ನು ಅದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಅಕ 
ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಫೆ ಬಿಂದುವನ್ನು ಬ 
ಎಂದು ಗುರುತಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ ಅಬಕ 
ಇದು ಇಷ್ಟ ಶ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು. 
A ಸಥೆರ ಇ ಸಿ ಮಫ ಎ ಗಿ ಅಫಕ 
ಅಥವಾ ಸಿ ಅಬಕ ಹೀಗೆ ಸಿದ್ದ ಮಾಡಿರಿ] 


ಉಪ 
[ಈ] 
ಎಪಿ 





೫೬, ಕೊಟ್ಟ ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ ಬಕ ತಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಕೊ 
ನಿಂದೆ ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದು ಅ ತ್ರಿಕೋನದ ೧ 
ತ್ರಿಕೋನ ಮಾಡಿರಿ. 


2M ೬೪ 


*೩. ಕೊಟ್ಟ ಆಯತಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರನಾಗುವಂತೆ, ಮತ್ತು ಒಂದು ಭುಜವು 
ಕೊಟ್ಟಿ ಉದ್ದಳತೆಗೆ ಸರಿಯಾಗುವಂತೆ ಇನ್ನೊಂದು ಆಯತನನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, 


ಡೆ ವಿ 
ಭೂಮಿತಿಗನುಸಂಸಿ 5ನ 55, 5 ಈ ಉದ್ದಳತೆಯ ರೇಖೆಯನ್ನು 


ಎ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 


*೮ೆ. ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ೪೫ ಚೌ, ಸೆ. ಮಿ. ಮತ್ತು ಒಂದು ಭುಜ ೭ ಸೆ. ಮಿ. ಇರುವ 
ಒಂದು ಆಯತವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೫೯, ಅಬಕಡೆ ಸಮಾಂತರಭುಜ ಚೌಕೋನ ಕೊಟ್ಟದೆ. ಇದಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ 
ವಾಗುವ ಇನ್ನೊಂದು ಸಮಾ. ಭು. ಚೌ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 


(೧) ಅದರ ಒಂದು ಭುಜವು ಕೊಟ್ಟ ಉದ್ದಳತೆಯಷ್ಟು, ಆದರ ಕೋನ 
ಗಳು ಅ ಬ್ಯ ಕ್ಯ ಡ ಕೋನಗಳಸ್ಟು, ಇರಬೇಕು; 

(೨) ಅಡೆರ ಒಂದು ಭುಜವು ಕೊಟ್ಟ ಉದ್ದಳತೆಯಷ್ಟು, ಅದರ ಒಂದು 
ಕೋನವು ಕೊಟ್ಟ ಕೋಸದಸ್ಟು ಇರಬೇಕು; 

(೩) ಅದರ ಕರ್ಣಗಳು ಕೊಟ್ಟ ಉದ್ದಳತೆಗಳಷ್ಟು ಇರಬೇಕು; 

(೪) ಅದರ ಎರಡು ಭುಜಗಳು ಕೊಟ್ಟಿ ಉದ್ದಳತೆಗಳಷ್ಟು ಇರಬೇಕು; 


(೫) ಆದರೆ ಒಂದು ಭುಜ ಒಂದು ಕರ್ಣ ಕೊಟ್ಟಿ ಉದ್ದಳತೆಗಳಿಗೆ 
ಸರಿಯಿರಚೇಕು. 


ಕ್ಷೇತ್ರಫಲದ ಕೃತಿಗಳು ೨೯ 


೫೧೦. ಒಂದು ಚೌಕೋನದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿ ಕೋನ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಸರಳ ರೇಖೆ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು, ಚೌಕೋನದ ಜ ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 

ಗಿಲಿ. ಒಂದು ಪಂಚಕೋನದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿ ಕೋನ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಸರಳ ರೇಖೆ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು ಅದರಲ್ಲಿ ೫ ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 

೧೨. ಕೊಟ್ಟಿ ಕ್ಷಯರು ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಸೇತ್ರವುಳ್ಳ ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ 
ಉದ್ದಳತೆಯ ಕರ್ಣ (ಅಕ) ಇರುವ ಒಂದು ಅಬಕಡ ಸಮಭುಜ ಚೌಕೋನವನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೧೮ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 
“ed 
ಆಯತಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ 
ವ್ಯಾಖ್ಯೆಗಳು 
ಆಯತದ ಸೆಂಲಗ್ಧ ಭುಜಗಳು ಅನುಕ್ರಮದಿಂದ ಅಬ ಮತ್ತು ಕಡ 


೯5 ಅ ಗಳಷ್ಟು ಇದ್ದರೆ ಅದಕ್ಕೆ ಅಬ ಮತ್ತು 


ಕಡ ಗಳಿಂದ ಒಳಗೊಂಡ ಆಯತವೆಂದೆನ್ನು 
ಆಯತದ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲನಿದೆ. 


ವರು. ಮತ್ತು ಅದನ್ನು "ಅಬ ಕೆಡ 
ಅಬ ದಷ್ಟು ಕೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದೆ ಜೌರಸಕ್ಕೆ ಅಬ ಮೇಲಿನ ಜೌರಸ 


ಆಯತ' ಅಥವಾ "ಅಬ, ಕಡ: ಹೀಗೆ 
ಬ ಬರೆದು ತೋರಿಸುವರು. ಅಬ. ಕೆಡ ಇದು 

ಅಥವಾ ಅಬಳ ಹೀಗೆ ತೋರಿಸು PR ಬ 

ವರು. ಅಬ ರೇಖೆಯ ಅ ಮತ್ತು ಕ್ಷ 


ಬ ಬಿಂದುಗಳ ಮಧ್ಯದಲ್ಲಿ ಕ್ಲ ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, "ಹ್ಹ ದಿಂದ 
ಅಬ ದ ಅಂತರ್ಛೆೇದ' ಆಗುವದು; ಇಲ್ಲವೆ *ಕ್ಷ ದಲ್ಲಿ ಅಬ ದ ಅಂತರ್ಛೆೇದ 
ವಿಜೆ? ಅನ್ನುವರು. ಅಂತರಛೇದ ಇದರ ಬದಲು ಅಂತರ್ನಿಭಾಗ ಎಂದೂ 
ಹೇಳುವದುಂಟು. 

ಅಬ ಅಥವಾ ಬಅ ರೇಖೆಗಳನ್ನು 














ಟ್ರ ಬ ತ 
ಬೆಳೆಸಿದ ಭಾಗದಲ್ಲಿ ಕ್ಷ ಬಿಂದು ಇದ್ದರೆ 
ಅದಕ್ಕೆ ಸ್ಸದಿಂದ ಅಬದ ಬಹಿರ್ಫೇದ | 
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ಹೇಳುವರು. 

ಅಂತರ್ಛೆೇದವಿರಲಿ ಬಹಿರ್ಛೇದನಿರಲಿ ಯಾವುದಿದ್ದರೂ ಕ್ಸ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
ಅಬ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಅಕ್ಷ ಮತ್ತು ಕ್ಷಬ ಹೀಗೆ ಎರಡು ಖಂಡ (Segments) 
ಗಳಾಗುವವು. 


ಆಯತಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ತಿಂ 


ಬೀಜಗಣಿತದ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳ ಸ್ಪಷ್ಟೀಕರಣವನ್ನು ಭೂಮಿತಿ 
ಯಿಂದ ಬಿಡಿಸುವಾಗ ರೇಖೆಗಳ ವಿಶಿಷ್ಟ ಉದ್ದಳತೆಗಳನ್ನು ಕ್ರ, ಅ. ಬ', 
ಈ, ಇಂಥ ಅಕ್ಷರಗಳಿಂದ ತೋರಿಸಿ, ಆ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಹೇಗೆ ಬಿಡಿಸು 
ವರೆಂಬದನ್ನು ವಿಚಾರಿಸೋಣ :-- 

(೧) ಕ್ಲ'(ಅ"-ಬ',ಕ) ಎ ಶ್ಲ'ಆ'. ಕ್ಷ'ಬ'.. ಕ್ಲ'ಕ' ಈ ನಿತ್ಯಸಮೀ- 
ಕರಣದ ಭೂಮಿತಿಯಿಂದ ಸ್ಪಷ್ಟೀಕರಣ: 


ಅಬಕಡ ರೇಖೆಯನ್ನು, ಅಬ ಆಅ, ಬಕ- ಬೆ. ಕಡ-ಕ' ಆಗುವಂತೆ 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಅಂದರೆ ಅಡ: ಅ'4 ಬೌ4 ೫. ಅಗುವದು. 
ಅಹ- ಕ್ಸ' ಆಗುವಂತೆ ಅಡಈಹ ಆಯತ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಹ ರೇಖೆಗೆ 
ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಬಗ್ಗೆ ಕಫ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅವು ಹಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ಅನು 
ಕ್ರಮವಾಗಿ ಗ್ಯ ಫೆ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವವು. 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಹಬ್ಯ ಗೆಕ್ಕೆ ಫಡ್ಕ ಇವು ಆಯತಗಳು; ಮತ್ತು 
ಬಗ-ಕಫ- ಅಹ ಸ್ರ. 
ಇನ್ನು ಆಯತ ಹಡ- ಆಯತ ಹೆಬ ಆಯತ ಗಕ-4 ಆಯತ ಫಡ. 
೭. ಅಹ: ಅಡ-ಅಹ. ಅಬ-- ಬಗೆ. ಬಕ ಕೆಫ . ಕಡ 
ಅಂದರೆ ಕ್ಲ' (ಅ'.. ಬ'.. ಈ) ಕ್ಲ'. ಅ'--ಕ್ಷ'. ಬ'..ಕ್ಷ'. ಈ' 
ಇದನ್ನೇ ನಾವು ಹೆಚ್ಚು ವ್ಯಾಪಕವಾಗಿ ಸಿದ್ಧಮಾಡಬಹುದು. 
ಕ್ಷ! (ಆ. ಬ'..ಈ೫..ಡ!_.... -.ಖಗಿಎ ಸ್ಥ. + ಕ್ಷೆ. ಬ' 
.ಕ್ಛ!. ಕ. ಕ್ಷ ಡಡ... ಕ್ತ. ಖ'. 


ಷ್ಠ ಭೂಮಿತಿ 


ಇದೇ ನಿಯಮವನ್ನು ಶಬ್ದಗಳಿಂದ ವಿವರಿಸುವಾಗ ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಬರೆಯ 
ಬಹುದು: 

“ಎರಡು ಕೇಖೆಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದರ ಹಲವು ಭಾಗಗಳ ಮೇಲಿನ ಖಂಡಾದ 
ಉಂದೊಂದೇ ಭಾಗದಿಂದ ಮತ್ತು ಅಖಂಡ ಕೇಖೆಯಿಂದ ಸಮಾನವೇಶವಾದ 
ಆಯತಗಳ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲಗಳ ಬೇರೀಜು, ಆ ಮೂಲ ರೇಖೆಗಳಿಂದ ಸಮಾವೇಶ 
ವಾದ ಆಯತದ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲಕ್ಕೆ ಸರಿ ಇರುವದು.” 

[೨] (ಅ'., ಬ')೨ ಎ ಆ೨ + ೨ಆ'ಬ'. ಬನ ಈ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣದ 
ಭೂಮಿತಿಯಿಂದ ಸ್ಪಷ್ಟೀಕರಣ: 





ಅಬಕ ರೇಖೆಯನ್ನು, ಅಬ- ಅ' ಮತ್ತು ಬಕ ಬ' ಆಗುನಂತೆ 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅಂದರೆ ಅಬಕೆಎ ಅ'.. ಬ. 


ಅಕಡಫ ಜೌರಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಬದಿಂದ ಬಳ! ಅಫ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು 
ಡಫ ರೇಖೆಯನ್ನು ಈ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 

ಡಕ ದಲ್ಲಿ ಡಗ- ಬ' ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ; ಗ ದಿಂದ ಗಹಖ | ಕಅ ತೆಗೆ 
ಯಿರಿ. ಅದು ಬಈ ರೇಖೆಯನ್ನು ಹ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಅಫ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ಖ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 

ಅಂದಕ್ಕೆ ಅಖ- ಕಗ ಕೆಡ-ಗಡ- (ಅ' + ಬಗ -ಬ'ಎ ಅ 

ಮತ್ತು ಈಡ ಬಕ - ಬ, 

ಅಂದರೆ ಅಹ್ಯ ಹಡ ಇವು ಚೌರಸ್ತ ಮತ್ತು ಫೆಹೆ ಹೆಕ ಇವು ಆಯತ 
ಗಳಾಗುವವು. | 


ಆಯತಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ತ್ತಿ 


ಈಗ ಅಡ ಜೌ. -ಅಹಜ್‌ೌ. . ಹಡ ಚಾ... ಫೆಹ ಆ... ಹಕ ಆ. 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಅಕ೨ 2 ಅಬ್‌ + ಈಡ 3. ಈಫೆ. ಈಹ.-ಕಗ. ಬಕ 
(ಅ'.. ಬ)೨ ಎ ಆ೨ ಬ್‌ |. ಅಆ.ಬ'..ಆ.ಬ' 

(ಆ. ಬ)೨ ಎ ಅ೨ 4೨ ಆಬ' .. ಬಡ 

ಈ ನಿಯಮವನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಬರೆದಂತೆ ಶಬ್ದರೂಪದಲ್ಲಿ ವಿನರಿಸಬಹುದು:- 

“ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಜೇಕಾದಂಥ ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿದಕ್ಕೆ 
ಆ ಭಾಗಗಳ ಮೇಲಿ ನ ಚೌರಸಗಳು ಮತ್ತು ಆ ಎರಡು ಭಾಗಗಳಿಂದ ಸಮಾವೇಶ 
ವಾದ ಆಯತದ ಇಮ್ಮಡಿ ಇವುಗಳ ಜೇರೀಜು, ಆ ಸಂಪೂರ್ಣ ರೇಖೆಯ 
ಮೇಲಿನ ಚೌರಸದಷ್ಟು ಇರುವದು.” 

(೩) (ಅ'- ಬ). ಆ1೨.೨ಆ'ಬ'.. ಬ೨ 

ಈ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣದ ಭೂಮಿತಿಯಿಂದ ಸ್ಪಷ್ಟೀಕರಣ: 





ಅಬಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ಅಬ ಎ ಅ' ಮತ್ತು ಬಕ-ಬ' ಆಗುವಂತೆ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಅಬದ ಮೇಲೆ ಅಬಡಈ ಚೌರಸೆ ತೆಗೆಯಿರಿ, ಮತ್ತು ಬಕ ದ ಮೇಲೆ 
ಬಕಫೆಗೆ ಜೌರಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. (ಎರಡೂ ಚೌರಸಗಳನ್ನು ಅಬಕ ದ ಒಂದೇ 
ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಬರುನಂತೆ ತೆಗೆಯಿರಿ). 

ಅಬದಲ್ಲಿ ಅಹ ಬ' ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ; ಹಖ! ಬಡ ತೆಗೆಯಿರಿ, ಅದು 
ಡಈ ಇದನ್ನು ಖ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವದು. 

ಫಗ ರೇಖೆಯನ್ನು ಬೆಳೆಸಿರಿ. ಅದು ಹಖ ರೇಖೆಯನ್ನು ಲ ಬಿಂದುನಿ 


ಠಿ 
ನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 
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ಲ್ನ ಭೂಮಿತಿ 


ಅಂದಕ್ಕೆ ಈಹ್ಯ ಹಫ ಆಯತಗಳಾಗುವವು. 

ಹಕ ಹಬ. ಬಕ ಎ ಅಬ- ಅಹ4೬ ಬಕ ಅ'-ಬ4ಬ'- ಆ. 

ಗೆಡಎಬಡ- ಬಗ- ಅ'- ಬ, 

೪ಗ- ಹಬ- ಅಬ. ಅಹ: ಅ'- ಬ, 
ಲಡ ಜೌರಸ ಆಗುವದು. 

ಚೌ. ಲಡ 2 ಚೌ. ಅಡ ಚೌ. ಬಫೆ - ಆ. ಅಖ- ಆ. ಹಪ. 
ಲಗ೨ ಎ ಅಬ3 4 ಬಕ್‌ - ಅಕ. ಅಹ- ಹಕ. ಕಫ. 
(ಅ'._ ಬ)೨ 2 ಅ೨. ಬ೨. ಆ'.ಬ'- ಅ'.ಬ', 

ಅಂದರೆ (ಅ'- ಬ) ಎ ಅಬಿ - ೨ಆ'ಬ' + ಬ'೨. 

[೪] ಅ೨ _ ಬ೨.(ಅ'.. ಬ) (ಅ-ಬ) (ಅ ಬ) 

ಈ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣದ ಭೂಮಿತಿಯಿಂದ ಸ್ಪಷ್ಟೀಕರಣ: 
ಕ ಘೆ ಡ್ಡ 
ಇ 








ರಾ ಭೂ ಬ್‌ 


ಅಬಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ಅಬ ಎ ಅ' ಮತ್ತು ಬಕ - ಬ' ಆಗುವಂತೆ ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ ಮತ್ತು ಅಬದ ಮೇಲೆ ಅಬಡಕಈ ಜೌರಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ಈಡ ದಲ್ಲಿ ಬ' ದಷ್ಟು ಈಫ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ; ಮತ್ತು ಈಫದ ಮೇಲೆ 
ಈಫಗಹ ಜೌರಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. (ಈಫೆಗಹ ಮತ್ತು ಈಡಬಅ ಚೌರಸಗಳು 
ಈಡೆದ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಬರುವಂತೆ ಇರಬೇಕು). 


ಹಗೆ ಬೆಳಿಸಿರಿ, ಅದು ಬಡಕೈ ಖದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. ಕಬಖಲ ಆಯತ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ಆಯತಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ವಿ೫ 


ಅಂದಕ್ಕೆ ಫಡ- ಅ'-ಬ'; ಬಖ-ಅ'- ಬ' 
ಮತ್ತು ಫಗೆ- ಬಕ - ಬ. 
ಆಯತ ಫಖ- ಆಯತ ಬಲ. 
ಈಗ್ಯ ಕಬ ಚಾ. - ಈಗ ಚಾ. ಎ ಫಖ ಆಯತ-4 ಹಬ ಆಯತ 
= ಬಲ ಆಯತ 4+ ಹಬ ಆಯತ 
= ಹಕ ಆಯತ. 
ಈಡ೨ - ಈ ಎ ಅಕ: ಕೆಲ. 
ಅ'೨ _ ಬ'೨_ (ಅ' 4 ಬ) (ಅ' ಬ) 
ಈ ನಿಯಮನನ್ನು ಶಬ್ದರೂಪದಲ್ಲಿ ಕೆಳಗಿನಂತೆ ವೃತ್ತ ಮಾಡಬಹುದು: 
“ಎರಡು ರೇಖೆಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳಲ್ಲಿಯ ಅಂತರವು, ಆ ರೇಖೆಗಳ 
ಜೇರೀಜು ಮತ್ತು ನಜಾಬಾಕಿಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾಗುವ ಆಯತದಷ್ಟು ಇರುವದು.” 
ಕೆಳಗಿನ ಆಕೃತಿಗಳಿಂದ ಇನ್ನೂ ಕೆಲವು ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಸ್ಪಷ್ಟ 
ಮಾಡಬಹುದು : 





(ಅ'-. ಬ)೨ ಎ ಆ' (ಅ'+ ಬ) ಆ' -- ಬ - (ಆ' - ಬ) 
+ ಬ'(ಅ' ಬ). =೪ ಅ'ಬ'. 
ಕೆಳಗಿನ ಉದಾಹೆರಣೆಗಳಿಂದ ಬೈಜಿಕ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಭೂಮಿತಿ 
ಯಲ್ಲಿ ಹೇಗೆ ಉಪಯೋಗಿ ಸಬೇಕೆಂಬುದು ಹೆಚ್ಚು ವಿಶದವಾಗುವದು: 
ಉದಾ. ೧: ಒಂದು ಸರಳೆ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಅ್ಮ ಬ್ಯ 
ಕ್ಕ ಡ ಎಂಬ ನಾಲ್ಕು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿನೆ. 


ಎ೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಆದರೆ ಆಕೆ. ಬಡ - ಅಬ. ಕಡ-.- ಅಡ. ಬಕ ಎಂದು ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ. 
ದಾವಾದ: 
ಬ ಕ್ಟ ಡ 
ಅಬ: ಅ, ಬಕ ಎಬ, ಕಡ ಎಕೆ ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ 
ಅಕ ಆ 4ಬ, ಬಡ-ಬ'.. ಕೆ, ಅಡ-೮ಅ' ಬಕ 
ಆಗುವದು. 
ಅಕ-ಬಡ-(ಅ'4 ಬ) (ಬ'+ ಕ) 
ಅ'ಬ' + ಅ'ಕ' ಬ ಬ'೨ ಸ ಬ'ಕ', 
ಮತ್ತು ಅಬ. ಕೆಡ- ಅಡ. ಬಕೆಎ ಅ'.ಕ'..(ಅ'.. ಬ'.- ಕ) ಬ' 
ಎ ಅಕ. ಅ'ಬ'.. ಬ. ಬ'ಕ' 
ಇ ಆ'ಬ' .. ಅ'ಕ'. ಬ... ಬ'ಕ' 
ಅಕ. ಬಡ- ಅಬ. ಕೆಡ-4 ಅಡ. ಬಕ. 
ಉದಾ. ೨:--ಅಬ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಮ ಮಧ್ಯಬಿಂದು ಇದೆ. ಅಬದ 
ಮೇಲೆ, ಅಥವಾ ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬದ ಮೇಲೆ ಯಾವದೊಂದು, ೫ೆ ಬಿಂದು 
ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಆದರೆ ಅಕ೨ 4 ಬಕ೨ 2 ೨ ಅಮ? ೪ ೨ ಕಮತ ಎಂದು 
ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. 
ಅನು - ಮಬ - ಅ' ಮತ್ತು ಮಕ - ಬ' ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ, 


ಕರ್ಕಳ ES ನ ಕನು ಬ 


ಆ. ೧ ಈ ೨ ಆ. ೩ 


ಆ. ೧ರಲ್ಲಿ ಅಕ ಎ ಅಮು. ಮಕ - ಅ'+ ಬ' 
ಮತ್ತು ಕಬ ಮಬ- ಮಕ- ಅ'- ಬ' 
ಆ. ೨ರಲ್ಲಿ ಅಕಎ ಅಮ ಮಕ - ಅ' + ಬ' 
ಬಕಎಮಕ-ಮಬ-ಬ'- ಅ 

ಆ. ೩ರಲ್ಲಿ ಅಕ-ಮಕೆ- ಮಅ-ಬ'- ಆ' 
ಬಕ - ಬಮ... ಮಕ - ಅ' 4 ಬ' 


ಆಯತಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಷ್ಲಿ೭ 


ಮೂರೂ ಆಕೃತಿಗಳಲ್ಲಿ 
ಅಕ೨ 4 ಬಕ೨ -(ಅ' + ಬ)೨..(ಅ' ಬ) 
ಎ೨ಆ೨ ೨ಬ 
ಐ ೨ ಅಮಂ + ೨ ಕಮ. 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೧೭. 


ಕೆಳಗಿನ ೧ರಿಂದ ೭ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣ ಸ್ಪಷ್ಟ ಮಾಡುವ ಆಕೃತಿ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಆ ಆಕೃತಿಗಳ ಮೇಲಿಂದ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು 
ಹೇಗೆ ತೆಗೆಯಬಹುದೆಂಬದನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೧. (ಆಅ) ಎ ೪೮೨ 
೨. (೩೮1೨ ಎ ೯ಅ'೨ 
೩, ಆ (ಕಯಗ ಎಆ'ಶ್ಚ'- ಆಯ. 
೪. (ಆ + ಬ) (ಕ್ಷ 4 ಯ) ಅಕ್ಷ 4 ಅ'ಯ 4 ಬಕ 4 ಬೆಯ', 
೫. (ಅ ಬಗ) (ಶ್ರ ಯ) ಕ್ರ ಅಯ - ಬ'ಕ್ತ 4 ಬಯ, 
೬. (ಅಬೆ)  ಅ'೨.ಬ'೨.. ೫೨. ೨ಆ'ಬ'.. ೨ಬ'ಕ'.. ೨೫'ಆ', 
೭. (ಶೆ. ೨) (ಶೆ. 13) ಎತರ ಕಕ್ಷೆ ಹ, 
ಆ. ಅಬ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಕ ಇದೊಂದು ಮಧ್ಯ ಬಿಂದು ಅದೆ. ಅಬ ದಲ್ಲಿ ಇಲ್ಲನೆ 
ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬ ದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಹ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ 
ಅಪ. ಪಬ- ಅಕ೨ ೧ ಕಹಿ, 
೯. ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಅ, ಬ, ಕ, ಡೆ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ:-- 
(೧) ಅಕನ 4 ಬಡ೨ ಎ ಅಬನ೨ ೬ ಕಡ೨ 4 ೨ಅಡ. ಬಕ. 
(೨) ಅಡ೨ 4 ಬಕ೨ - ಅಕ೨ ಬಡ ೨ಅಬ. ಕಡ. 
೧೦. ಅಬ ಕೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಕ ಬಿಂದುವನ್ನು ಅಬ. ಬಕ ಎ ಅಕ೨ ಅಗುವಂತೆ 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆ. ಆದರೆ ಅಬ೨ + ಬಕ೨ ಎ ೩ಅಕ೨; ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ. 


ಲೆ ಭೂಪಿತಿ 


೧೧, ಒಂದು ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು ಹೀಗೆ ಮಾಡಿರಿ. ಅಂದರೆ 
ಅನೆರೆಡು ಭಾಗಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾಗುವ ಆಯತವು ಮಹತ್ತನು (ದೊಡ್ಡದು) ಆಗುವದು, 
(ಉದಾ. ೮ ನೋಡಿರಿ) 


ದಿ೨- ಒಂಡು ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. ಅವೆರಡು ಭಾಗಗಳ 
ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜು ಶಕ್ಕವಾದಷ್ಟು ಕಡಿಮೆ ಇರಬೇಕು, 


೧೩. ಒಂದು ಕೋಣೆಯ ಉದ್ದಳತೆಯು ಅದರ ಅಗಲಳತೆಗಿಂತ ೪ ಫೂಟು 
ಹೆಚ್ಚಾಗಿದೆ. ಕೋಣೆಯ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ೧೯೨ ಚೌ. ಫೂ. ಇದ್ದರೆ ಆ ಕೋಣೆಯ 
ಉದ್ದಗಲ ಅಳತೆಗಳು ಎಷ್ಟೆಷ್ಟು? 


೧೪. ಒಂದು ಆಯತಾಕೃತಿ ಹೊಲದ ಉದ್ದಳತೆಯು ಅದರ ಅಆಗಲಳತೆಯ 
ಇಮ್ಮಡಿ ಇದೆ. ಹೊಲದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ೩೨೦೦ ಚೌ. ಯಾರ್ಡ ಇದ್ದರೆ ಅದರ ಉದ್ದ 
ಮತ್ತು ಅಗಲ ಎಷ್ಟು? 


೧೫. ಒಂದು ಆಯತಾಕೃತಿ ತೋಟಿವು ೬೦ ಯಾರ್ಡ ಉದ್ದ ಮತ್ತು ೪೫ ಯಾರ್ಡ 
ಅಗಲ ಇದೆ. ಆ ತೋಟಿಪ ಸುತ್ತಲು ಒಳಬದಿಗೆ ೧ ಫೂಟು ಅಗಲಾದ ಕಾಲು 
ದಾರಿ ಇದ್ದರೆ ಆ ದಾರಿಯ ಕ್ಸೇತ್ರಫಲಣೆಸ್ಟು ? 


೧೯ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ. 
ಪಾರ್ಯಥಾಗೋರಸ್‌ (Pythagoras) ಸಿದ್ಧಾಂತ, 
ಪಾಯ್‌ಥಾಗೋರಸ್‌ನ ಸಿದ್ಧಾಂತವು ಭೂಮಿತಿಯ ಅತ್ಯಂತ ಮಹತ್ವದ 








ಸಿದ್ಧಾಂತಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದಾಗಿದೆ. ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ 

ಚೌರಸಗಳಲ್ಲಿಯ ಸರಸ್ಪರ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಈ ಸಿದ್ದಾಂತದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ ಜಿ. 

ರಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕಲ್ಲು ಸಮದ್ವಿಭುಜ 

ಕಾಟಕೋನತ್ರಿಕೋನವಾಗಿದೆ. ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ; 

ಒಂದಾದ ಅಬಕ ತುಂಡನ್ನು ತೆಗೆದು ಬ್ರ 

ತುಂಡುಗಳು ಕೂಡಿ ಅಬಡ ಈ ಚೌರಸ ಸ 

ವಾಗಿದೆ. ಮತ್ತು ಅಕ ಭುಜದ ಮೇಲೆ ಅಬಕ ದಂಥ ಎರಡು ತುಂಡು ಕೂಡಿ 

ಅಕಫೆಗ ಚೌರಸವಾಗಿದೆ. ಬಕ ದ ಮೇಲಿನ ಬಖಹಕ ಜೌರಸದಲ್ಲಿ ಇಂಥ 
ಕರ್ಣದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸ ಎ ಭುಜಗಳೆ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ 

ಬೇರೀಜು, 

ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನನು ಸಮದ್ವಿಭುಜವಾಗಿರದಿದ್ದರೂ ಕೊಡ, ಈ 

ಭುಜಗಳುಳ್ಳೆ ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮತ್ತು ಅವುಗಳ 

ಭುಜಗಳಿಂದ ಅಬ೨ 4 ಅಕ ಎ ಬಕ” ಎಂಬ ಸಮೀಕರಣವು ಸಿದ್ಧವಾಗು 

ತ್ತದೋ ಇಲ್ಲವೋ ನೋಡಿರಿ. 


ಬದಿಯ ಆಕೃತಿಯಂತೆ ಒಂದು ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಖು 
ಹಾಸುಕಲ್ಲಿನಿಂದ ನೆಲಗಟ್ಟುಮಾಡಿದೆ. ಅದ ಟ್ಟ 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. _ 
ಅಬ ಭುಜದ ಮೇಲೆ ಇಂಥ ಎರಡು 
ನಾಲ್ಕು ತುಂಡುಗಳಿವೆ. ಈ ಪ್ರತ್ಯಕ್ಷ ಅನಲೋಕನೆಯಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ತಿಳಿದ 
ಸಂಗತಿಯೇನಂದಕ್ಕೆ ಈ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ, 
ಸಮೀಕರಣವು ಸತ್ಯವಿರುವದೋ ಇಲ್ಲವೋ ಎಂಬದನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯ 
ಲಿಕ್ಕೈ ಅ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕಾಟಕೋನ ಮಾಡುವ ಬೇಕೆ ಬೇಕೆ ಉದ್ದಳತೆಯ 
ಈ ಚೌರಸಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಕೂಲವಾದಷ್ಟು ತುಂಡುಗಳನ್ನು ಮಾಡಿ, ಅವು 
ಗಳನ್ನು ಒಂದರ ನಂತರ ಮತ್ತೊಂದು ಎತ್ತಿ ಇಟ್ಟು ಹೊಂದಿಸಿ, ಈ ಸಿದ್ಧಾಂತ 


೨೦ ಭೂಮಿತಿ 


ನನ್ನು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಲು ಬರುವಜೋ ಎಂಬದನ್ನು ನೋಡಬಹುದು. ಈ 
ಪ್ರಕಾರ ತುಂಡುಗಳಿಂದ ಸಿದ್ದಮಾಡುವ ಅನೇಕ ರೀತಿಗಳುಂಟು. ಅವುಗಳಲ್ಲಿ 
'ಫೆರಿಗಲ್‌” ಇವನ ರೀತಿಯು ಕೆಳಗಿನಂತೆ:-- 

ಸ್ವಲ್ಪ ದಪ್ಪ ಕಾಗದದ ಮೇಲೆ ಅಬಕ ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಅದರಲ್ಲಿ / ಅ ಇದು ಕಾಟಕೋನ ಇರಬೇಕು. ತ್ರಿಕೋನದ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಭುಜದ ಮೇಲೆ ಒಂದೊಂದು ಜೌರಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಅಕ ಭುಜದ ಮೇಲಿನ ಜೌರ 
ಸದಲ್ಲಿಯ ಮ ಬಿಂದುವು ಆ 
ಚೌರಸದ ಕರ್ಣ ರೇಖೆಗಳ 
ಛೇದನ ಬಿಂದು ಆಗಿದೆ. ಮ ಬಿಂದು 
ವಿನಿಂದ ಬಕೆ ಕೈ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ 
ಒಂದು ರೇಖೆಯನ್ನು ಮತ್ತು ಅದರ 
ಮೇಲೆ ಒಂದು ಲಂಬ ರೇಖೆಯನ್ನೂ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಈ ಕೇಖೆಗಳಿಂದ ಆಕೃತಿ 
ಯಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ನಾಲ್ಕು ತುಂಡು 
ಗಳು ಆಗುವವು. ಈ ನಾಲ್ಕು ತುಂಡು | i 
ಗಳನ್ನು ಕತ್ತರಿಸಿ ಬೇರೆ ಮಾಡಿರಿ; ಮತ್ತು ಅಬ ಭುಜದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸ 
ಕತ್ತರಿಸಿ ಜೇರೆ ಮಾಡಿರಿ. ಆ ಎಲ್ಲ ತುಂಡುಗಳನ್ನು ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿ 
ದಂತೆ ಬಕ ಭುಜದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸದಲ್ಲಿ ಅಂಕೆಗಳಿಂದ ಗುರುತಿಸಿದ ಶ್ರಮ 
ದಲ್ಲಿ ಹೊಂದಿಸಿಡಿರಿ. ಅಂದಕೆ ಆ ಎಲ್ಲ ತುಂಡುಗಳ ಒಟ್ಟಿಗೆ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು 


ಬಕ ಭುಜದ ಮೇಲಿನ ಜೌರಸದ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲದಷ್ಟು ಇರುವಜೆಂದು ನೀವು 





ಪ್ರತ್ಯಕ್ಷ ಕಾಣಬಹುದು. 

ಆದರೆ ಇದು ಪ್ರೆಯೋಗ-ಸಿದ್ಧ ನಿವರ್ಶನವಾಗಿನೆ. ಇದಕ್ಕೆ ಸಿದ್ಧತೆ 
ಯೆಂದು ಹೇಳಲು ಬರುವಂತಿಲ್ಲ.. ಮುಂದಿನ ಪುಟದ ಮೇಲೆ ಇದರ ಸಿದ ತೆ 
ಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಇದನ್ನು ಕ್ರಿಸ್ತಶಕ ಪೂರ್ವದ ಮೂರನೆಯ ಶತಕದಲ್ಲಿ 
ಯುಕ್ಲಿ ಡ ಎಂಬ ಪ್ರಖ್ಯಾತ ಗ್ರಂಥಕರ್ತನು ತನ್ನ "ಭೂಮಿತಿಯ ಮೂಲ 
ತತ್ವಗಳು? ಎಂಬ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿದ್ದಾ ಕೆ. 


ಪಾಯ್‌ ಥಾಗೋರಸ್‌ ಸಿದ್ಧಾಂತ ಭಣ 
ಪ್ರ ಮೇಯ ೩೨ [ಸಾಯ್‌ ಥಾಗೋರಸ್‌ ಸಿದ್ಧಾಂತ] 


ಕಾಟಿಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದ ಕರ್ಣದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸವು, ಉಳಿದ 
ಎರಡು ಭುಜಗಳ "ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜಿನಷ್ಟು ಇರುವದು. 





ಖ ೪ಹ 


ಪಕ್ಷಃ-- ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ / ಅ ಕಾಟಕೋನವಿದೆ. ಅಬ, ಬಕ, 
ಕಅ ಭುಜಗಳ ಮೇಲೆ ಅವುಗಳ ಹೊರಮಗ್ಗಲು ಅಬಡಕ, 
ಬಕ ಹಖ, ಕಅಗಫೆ ಚೌರಸಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ತೆಗೆದಿವೆ. 
ಸಾಧ್ಯಃ--ಬಕ ಮೇಲಿನ ಜೌರಸ = ಅಬ ಮೇಲಿನ ಜೌರಸ 
+ ಅಕೆ ಮೇಲಿನ ಜೌರಸ. 
ರಚನೆ: ಬಖಕೈ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಅಲ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು. 
ಹಖ ರೇಖೆಯನ್ನು ಲ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಬಕ ಕೀಖೆಯನ್ನು 
ಮ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವದು. ಅಖ, ಕಡೆ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ:--[ಈ ಸಿದ್ಧತೆಯಲ್ಲಿ ಬಕ ಚೌರಸ - ಬಲ ಆಯತ, ಮತ್ತು 
ಕಗೆ ಚೌರಸ- ಕೆಲ ಆಯತ ಎಂದು ತೋರಿಸಬೇಕಾಗಿದೆ. 
(1 ಕಅಬ+ / ಬಅಕ ಎ ೨ ಕಾಟಿಕೋನಗಳು. 
. ೫ಅಈ ಇದು ಒಂದು ಸರಳ ರೇಷೆಯು. 


೪೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಬಅಕಡ ಚೌರಸ ಮತ್ತು ಓ ಬಕಡ ಇನೆರಡು ಬಡ ಒಂದೇ ತಳ 
ಕೇಖೆಯ ಮೇಲೆ, ಮತ್ತು ಕತ್ತ ಬಡ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳ ಯುಗ್ಮ 
ದಲ್ಲಿವೆ; 

". ಬಅಈಡ ಚೌರಸದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಎ ೨% ಬಕಡ...(೧) ಅದರಂತೆ, 
ಬಮೆಲಖ ಆಯತವು ಮತ್ತು ಓ ಬಅಖ ಇನು, ಬಖ ಒಂದೇ ತಳ 
ರೇಖೆಯ ಮೇಲೈ, ಮತ್ತು ಬಖ, ಅಲ ಸಮಾಂತರ ರೇಖಾಯುಗ್ಮದಲ್ಲಿನೆ. 

2, ಓಮಲಖ ಆಯತದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲಎ ೨೩ ಬಅಖ....(೨) ಇನ್ನು 
ನಾವು ಬಕಡ ಮತ್ತು ಬಅಖ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ತುಲನೆ ಮಾಡೋಣ; 

L ಕಬಡ- [ ಕಬಅ-. / ಅಬಡ; 

=/ಕಬಳಅ- ಒಂದು ಕಾಟಿಕೋನ; 
= /ಕಬಅ- / ಖಬಕ; 


= / ಖಬಅ. 
ಅದಕ್ಕಾಗಿ ಬಕೆಡ್ಕ ಬಅಖ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
ಬಕ ಎ ಬಖ್ಕ (ಚೌರಸದ ಭುಜ) 
ತ್ಯ ಬಡ - ಬಅ, ( » 2೨2 ) 
ಓ 1 ಕಬಡ- / ಖಬಅ ( ಸಿದ್ಧಮಾಡಿದೆ. ) 


` ಈತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಆಗಿವೆ; ಮತ್ತು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ಇನೆ. 
ಪರಂತು, ಅಬಡಈ ಜೌರಸ-೨ ಸಿ ಬಕಡ [ಮೇಲೆ(೧) ನೋಡಿರಿ.] 
ಮತ್ತು ಬನುಲಖ ಆಯತ 2೨ ಗ ಬಅಖ [ನೇಲೆ(೨) ನೋಡಿರಿ.] 
ಅಬಡಕಃ ಚೌರಸ - ಬಮಲಖ ಆಯತ, 


ಇದರಂತೆ, ಅಕೆಫಗ ಚೌರಸ - ಕಮಲಹ ಆಯತ ಎಂದು ತೋರಿಸ 
ಬಹುದು. 
ಬಕಹಖ ಜೌರಸ = ಬನುಲಖ ಆಯತ 4 ಕಮಲಹ ಆಯತ 
= ಅಬಡಈ ಜೌರಸ+ ಅಕಫೆಗೆ ಜೌರಸ 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಬಕ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸ- ಅಬ ಮೇಲಿನ ಜೌರಸ 
+ ಅಕ ಮೇಲಿನ ಜೌರಸ. 


ಪಾಯ್‌ ಥಾಗೋರೆಸ್‌ ಸಿದ್ಧಾಂತ ೪ಫ್ಲಿ 


ಟಪ್ಪಣೆ:- ಕಅಈ ಇದು ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯಿಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡುವದನ್ನು 
ಲವು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯರು ಮರೆಯುವದುಂಟು. ಆದರೆ ಬಡ ಮತ್ತು ಕಈ 
ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳೆಂದು ತೋರಿಸಿ ಸಿದ್ದಮಾಡುವಾಗ ಈ ಮಾತು ಅನಶ್ಯವಾಗಿ 
ಸಿದ್ಧವಾಗಿರಬೇಕೆಂಬುದು ನಿಮಗೆ ತಿಳಿದ ಸಂಗತಿಯಾಗಿದೆ, ಆದ್ದರಿಂದ ಇದನ್ನು 
ಮರೆಯಬಾರದು, 


ಉಪಸಿದ್ದಾಂತ ೧:-.. ಓ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ / ಅ ಕಾಟಕೋನ ಇದ್ದು, 
ಅವು ಕೇಖೆಯು ಬಕ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗಿದ್ದರೆ, 
ಅಬ೨ - ಬಕ. ಬನು ಮತ್ತು ಅಕ ಎ ಕಬ. ಕಮ. 


ಕಾರಣ, ಮೇಲೆ ಸಿದ್ದಮಾಡಿದಂತೆ, 
ಅಬಡಕಃ ಜೌರಸ=- ಬಮುಲಖ ಆಯತ; 
ಅಂದರೆ ಅಬ೨ - ಬಖ. ಬಮ ಎ ಬಕ. ಬನು. 


ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ ೨:-- ಓ ಅಬಕದಲ್ಲಿ / ಅ ಕಾಟಕೋನ ಇದ್ದು, 
ಅಮ ರೇಖೆಯು ಬಕ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗಿದ್ದರೆ, 
ಅಮ - ಬಮ . ಮಕ. 


ಸಿದ್ಧತೆ:. ಅಬ೨ಎಅಮ3--ಬಮ3(ಅನುಬ ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿ ಕೋನದಿಂದ) 
ಅಕ೨ ಅಮ. ಕಮ (ಅಮಕ ನ pS ) 
ಬೇರೀಜು ಮಾಡಿ ಅಬ೨.-ಅಕೆ೨ - ೨ಅಮ೨- ಬಮ” + ಕಮ ....(೧) 
ಸರಂತು, ಅಬ೨..ಅಕ೨ ಎ ಬಕ೨ 

ಚ (ಬವು “+ ಮಕ) 

= ಬಮ + ಮಕ೨ 
+೨ ಬಮ. ಮಕ....(೨) 
(೧) ಮತ್ತು (೨) ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಉಭಯ ಸಮಾನ ಪದಗಳನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯಿರಿ. ೨ ಅಮ” ಎ ೨ಬಮ.- ಮಳೆ ಹೀಗೆ ಸಿದ್ದ ಆಗುವದು. 

ಅನುನ - ಬವು - ಮೆ. 


ಈ ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತದ ಉಪಯೋಗ ಮಾಡಿ, ಕೊಟ್ಟ ಆಯತಕ್ಕೆ ಸಮ- 
ಸೇತ್ರವಾಗುನಂತೆ ಒಂದು ಜೌರಸವನ್ನು ತೆಗೆಯಬಹುದು. 


ಛಲ ಭೂಮಿತಿ 


ಪಾಯ್‌ಥಾಗೋರಸ್‌ ಹೆಸರಿನ ಗ್ರೀಸ್‌ ದೇಶದ ಗಣಿತಜ್ಞನು ಮೊದಲು 
ಈ ಸಿದ್ದಾಂತವನ್ನು ಶೋಧಿಸಿದ ದೆನೆಂದು ತಿಳಿಯುವರು. (ಕ್ರಿಸ್ತಶಕ ಪೂರ್ವ 
೫೭೦ ರಿಂದ ೫೦೦; ಇವನ ಕಾಲ) ಪರಂತು ಈ ಸಿದ್ಧಾಂತದ ಕೆಲವು ವಿಶಿಷ್ಟ 
ರೂಪಗಳು ಭಾರತ ಮತ್ತು ಈಜಿಪ್ತ ದೇಶದ ಜನರಿಗೆ ಇದಕ್ಕೂ ಮೊದಲು 
ಗೊತ್ತಿದ್ದ ನೆಂದು ಕಂಡುಬರುವದು. ಜೌಧಾಯನನ ಸೂತ್ರಗಳು ಕೆಳಗಿ 
ಂತೆ: ಎ. 
 ಸಮಚತುರಸ್ರ ಸ್ಕಾಕ್ಸಾ ಫ್ಸಿಯಾರಜ್ಞು ರ್ದಿಸ್ತಾವತೀಂ 
ಭೂಮಿಂ ಕೋತಿ Ty 
ಅಂದರೆ, “ಚೌರಸದ ಕರ್ಣದ ಮೇಲೆ ಜಗ್ಗಿದ ದಾರದಿಂದ ಅದರ ನ್ಲೇತ್ರ 
ಫಲದ ಇಮ್ಮಡಿ ಆಗುವದು.'' ಇದರ ನಿಜವಾದ ಅರ್ಥವು ""ಚೌರಸದ 
ಕರ್ಣದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು, ಮೂಲ ಜೌರಸದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲದ 
ಇಮ್ಮಡಿ ಇರುವದು” ಎಂದು ಆಗುವದು. 
!(ದೀರ್ಥಚತುರಸ ಸ್ರಸ್ಯಾಸ್ಟ್ರ್ಮಾ ಯಾರಜ್ಞು8 ಹಾಶ್ಯ ರ್ಸ್ರ್ರ ಮಾನೀ 
ತಿರ್ಯರಮಾನೀಚ ಯತ ಥೈ ಥಗ್‌ಭೂತೇ ಫಹ 
ಸ್ತದುಭಯಂ ಕರೋತಿ! 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಆಯತದ ಉದ್ದ ಮತ್ತು ಕಿರಿ ಬದಿ ಇವುಗಳ ಮೇಲಿನ ದಾರ 
ದಿಂದ ಉಂಟಾಗುವ ಬೇಕೆ ಬೇಕಿ (ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ) ಇವು ಇಬ್ಬದಿಯಷ್ಟು ಕ್ಲೇತ್ರ 
ಫಲ ಆಯತದ ಕರ್ಣದ ಮೇಲೆ ಜಗ್ಗಿದ ದಾರದಿಂದ Js ಇದರ 
ನಿಜವಾದ ಅರ್ಥವು «ಆಯತದ ಕರ್ಣದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸವು ಆಯತದ 
ಸಂಲಗ್ರ್ನಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜಿನಷ್ಟು ಇರುವದು.” ಎಂದು 
ಆಗುವದು. 
*ಪಾಯ್‌ಥೂಗೋರಸನ ಸಿ ದ್ಠಾಂತದ ಬೇರೆ ಸಿದ್ಧಾಂತಗಳ 
ರೂಪರೇಖೆಯು:-- 
[೧] ಅಬಕೆ ತ್ರಿಕೋನದ / ಕೆ ಕಾಟಕೋನವಿದೆ. 
ಕಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ಬಡೆ ಇದು ಅಕಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾಗುವಂತೆ ಬೆಳಿಸಿರಿ. 
ಕಂ ೨» ಅಫ ೨) ಕಬ ೨೨ ೨3 
ಕಡಕಫೆ ಜೌರಸ ಪೂರ್ಣಮಾಡಿರಿ. ಮತ್ತು ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿ 
ದಂತೆ ಪ ಮತ್ತು ಖ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು, ಜಸ, ಸಖ, ಮಿಅ 
ಕೂಡಿಸಿರಿ. 


ಸಾಯ್‌ಥಾಗೋರಸ್‌ ಸಿದ್ಧಾಂತ ೪೫ 


ಇದರಿಂದ ಕಂಡುಬರುವದೇನಂದರ್ಕೆ ಫೆ 
ನಾಲ್ಪು ಮೂಲೆಗಳಲ್ಲಿ ಕಾಣುವ ನಾಲ್ಕು 
ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪವಾಗಿರುವವು. ಆ' 
ಮತ್ತು ಅಬಹಖ ಇದು ಜೌರಸವಿದೆ. 
ಸಡ೨ ಎ೪ ಸಿ ಅಬಕ- ಅಬ್‌ ಅ 
ನ (ಅ. ಬ')೨ಎ೪ (3 ಅ'ಬ') + (ಕ)೨ ಬ 
_ ೨. ೨೮ ಬ ಬಿಎ ೨ಅ'ಬ' ಕನ ಕ 
1೨ 4 ಬನಿ ಎ ಹ. 
[೨] ಅಬಕೆ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ [ಕ pak 
ಬಕ್ಕ ಕಠ ಇವುಗಳ ಹೊರಬದಿಯಲ್ಲಿ ಬಕೆಡಕ, ಕಅಫಗ ಚೌರಸ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಫಗ, ಈಡ ಬೆಳೆಸಿರಿ ಅವು ಹ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡುವವು. 
ಕಹ ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಬೆಳೆಸಿರಿ. ಅದು ಅಬ ರೇಖೆಯನ್ನು 
ಖ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಬೀದಿ ಸುತರು 
ಅಬ ಮೇಲೆ ಅ ದಿಂದ ತೆಗೆದ ಲಂಬನು ಫಗ ಕ್ಸ ಮದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು; 
ಅಬ 23 ಬ 3೨ ೨) ೨2 ಈಹ ಲ 32 ೨೨ 
ಮಲ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅದು ಹೆಖವನ್ನು ನದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 
ಅಂದರೆ A ಅಬಕ್ಕ ಗಿ ಹಕಡ ಏಕರೂಪ ಇರುವವು. 
, ಹಳೆ ಎ ಅಬ ಮತ್ತು [ ಹಕಡ - / ಅಬಕ 
ಇ ಹಖ.. ಅಬ 
, ಹಕ॥ ಮಅ॥ ಲಬ ಫಾ. 
೭. ಹಕಅನ್ಟು ಹಕಬಲ ಹ 
ಇವು ಸಮಾ. ಭು. ಜೌ.ಗಳು. 
-. ಅಮ! ಬಲ ಮತ್ತು 
ಅನು ಹಕ ಅಬ 
" ಅಬಲನು ಇದು ಚೌರಸ 
ಆಗುವದು. 
ಇನ್ನು, ಕಅಫಗ- ಕಅಮಹ 
= ಅಮನಖ 








೪೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಮತ್ತು ಬಕಡ ಈ - ಬಕಹಲ - ಬಖನಲ 
-. ಕಅಫಗ- ಬಕಡಈ ಎ ಅಮನಖ-. ಬಖನಲ 
ನ ಅಕ ಬಕನ ಎ ಅಬ. 

[೩] ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ (ಕ ಕಾಟಕೋನವಿದೆ. 

ಅಕ ದ ಮೇಲೆ ಅದರ ಹೊರಮಗ್ಗಲು ಅಕಫಗ ಚೌರಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಗಫೆ ದಲ್ಲಿ ಬಕದಷ್ಟು ಗಈ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಬೆಳಿಸಿದ ಗೆಫ ದಲ್ಲಿ ಬಕದಷ್ಟು ಫಹ ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಹಡ॥ ಫಕೆ ಮತ್ತು ಖಡ! ಫಹ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಕ್ಕಾ, ಈಡ, ಡಬ ಕೂಡಿ 
ಸಿರಿ. ಫಕ ದಲ್ಲಿ ಬಕೆ ದಷ್ಟು ಫಖ ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. 


ಅಬಕ, ಅಈಗ, ಕಡಹ, ಬಡಖ 
ಈ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಆಗಿವೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಅಬಡ ಈ 
ಇದು ಜೌರಸ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


ಇದರಿಂದ, ಜೌ. ಅಬಡ ಈ- / ಅಬಕೆ4 ಸಿ ಬಡಖ ಆಕೃತಿ ಅಕಖಡ ಈ 
ಎಸಿ ಕಡಹ!ಸಿ ಅಗ... ,, 
ಎಚ್‌. ಅಕಫಗೆ 4 ಜೌ. ಫಹಡಖ. 

ಅಬ೨ ಎ ಅಕ3 ಬಕ, 
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[ಇದನ್ನು ಪ್ರಾಯೋಗಿಕ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಬಿಡಿಸಬೇಕಾದಕ್ಕೆ ಅಬಕ್ಕ ಬಡಖ 
ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ಅಬಡ ಈ ಚೌರಸಜೊಳಗಿಂದ ಕತ್ತರಿಸಿ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ; 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮದಿಂದ ಈಡಹ್ಕೆ ಅಈಗ ಸ್ಥಳಗಳ ಮೇಲಿ 
ಡಿರಿ. ಅಂದರೆ ನಿಮಗೆ ಇದರ ಸತ್ಯತೆಯು ಕಂಡುಬರುವದು.]. 


ಪಾಯ್‌ ಥಾಗೋರಸ್‌ ಸಿದ್ದಾಂತ ೪೭ 


ಪ್ರಮೇಯ ತಿಷ್ಠ, 
[ಪಾರ್ಯಥಾಗೋರಸ್‌ ಸಿದ್ಧಾಂತದ ವ್ಯತ್ಯಾಸ] 
ತ್ರಿಕೋನದ ಒಂದು ಭುಜದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸನ್ರ ಅದರ ಉಳಿದ 
ಎರಡು ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜಿನಷ್ಟು ಇದ್ದರೆ, ಆ 
ಎರಡು ಭುಜಗಳೆ ನಡುವಿನ ಕೋನವು ಕಾಟಿಕೋನ ಇರುವದು. 


ಈ 


ಕ ಆ ೫ ಡ 
ಪಕ್ಷಃ-- ಅಬಕೆ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಬಕ೨ ಎ ಅಬ3 4 ಅಕ 
ಸಾಧ್ಯ: ( ಅಇದು ಕಾಟಿಕೋನನಿದೆ. 
ರಚನೆ: ಡ ಇದು ಕಾಟಕೋನವಾಗುವಂತೆ ಮತ್ತು ಡಈ - ಅಬ, 
ಡಫ- ಅಕ ಆಗುವಂತೆ ಡಈಫ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ:--ಗ ಡಈಫ ದಲ್ಲಿ / ಡ ಕಾಟಕೋನವಿದೆ. 
ಇ ಈಫ೨ ಎ ಡಕ? . ಡಫೆ೨ (ಪಾಯಥಾ. ಸಿ.) 
= ಅಬ” ಅಕ (ರಚನೆ) | 
= ಬಕ (ಪಕ್ಷ) 
ಕಹ = ಬತೆ. 
ಇನ್ನು ಅಬಕ್ಕ ಡಈಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
| ಅಬ ಡಕ (ರಚನೆ) 
ಅಕ - ಡಫ ( » ) 
| ಬಕ ಎ ಈಫ (ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿದೆ) 
ಈ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಇರುವವು. 
Le=L ಡ 
= ಕಾಟಿಕೋನ (ರಚನೆ). 


ಭಲ ಭೂಮಿತಿ 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೧೮. 
[ಅಂಕಾತ್ಮಕ] 

೧. ೨೨:೫೨ ಎ ೨೯ ಇದನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ, ೪ 3೯ ಸೆ. ಮಿ. ಉಪ್ಪನಿರುವ 
ಸರಳ ರೇಖೆ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೨. ೪ಬಿ ಇದೆಎ ೭ ಇದನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ, ತ ಮಿ. ಉದ್ದಳತೆಯ 
ಸರಳ ರೇಖೆ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೩. ೨೨ ೧೨ +೧ +೧ ಹತ ಇದೆನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ, Va ಸೆ.ಮಿ. 
ಸರಳ ರೇಖೆ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಉದಾ. ೨ರಲ್ಲಿ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಗೆ ಹೋಲಿಸಿ 
ನೋಡಿರಿ. 

೪, ಯಲ ಎ೫; ೧೨೨.೪೫೨ ಎ೧೩, ಉದ. ೧೫೨ ಎ೧೭ 
ಇದರಂತೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ವರ್ಗಗಳ ಬೇರೀಜು, ಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಸಂಖ್ಯೆಯ ವರ್ಗದಸ್ಸು 
ಇರುವಂಥ, ಇನ್ನೂ ಹಲವು ಪೂರ್ಣ ಅಂಕೆಗಳ ಜೋಡಣೆಗಳನ್ನು ನೀವು ಹೇಳ 
ಬಲ್ಲಿರಾ? 

೫, ಮ ಮತ್ತು ನ ಇವು ಪೂರ್ಣ ಅಂಕೆಗಳು. ಮತ ಖ್ಯ ನ೨, ಮ ನತ 
9 ಮನ ಸೆ.ಮಿ. ಇರುವ ತ್ರಿಕೋನವು ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೬, ಆಯತದ ಒಂದು ಭುಜವು ೮ ಇಂಚು, ಮತ್ತು ಕರ್ಣವು ೧೭ ಇಂಚು 
ಇದ್ದರೆ, ಅದರ ಇನ್ನೊಂದು ಭುಜವೆಷ್ಟು? 

೬. ಒಂದು ಆಯತಾಕೃತಿಯ ಹೊಲದ ಕ್ಲೇತ್ರಫೆಲವು ೬೦೦೦ ಜೌ. ಯಾರ್ಡ 
ಇದೆ. ಅದರದೊಂದು ಕರ್ಣವು ೧೩೦ ಯಾರ್ಡ ಇದ್ದರೆ, ಆ ಹೊಲದ ಉದ್ದ-ಅಗಲ 
'ಅಳತೆಗಳೆಸ್ಟು? 

[ಸೌ 4 ಯ3 4 ೨ಕ್ಷಯ- (ಶ್ಲ. ಯ) ಮತ್ತು ಸ್ಟೌ ಯ? - .೨ಕ್ಷಯ 

ಎ(ಕ್ಷೆ- ಯ). ಇದನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿರಿ.] 


ಆ. ಒಂದು ಸಮ ದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ತಳ ರೇಖೆಯು ೩೦ ಇಂಚು, ಪ್ರತಿ 
ಯೊಂದು ಭುಜ ೨೫ ಇಂಚು ಇದ್ದರೆ ಆದರ ಎತ್ತರವೆಷ್ಟು? 


೯. ೨ ಇಂಚು ಭುಜವಿದ್ದ ಒಂದು ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಎತ್ತರನೆಸ್ಟು 
ಇರುವದು? 

೧೦. ೧೫ ಫೂಟು ಉದ್ದವಾದ ಒಂದು ಏಣಿ (ನಿಚ್ಚಣಿಕೆಯನ್ನು ಗೋಡೆಗೆ ತಾಗಿಸಿ 
ಇಟ್ಟಿದೆ. ಆದರ ಕೆಳಗಿನ ತುದಿಯು ಗೋಡೆಯಿಂದ ೯ ಫೂಟಿನ ಮೇಲಿದೆ. ಆದರೆ 


ಅದರೆ ಮೇಲಿನ ತುದಿಯು ನೆಲದಿಂದ ಎಷ್ಟು ಆಂತರದ ಮೇಲಿದೆ ಎಂಬದನ್ನು 
ಹೇಳಿರಿ. 


ಪಾಯ್‌ಥಾಗೋರಸ್‌ ಸಿದ್ಧಾಂತ ರ್ಳ 
೧೧. ನೆಲದಿಂದ ೧೫ ಫೂಟು ಎ 

ಆ ಫೂಟ ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ಕೆಳಗಿ 
ಇ 

ಸ್ವ) 


4 
ತಾಗಿಸಿ ಇಟ್ಟಿದೆ. ಆದರೆ ಆದ 


ರಷ ಮೇಲೆ, ಮೇಲಿನ ತುದಿ ಮತ್ತು ನೆಲದಿಂದ 
ುದಿ ಬರುವಂತೆ ಒಂದಂ ಏಣ ಣಿಯನ್ನು ಗೋಡೆಗೆ 
ತೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ, 


ತೆ 


ತ್ರ 
ನತ 
ಉಪ್ಪಳ 

೧೨. ಒಂದು ಸಮಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಕರ್ಣಗಳು ಅನುಕುಮುದಿಂದ ೨.೬೪ 
ಇಂಚು ಮತ್ತು ೧.೧ ಇಂಚು ಇರುವವು. ಅದರ ಭುಜನನ 

೦೩. ಸಮಭುಜ ಸತವ ಒಂದು ಭುಜವು ೩.೭ ಇಂಚು ಮತ್ತು ಅದರ 
ಕರ್ಣ ೨.೪ ಇಂಚು ಇದ್ದರೆ, ಅದ ರ ಇನ್ನೊಂದು ಕರ್ಣದ ಉದ್ರಳತೆಯೆಷ್ಟು? 

೧೪. ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಲಂಬವು, ಅದನ್ನು 

ವ್ವಿಭಾಗಿಸುವದು. ಆದರೆ 

(೧) ೧.೫ ಇಂಚು ತಶ್ರಿಜ್ಯವಿರುವ ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ೧.೨ ಇಂಚು 
ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುವ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ, ಮತ್ತು 
(೨) ವರ್ತುಳೆದಲ್ಲಿ ೧೦ a, ಉಪ್ಪವಾದ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ವರ್ತುಳ 
ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ೧ ಫೂಟು ಆಂತರದ ಮೇಲಿದೆ. ಈ ನವರ್ತುಳದೆ 
ಯಾವದೊಂದು ತ್ರಿಜ್ಯ ರೇಖೆ. 
ಇವುಗಳ ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೧೫. ತನ್ನ ಮೈಸುತ್ತ ತಿರುಗುವ ಒಂದು ತೋಫಿನ ಶಕ್ತಿಯು ೩.೪ ಮೈಲುಗಳ 
ವರೆಗೆ ಇದೆ. ಅ ತೋಪು ಮಾರ್ಗದಿಂದ ೧.೬ ಮೈಲು ಅಂತರದಲ್ಲಿದೆ. ಆದರೆ ಅದರ 
ಶಕ್ತಿಯೊಳಗೆ ಬರುವ ಮಾರ್ಗವು ಎಷ್ಟು ಉದ್ದವಾಗಿರಬಹುದು? 

ಛಿಹ೬. ನದಿಯ ಒಂದು ದಂಡೆಯು ಇನ್ನೊಂದು ದಂಡೆಯಿಂದ ೧೨೦ ಯಾರ್ಡು 
ಇದೆ. ನದಿಯನ್ನು ಜಾಟುವಾಗ ಅಂಬಿಗನು ಇನೊಂದು ದಂಡೆಯ ಕೆಳಬದಿಗೆ ೩೬ 
ಯಾರ್ಡ ಅಂತರದಲ್ಲಿ ಬಂದು ಮುಟ್ಟಿದನು. ಆದರೆ ಅವನು ಈಸಿದ ಮಾರ್ಗದ 
ಉದ್ದಳತೆಯೆಷ್ಟು? 

೧೬. ಎರಡು ಕಂಬಗಳ ಉದ್ದಳತೆಗಳು ಅನುಕ್ರಮದಿಂದ ೫೦ ಮತ್ತು ೫೫ ಫೂಟ 
ಇನೆ. ಅವು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ೧೨ ಫೂಟು ಚ: ಮೇಲೆ ನಂತಿನೆ. ಆದರೆ ಆ 
ಕಂಬಗಳ ತುದಿಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವೆಷ್ಟು? 

೧೮. ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳು ೧೩, ೧೪, ೧೫ ಇಂಚುಗಳಿದ್ದರೆ, ಆ ತ್ರಿಕೋನದ 
ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಹೇಳಿರಿ. 

[ಉ೨ ೧೨೨ - ಶತಿ ೨ -(೧೫- ಶ್ರ); 
ತಿ೦ ಕ್ಷೆ ೧೯೮; ಸ ಸಿತಿ 


ಉ- 1/ (೧೩೨ - ೬.೬೨) ೬ ೧೦.೨ 


ಶ್ಲೇತ್ರಫಲ ಇದ್ದಿ ೬ ೧೫ ಉಜದ್ಧಿ ೬ ೧೫೬ ೧೧:೨ 


=0Hx DESY ಚ್‌, ಇ. ] 





೫೦ ಭೂಮಿತಿ 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೧೯. 
(ಔಷಷತ್ತಿಕ) 


ದಿ. ಚೌರಸದ ಕರ್ಣದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸವು ಮೂಲ ಚೌರಸದ ಇನ್ಮುಡಿ 
ಇರುವದು. 


೨. ಅಬಕ ಇದೊಂದು ತ್ರಿಕೊ «ನವಿದೆ. 


ಆ 
ಅನ _|_ ಬಕ. ಆದರೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ:-- 
ಅಬ೨ - ಅಶ೨ ಎ ಬನ೨ _ ಕನ೨, ಮತ್ತು 
ಅನ ಅಥವಾ ಬೆಳಿಸಿದ ಅನ ದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂಡು ಪ 
ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಜ್‌ 
ಪಬ3೨ - ಹಪಕ೨ ಎ ಅಬ೨ _ ಅಕಿ. ನ 


೩. ಗಿ ಅಬಕ ಸಮಭುಜ ಇದೆ. ಅಡ __ ಬಕ. ಆದರೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. 
ಅಡ? ಎ ೩ಬಡ೨. ಅಬ ಎ ೨ಪ ಇದ್ದರೆ ಅಡ ಎ ಳ೩ಪ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
(ಮೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಅರ್ಧ ಅಬಡ ಇದು ಮಹತ್ವ 
ದ್ಹಾಗಿದೆ. ಅದರ ಕೋನಗಳು ೩೦°, ೬೦%, ೯೦° ಹೀಗಿವೆ. ಮತ್ತು ಅವುಗಳ 
ವಿರುದ್ಧ ಭುಜಗಳು ಅನುಕ್ರಮದಿಂದ ಪ್ರ ೪ ೩ಹ, ೨೫ ಇರುವವು.) 

೪, ಸಿ ಅಬಕದಲ್ಲಿ / ಬಂ, ( ಕೊಳೆ, ಅಡ | ಬಕ್ಕ ಆದರೆ 
ಬಡ3೨ -೩ಕಡ೨ ಎಂಬದನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೫. ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರು ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ 
ಬೇರೀಜಂ, ಆ ಶ್ರಿಕೋನದ ಎತ್ತರದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸದ ನಾಲ್ಕಡಿ (ನಾಲ್ಕುಪಟ್ಟು) 
ಇರುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೬. ಸಮಭುಜ ಚೌಕೋನದ ನಾಲ್ಕು ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗೆಳ ಬೇರೀಜು, 
ಅದರ ಕರ್ಣದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸದಸ್ಟು ಇರುವದು. 

೩. ಪ್ರಮೇಯ ೩೨ನೆಯ ಆಕೃತಿ ನೋಡಿ ಹೇಳಿರಿ: 

(೧) ಡ್ಯ ಅ, ಫ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ಸರಳ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿನೆ. 

(೨) ಗ ಡಬಖ, ಗಿ ಈಅಗ, ಸಿಫಕಹ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಓಡಿ ಅಬಕ ಇದಕ್ಕೆ ಸಮ್ಲೇತ್ರವಾಗಿದೆ. 

(4) ಅಖ, ಕಡ ಇವು ಪರಸ್ಪರ ಲಂಬವಾಗಿನೆ. 

(೪) ಬತ ಕಗ 


ಪಾಯ್‌ಥಾಗೋರಸ್‌ ಸಿದ್ಧಾಂತಿ ೫೧ 


ಳೆ. ನರ್ತುಳ ಕೇಂ ಶ್ರದಿಂ ಹ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಯು ಅದರ ಜ್ಯಾರೇಖೆಯನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿ 
ಸುವಜು, ಆದರೆ ವರ್ತುಳದೆ ;-- 


(೧) ನ ಜ್ಞಾರೇಖೆಗಳು ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲೆ 


(೨) Hip ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುನ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು 
ಸೆಮಾನ ಇರುವವು. 

೯. ಅಬಕಡ ಚೌಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಕ | ಬಡ್ಕ ಆದರೆ ಅಬ೨ 4 ಕಡ? ಎ ಬಕನ 
4 ಅಡ೨ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೦. ಗಿ ಅಬಕ ದೆಲ್ಲಿ / ಕ ಕಾಟಿಕೋನನಿದೆ. ಮೃ ನ ಇವು ಕಅ ಮತ್ತು 
ಕಬ ಭುಜಗಳ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುಗಳು. ಅದರೆ ಅಮ. ಬನ೨ ಮನನ ಎಂಬದನ್ನು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೧. ಗ ಅಬಳ ದಲ್ಲಿ / ಕ ಕಾಟಕೋನವಿದೆ. ಕಅದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು 
ಮ ಬಿಂಡುನಿದೆ. ಆದರೆ ಬಮ 4 ಅಕ ಎ ಅಬ. ಕಮತ, ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೧೨. ಗಿ ಅಬಕದಲ್ಲಿ / ಕ ಕಾಟಕೋನನಿದೆ. ಕಅ್ಕಚ ಕಬ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ 
ಎಲ್ಲಿಯೋ ಮ ನ ಬಿಂದುಗಳಿಷೆ. ಆದರೆ ಅನ3 4 ಬಮ3 ಎ ಕಬ೨ .. ಮನಿ, 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೧೩. ಗಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಮ ಬಿಂದುನಿಡೆ. ಮಪ, ಮಫ, ಮರ 
ಇವು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಬತ್ಕ ಕಅ, ಅಬಗಳ ಮೇಲೆ ಲಂಬನಾಗಿನೆ. ಅದರೆ 
ಬಹ೨ .. ಕಥ೨ .. ಅರ೨ ಎ ಕಷ೨ . ಅಫ೨ 4 ಬರವ, ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

[ ಉದಾ. ೨ನ್ನು ಉಸಯೋಗಿಸಿರಿ.] 

೧೪. ಅಬಕಡ ಆಯತದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಮ ಬಿಂದು ಇದೆ. ಆದರೆ 

ಮಲವ .. ಮಕ೨ ಎ ಮಬ೨ ೬ ಮಡ೨, ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೫. ಅಬಕ ಸಮದ್ವಿಭುಜ ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದ ಬಕ ಕರ್ಣದಲ್ಲಿ ಯಾವ 
ದೊಂದು ಪ ಬಿಂದು ಇದೆ. ಆದರೆ ಪಬ೨ 4 ಪಕ - ೨ಪಅತ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೬. ಗಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಬಈ | ಅಕ ಮತ್ತು ಕಫ | ಅಬ್ಯ ಬಮ _| ಈಫ 


ಮತ್ತು ಕನ ಈಫ, ಅದರೆ ಮಘ೨ 4 ನಫಘತ 2 ಮಈ೨ 4 ನಈಃ೨, ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, 


೧ 
ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಮಧ್ಯೆ ರೇಖೆಗೆ 
ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೭, ಸ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ / ಅ ಕಾೌಿಕೋನವಿದೆ. ಬತ ಫಥ ಇವು ಆ 
ಭವ. ಆದರೆ ೪(ಬತ೨ಿ ಕಫ ಶ್‌ ಜಬಳಕ3೨, ಎಂಡು 
ಬಿಜ. ಅಬಕ ಒಂದು ಮ ಅಡ __ ಬಕ್ಕ ಅಡ ರೇಖೆಯು 
A ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಬೀಳುವದು. ಬಡೀ ಡಕ ಅಡ೨ ಇದ್ದರೆ / ಬಅಕ ಇದು 
ಕಾಟಿಕೋನನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
[ಬಕ೨ ಎ (ಬಡ 4 ಡಕ)೨ ಎ ಬಡ೨ 4 ಡಕ೨ .. ೨ಬಡ ಡಕ 
= ಬಡ೨ ೬ ಡಕ೨ ೬ ೨ಅಡ೨ 2 = (ಬಡ ಅಡಿ) | (ಡಕ೨ . ಅಡ3) 
=ಳಬ .. ಅಕ್ರ, ನ / ಅ.೧ ಕಾಟ ಕೋನ.] 
೧೯, ಅಬಕಡ ಜೌರಸದಲ್ಲಿ ಅಬ್ಯ ಬಕ್ಕ ಕಡ, ಡಅ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿಯ ಸಪ, ಫ್ರೈ 
ರ್ಯ ಸೆ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಅಸ - ಬಫ 2ಎ ಕರ ಡಸ ಅಗಿನೆ. ಅದಕ್ಕೆ 
ಫಸತಿ = (ಅನ 4 ಬಹ೨) ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
x೨೦. ಮೇಲಿನ ೧೯ನೆಯ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ ಪಫರನ ಇದರ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು 
ಅಬಕಡ ಇದರ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲದ ಶ್ರ ಚೆ ದಷ್ಟು ಇದ್ದರೆ, ಅಹ - 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೨೦ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 
ಪಾಯ್‌ಹಾಗೋರಸ ಸಿದ್ದಾಂತದ ವಿಸ್ತಾರ 


ಇದೊಂದು ರೇಖಾ-ಖಂಡನಿಜೆ. ಇದರ ಅ ಮತ್ತು 
ಬನ್ತೆ ಲಂಬನಾಗಿರದ ಕ್ಷಯ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಅಷ್ಕ 
ತೆ ಅಬದ ಕ್ಷಯ ಮೇಲಿನ 


ಸ ಚ 
pa) ಬ 
ಅ ಸ್ಸ ಷು ಬ 
ಅ A 
ಸ್ಸ ಪ ಫ y ತರ ಫೆ 


ಶಿ 


ಇನೆಯ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಅ ಮತ್ತು ಪ ಬಿಂದುಗಳು ಏಕತ್ರವಾಗಿನೆ. 


ಮೇಲಿನ ಮೂರೂ ಆಕೃತಿಗಳಲ್ಲಿ ಪಫ ಇದು ಅಬದ ಪ್ರಕ್ಷೇಪವಾಗಿದೆ. 
ಎದದ 


ಟಿಪ್ಪಣೆ: ಪಥದ ಉದ್ದ ಛತೆಯೊ, ಅಬದ ಉಪ ಸ ಛತೆ ಮೆತ್ತು ಅಬಕ್ಕೆ ತೆಯ 
ಕೂಡಿ ಉಂಟಾಗುವ ಕೋನ ಇವುಗಳ ಮೇಲೆ ಪಿಂಕಿ. ಈ ಕೋನವು ಟ 
ಪ್ರಕ್ಷೇಪದ ಉದ್ಡಳತೆಯಂ (ಅಬ ಕೋಜ್ಯಾ ಟ್ರ) ದಷ್ಟು ಇರುವುದೆಂದು 

ನ ಖಿಂತಿಯಿಂದೆ ತಿಳಿಯುವದು. 


೫೪ ಭೂಮಿತಿ 
ಪ್ರಮೇಯ ೩೪, 


ವಿಶಾಲ ಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ, ವಿಶಾಲ ಕೋನದ ಎದುರಿನ 
ಭುಜದ ಮೇಲಿನ ಜೌರಸವು, ವಿಶಾಲ ಕೋನವನ್ನು ಮಾಡುವ 
ಎರಡು ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜು, ಅಧಿಕ ಆ 
ಎರಡು ಭುಜಗಳಲ್ಲೊಂದು ಭುಜ ಮತ್ತು ಅದರ ಮೇಲೆ ಉಳಿದ 
ಭುಜದ ಪ್ರಕ್ಷೇಪ ಇವುಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧನಾದ ಆಯತದ ಇನ್ನುಡಿ, 
ಇವುಗಳಷ್ಟು ಇರುವದು. 


ಬ 


ಕ ಅ ಮ 
ಪೆಕ್ಟಃ--. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ [ ಅ ವಿಶಾಲ ಕೋನವಿದೆ. 
ಅಮ ಇದು ಅಬದ ಕಅ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ಲೇನ. 
ಸಾಧ್ಯ: ಬಕ೨ - ಅಬ೨ + ಅಕ೨ 4.೨ ಕಅ.ಅನು, 
ಸಿದ್ಧತೆ: 1 ಬಮುಕ-೧ ಕಾಟಿಕೋನ 
ಬಕ ಎ ಬಮ೨ 4 ಕಮತ (ಫಾಯಥೆ. ಸಿ.) 
= ಬಮು೨ (ಕಅ 4+ ಅಮ) 
ಇ ಬಮ. ಕೆಅ೨ ೪ ಅಮ. ೨ ಕಅ: ಅನು 
([ ೨] ಪುಟ ೩೨ ನೋಡಿರಿ.) 
= ( ಬಮ” + ಅನು?) + ಹೆಅ೨ ೨ ತಅ ಅಮ 
= ಅಬ೨ 4 ಕಅ೨ +೨ ಕಅ- ಅಮ. (ಸಾಯಥ. ಸಿ 


ಸಾಯ್‌ಥಾಗೋರಸ್‌ ಸಿದ್ಧಾಂತದ ವಿಸ್ತಾರ ೫೫ 
ಪ್ರಮೇಯ ೩೫. 


ಯಾವದೊಂದು ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಲಘುಕೋನದ ಎದುರಿನ 
ಭುಜದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸವು, ಆ ಲಘುಕೋನನನ್ನು ಮಾಡುವ 
ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೀರೀಜಿನೊಳೆಗಿಂದ ಆ ಎರಡು 
ಭುಜಗಳಲ್ಲೊಂದು ಭುಜ ಮತ್ತು ಅದರ ಮೇಲೆ ಉಳಿದ ಭುಜದ 
ಪ್ರಕ್ಷೇಪ ಇವುಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾದ ಆಯತದ ಇನ್ಮಡಿಯನ್ನು 
ಕಳೆದಷ್ಟು ಇರುವದು. : 


ವ 








ಅಆ ಮಕಳ ಕು 


ಪೆಕ್ಷೇ- ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ / ಅ ಲಘುಕೋನನವಿದೆ. ಮತ್ತು 
ಅನು ಇದು ಅಬದ ಅಕ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಕ್ಷೇಪನಿದೆ. (ಅಂದರೆ 
ಬನು _. ಅಕ) 
ಸಾಧ್ಯ: ಬಕ೨- ಅಬ”  ಅಕೆ೨- ೨ ಅಕ. ಅಮು. 
ಸಿದ್ಧತೆ:--ಬಕ೨ ಬಮ 4 ಕೆಮ೨ (ಪಾಯಸ್‌. ಸಿ.) 
ಎ ಬಮ + (ಅಕೆ ಅಮ) 
= ಬಮ೨ 4 ಅಕ೨ 4 ಅಮು೨- ೨ ಅಕೆ: ಅಮ 
= (ಬನು? ಅಮು) ಅಕ೨- ೨ ಅಕ: ಅನು 
| = ಅಬ೨ಿ4ಅಕ೨-.೨ ಅಕೆ.ಅಮು(ಫಾಯಧ. ಸಿ.) 
ಪಾಯ್‌ಥಾಗೋರಸನ ಸಿದ್ಧಾಂತವನ್ನೂ, ಪ್ರಮೇಯ ೩೪ ಮತ್ತು 


೩೫ ರಲ್ಲಿಯ ಅದರ ವಿಸ್ತಾರಗಳನ್ನೂ ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಒಂದೇ ಸಿದ್ಧಾಂತದಲ್ಲಿ 
ಸಮಾವೇಶ ಮಾಡಬಹುದು. 


%೬ ಭೂಮಿತಿ 


ತ್ರಿಕೋನದ ಯಾವದೇ ಒಂದು ಭುಜದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸವ್ರು, 
ಆ ಭುಜದ ಎದುರಿನ ವಿಶಾಲಕೋನ್ಕ ಕಾಟಿಕೋನ ಅಥವಾ ಲಘು 
ಸೋನ ಮಾಡುವ ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜುಗಳಿಂದ 
ದೊಡ್ಡದು, ಬೇರೀಜಿನಷ್ಟು, ಇಲ್ಲವೆ ಬೇರೀಜುಗಳಿಂದ ಸಣ್ಣದು 
ಅನುಕ್ರನುದಿಂದ ಇರುವದು.  ಅಸಮಾನತ್ವನಿದ್ದಾಗ ಕ್ಲ್ಸೇತ್ರಫಲ 
ದಲ್ಲಿಯ ಅಂತರವು ಆ ಎರಡು ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು ಭುಜ ಮತ್ತು 
ಅದರ ಮೇಲಿನ ಉಳಿದ ಭುಜದ ಪ್ರಶ್ಚೇಪ ಇವುಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾದ 
ಆಯತದ ಇನ್ಮುಡಿಯಷ್ಟು ಇರುವದು. 





ಪ್ರಮೇಯ ೩೬ (ಅಪೋಲೋನಿಯಸನ ಸಿದ್ದಾಂತ) 
ಯಾನದೊಂದು ಶ್ರಿಕೋನದ ಬೇಕಾದ ಎರಡು ಭುಜಗಳ 
ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜ್ಕು ಇದು ಮೂರನೆಯ ಭುಜದ 
ಅರ್ಧದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸದ ಇಮ್ಮಡಿ ಮತ್ತು ಆ ಮೂರನೆಯ 
ಭುಜದ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುನಿನಿಂದ ಹಾದುಹೋಗುವ ಮಧ್ಯರೇಖೆಯ 
ಮೇಲಿನ ಚೌರಸದ ಇಮ್ಮಡಿ ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜಿನಷ್ಟು ಇರುವದು. 


ಟ್ರ ಅ 


MS ಇನೆ 
ಪಕ್ಷ:- ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಡ ಮುಧ್ಯ ಕೇಖೆಯಿನೆ. 

( ಅಂದಕೆ ಬಡ ಎ ಡಕೆ). 
ಸಾಧ್ಯ: ಅಬ? 4 ಅಕ೨ ಎ೨ ಅಡ೨ 4೨ ಬಡ. 
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ವಿರಬೇಕು. 
(೧ ರಂತೆ) :--ಅಬ೨ ಎ ಅಡ + ಬಡೆ೨ (ಭಾಯಥ. ಸಿ. 
ಅಕೌ- ಅಡ೨ ಡಕ೨( ಸ 2 
= ಅಡ3 . ಬಡ೨ (.- ಬಡೆ-ಡಕೆ) 
ಬೇರೀಜು ಮಾಡಲು, ಅಬ೨ ೬ ಅಕ ೭-೨ ಅಡ . ೨ ಬಡ. 
(೨ ರಂತೆ):-- / ಅಡಬ ನಿಶಾಲಕೋನ ಮತ್ತು [ ಅಡಕ ಲಘು. 
ೋೋನವೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಬಕ ದ ಮೇಲೆ ಅನು 
ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಂದರೆ, 
A ಅಡಬ ದಿಂದ ಅಬ೨ - ಅಡ3 4+ ಬಡ೨ ೪.೨ ಬಡ- ಡಮ 
ಓಡಿ ಅಡಕ ,, ಅಕ-೨- ಅಡ ೬ ಡೆಕೌ-೨ ಡಕ: ಡಮ 
= ಅಡ೨ 4 ಬಡ೨ - ೨ ಬಡ: ಡಮ 
ಬೇರೀಜು ಮಾಡಲು, ಅಬ೨5- ಅಕ - ೨ ಅಡ3 4 ೨ ಬಡ. 
= ೨ ಬಡ೨ +೨ ಅಡ3.. 


ಲೆ ಭೂಮಿತಶಿ 
ಕೃತ್ಯ ೧೪. 
ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೪೨, ತ್ತಿ ಳಳ ೪೫... ಏಕಾಂಕದ 
ಉದ್ದಳತೆಯ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುನದು. 


ಯು 
ಬ 


ಮು CE 

ರಚನೆ ಮತ್ತು ಸಿದ್ಧತೆ:- 

ಮಕ್ಷ, ಮಯ ಇವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಕಾಟಿಕೋನ ಮಾಡುವಂತೆ 
ಎರಡು ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಮಕ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಮಅ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದು ಏಕಾಂಕ 


ವೆಂದು ಕಲಿಸಿರಿ. ಇದರಷ್ಟೇ ಮಯಿ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಮಬ ತುಂಡರಿಸಿರಿ; 
ಅಬ ಸರ 


ಅಂದರೆ, ಅಬ” ಎ ಮಅ3 ೪ ಮಬನ -೧೨ . ೧೨-೨ 
ly ಅಬ - ೪೨ ಏಕಾಂಕ. 
ಮಕ್ಷ ದಲ್ಲಿ ಅಬ ಕ್ಲೈ ಸರಿಯಾಗಿ ಮಪ ತಕ್ಕೊಳ್ಳಿರಿ; ಬಪ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಅಂದರೆ ಬಹ? - ಮಪ: + ಮಬ 

= ಅಬ + ಮಬ ಎ ೨.೧ ಎ೩ 
ಸ ಬಪ- ೩ ನಿಕಾಂಕ. 
ಮಕ್ಷ ದಲ್ಲಿ ಬಪ ಕೈ ಸರಿಯಾಗಿ ಮಧೆ ತಕ್ಕೊಳ್ಳಿರಿ; ಬಫೆ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಅಂದರೆ ಬಫೆ೨- ಮಬ 4 ಮಹ್ರ೨ 

ಇ ಮಬ3 2. ಬಪ೨-೧4೩=೪ 

ಬಫೆ ಎ ೪ ದಿಕಾಂಕ; 


ಇದರಂತೆ ೫, ೪೬......ಏಕಾಂಕಗಳ ಉದ್ದಳತೆಯ ರೇಖೆಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯಬಹುದು. 


ಫಾಯ್‌ಥಾಗೋರಸ್‌ ಸಿದ್ಧಾ ತದ ವಿಸ್ತಾರ ರ್ಜ 


ಟಿಪ್ಪಣೆ: ಅ'೨4 ಬ'೨ಎ ಈ' ಇಂಥ ಆ' ಮತ್ತು ಬ' ಅಂಕೆಗಳನ್ನು ಶಲ್ಪಿಸಿರಿ, 
ಆಗ ಕಾಟಿಕೋನದ ಎರಡು ಭುಜಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮದಿಂದ ಅ' ಮತ್ತು ಬ' ದಷ್ಟು 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಅದರ ಕರ್ಣ ರೇಖೆಯು / ಕ'ದಷ್ಟು 
ಆಗುವದು; ಮತ್ತು ಇದೇ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ / ಕ ಹೆಚ್ಚು ಸುಲಭವಾಗಿ ತೆಗೆಯಬಹುದು. 

ಉದಾ: /೪೧ ಉದ್ದ ಗೆರೆ ತೆಗೆಯುವದಿದ್ದರೆ : ೪೨. ೫೨ ಎ ೪೧. ಅದ್ದರಿಂದ 
ಅದರ ಕಾಟಕೋನ ಮಾಡುವ ಭುಜಗಳು ೪ ಮತ್ತು ೫ ಆಗುವಂತೆ ಒಂದು ಕಾಟಿ 
ಕೋನ ತ್ರಿಕೋನ ತೆಗೆಯಬಹುದು. ಇದರೆ ಕರ್ಣ ೪/೪೦ ಇರುವದು 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೨೦. 

೧. ಕೆಳಗಿನ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಭುಜಗಳನ್ನು ಇಂಚಿನಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟನೆ. ಅವುಗಳಲ್ಲಿ 
ಲಘುಕೋನ, ಕಾಟಿಕೋನ ಅಥವಾ ವಿಶಾಲಕೋನ ಕ್ರಿಕೋನಗಳು ಯಾವವೆಂಬ 
ಪೆನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

(೧) ೪%. ೫೫. ೬%, (೨) ೬ರ. ೭೫, ೯ (4) ೩.೪ ಇ., 
೩೬ ೧೬ ಇ; (೪) ಮ೨--೧%,, ಮ -೦೧ ಇ. ಮ ಇ; 
(೫) ಮ೨-.೧%ಇ ಮ ಇಂಚು ಮಿ-೧ ಇಂಚು. 

೨. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಬ ಎ ೪1; ಬಕ ೫; ಕಲವ", ಅದರೆ ಅಬದ 
ಮೇಲಿನ ಪ್ರಕ್ಷೇಸವನ್ನು (Projection) ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೩. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಡ _ ಬಕ ಮತ್ತು ಬಕ _ ಅಕ್ಕ ಆದರೆ 

ಬಕ ಕಡ ಅಕ ೬ ಕಠ, ಎಂಬದನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೪, ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಬ ಎ ಅಕ ಮತ್ತು ಬಡ __ ಅಕ್ಕ ಆದರೆ 

ಬತ _ ೨ ಅಕ-ಕೆಡ್ಕ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೫. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ / ಬ. ೬೦% ಆದರೆ, 

ಅತ೨ ಎ. ಅಬ3೨ ೬ ಬಕ೨ - ಅಬ. ಬಕ, ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
೬. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ / ಬ ಎ ೧೨೦ ಆದರೆ, 

ಅಕ೨ - ಅಬಳ 4 ಬಕ೨ 4 ಅಬ: ಬಕ್ಕೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
೭. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ / ಬ 2 ೪೫, ಆದರೆ 

ಆಕ೨ ಎ ಅಬ೨ .. ಬಕ೨ - / ೨ಅಬ-ಬಕ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

ಲ. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ / ಕರೀಂ" ಮತ್ತು ಬಕ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಡ ಮಧ್ಯ 
ಬಿಂದುವಿದೆ. ಆದರೆ ಅಬ೨ ಎ ಅಡ3 4 ೩ಬಡನಿ, ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


ನ ಸಿ ಅಬಕ ವಲ್ಲಿ ಬ ಮತ್ತು ಕ ಲಘುಕೋನಗಳಿನೆ. ಬಈ _ ಅಕ 
ಎಂಡು ತೋರಿಸಿರಿ, 
ಜ 


ದಿ. ಚೌಕೋಸದ ನಾಲ್ಲು ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಜೌರನಗಳ ಬೇರೀಜು, ಇದು 
ಅದರ ಎರಡೂ ಕರ್ಣಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸುಗಳು ಮತ್ತು ಆ ಕರ್ಣಗಳ ಮಧ್ಯ 


ದ 
ಜು ಕೂಡಿಸುವ ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸದ ನಾಲ್ಕು ಪಟ್ಟು ಕೂಡಿದನ್ಟು 


೧೪. ಚೌಕೋನದಡೆ ನಾಲ್ತೂ ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೆ 
ಕರ್ಣಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜಿನೆಷ್ಟು ಇದ್ದ 
ಜೌಕೋನ ಇರುವವಂ. 

ಎಜಿ. ಅಬಕಡ ಆಯತದೆ ಕರ್ಣಗಳು ಪರಸ್ಪರ ಮು ಬಿಂದುಪಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. 


ಆಯತದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಪೆ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆ. ಆದಕ್ಕೆ 
ಪಅ೨ 4 ಪಬ೨ 4 ಪಕ೨ 4 ಪಡ೨ ಎ ಅಕ೨ | ಛಮಸತ3, ಎಂದು ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ. 


೧೬. ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರು ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ಮೂರು 
ನಟ್ಟು ಇದು, ಆ ತ್ರಿಕೋನದ ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜಿನ 
ನಾಲ್ಪು ಪಟ್ಟಿಗೆ ESE 

೧೭. ಕಾಟಿಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರು ಮಧ್ಯರೇಖೆಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ 


ಜೇರೀಜಿನೆ ಇಮ್ಮಡಿ ಇಡು, ಆದರ ಕರ್ಣದ ಮೇಲಿನ ಬೌರಸದ ಮೂರು ಪಟ್ಟಿಗೆ 
ಸರಿಯಿರುವದು. 


ಬಿರ. ಗಿ ಅಬಕ ನ ಬಳ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಪ ಮತ್ತು ಫ ಬಿಂಡುಗಳಿಂದ ಸರಿಯಾದೆ 
ಮೂರು ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿದೆ. ಆದರೆ, 
ಅಬ 4 ಅಕ೨ ಎ ಅಹ . ಅಫ೨ ಲ ಪಫೆ೨, ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 





೨೧ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 


ಬಿಂದುಸಥ 


ನಿನ ಮಿ ನ ಸಗಳ ಮ ದ 
ಓಬ್ಬ, ಗೃಹಸ್ತನು ಒಂದು ಸರಳ ಮಾರ್ಗದ 


_ ನಂಣಂ 
ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ಉಳಿ ಮ್ಲ 
ಯುವವು. ಆದರೆ ಅವನ ಮಾರ್ಗದ -ಮ್ಯ 
ಸಂಬಂಧದಲ್ಲಿ ನೀವು ಏನನ್ನು ಹೇಳ ನು 
ಬಹುದು? ಜು 

ಅ ಮತ್ತು ಬ ಬಿಂದುಗಳು ಗಿಡ ತ ೫ 
"ಮ 

ಗಳಿರುವ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ತೋರಿಸು ಚ 

ವನು. ಮತ್ತು ಮ್ಹ್ಯಮ್ಮ, ಮ್ಮ ಚ 

ಈ ಬಿಂದುಗಳು ಅನನ ಸರಳ ಟು. 

ಗಿ 


ಮಾರ್ಗದಲ್ಲಿ ನಡೆಯುವ ಬೇಕಿ 
ಬೇರೆ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ತೋರಿಸುವವು. ಇದರಿಂದ ಮ್ಲ, ಮ್ರ....... ಮೊದ 
ಲಾದ ಎಲ್ಲ ಬಿಂದುಗಳು, ಅ ಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ಕಾಟಕೋನದಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಗಿ 
ಸುವ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿರುವನೆಂದು ನೀವು ತಟ್ಟನೆ ಹೇಳಬಹುದು 

ಗಿಡಗಳಿಂದ ತನ್ನ ಸಮಾನ ಅಂತರವನ್ನು ಕಾಯ್ದುಕೊಳ್ಳುವ ಅಯಮು 
ದಂತೆ ಯಾವ ಮಾರ್ಗದಲ್ಲಿ ಅವನು ಚಲಿಸುವನೋ ಆ ಮಾರ್ಗಕ್ಕೆ ಆ 
ಮನುಷ್ಯನ ಬಿಂದುಸಥ (10೦15) ಎಂದು ಅನ್ನುವರು. 

ಇನ್ನು ಒಂದು ಗಡಿಯಾರವನ್ನು ನಿರೀಕ್ಷಿಸಿರಿ. ಅದರಲ್ಲಿ ಮಿಫೀಟು 
ಮುಳ್ಳಿನ ತುದಿಯ ಮಾರ್ಗಕ್ರಮಣದ ವಿಚಾರ ಮಾಡಿರಿ. ಒಂದು ತಾಸಿ 
ನಲ್ಲಿ ಈ ತುದಿಯು ಒಂದು ಪೂರ್ಣವರ್ತುಳವನ್ನು ತಿರುಗುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ 
ಗಡಿಯಾರದ ಮಿನೀಟು ಮುಳ್ಳಿನ ತುದಿಯ ಬಿಂದುಪಥವು ಒಂದು ವರ್ತುಳ 
ವೆಂದು ನೀವು ಸಹೆಜನಾಗಿ ಹೇಳಬಹುದು. ಇದರಂತೆ ಗಡಿಯಾರದ 
ಸೆಕುಂದ ಮುಳ್ಳಿನ ತುದಿಯ ಬಿಂದುಪಥ ಯಾವದು? ಹೇಳಿರಿ. 


೬.೨ 


ಒಬ್ಬ ಸೈಕಲ್‌ ಸ ಸವಾರನು ಒಂದು ಸರಳ ಮಾರ್ಗದಲ್ಲಿ ಹೋಗುತ್ತಾ ತ್ತಾನೆ- 


ಭೂಮಿತಿ 


ಎ 


ಹಿಂದಿನ ಗಾಲಿಯ ನಾಭಿಯ (Hub) ಬಿಂದುಪಥ 3 ಯಾವದು? 





ಈ ಉದಾಹರಣೆಗಳ ಮೇಲಿಂದ ನೀವು ಒಂದು ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯನ್ನು ಹೇಳ 


ಬಹುದ 
ಯಾವದೊಂದು ಬಿಂದುವು, ಹೊಟ್ಟಿ ನಿಯಮಕ್ವನುಸರಿಸಿ ಚಲಿಸುವಾಗ, 


ಅಶ್ರಮಣ ಮಾಡಿದೆ ಮಾರ್ಗಕ್ಕೆ ಅದರ ಬಿಂದುಪಥ (Locus) ಎಂದು 


ಅನ್ನುವರು, 


ಉದಾಹರಣೆ ಸಂಗ್ರಹ ೨೦. 


ಕೆಳಗಿನ ೧ರಿಂದ ೬ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ವಸ್ತು ವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ದಿ. 


&ಿ. 
ಸುತ್ತಲು 


ಗೂಜಕ್ಕೆ ಕಟ್ಟಿದ ದಾರವನ್ನು ಜಗ್ಗಿ ತಿರುಗುವ ಕುಡುರೆಯು. 

ಗಡಿಯಾರೆದ ಲಂಬಳಕದ ತುದಿಯು. 

ಜಾತ್ರೆಯಲ್ಲಿ ಚಕ ಕ್ರವನ್ನು ತಿರುಗಿಸುವಾಗ ಕಟ್ಟಿಗೆಯ ಕುದುರೆಯ ಮೇಲೆ 
ಕುಳಿತು ತಿರುಗುವ ಹುಡುಗನ ಮೂಗಿನ ತುದಿ, 

ಬಾಗಿಲ ತೆರೆಯುವಾಗ ಅದರಲ್ಲಿಯ ಚಿಹ್ನಾಂಕಿತ ಬಿಂದು. 

ಲಿಫ್ಟಿನಿಂದ ಕೆಳಗೆ ಇಳಿಯುವಾಗ ಅದರಲ್ಲಿ ಸ್ತ ಬ್ಲವಾಗಿ ನಿಂತವನ ತಲೆಯ 


ಅಗ್ರವು. 

ಮೇಜಿನ ಮೇಲೆ ಸ್ಥಿರವಾಗಿಟ್ಟ ಫೂಟುಪಟ್ಟ ಯ ಅಂಚಿನಿಂದ ಉರುಳುತ್ತ 
ಹೋಗುವೆ ರೂಪಾಯಿಯ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದು. 

ನೆಲದ ಮೇಲೆ ಸ್ಥಿ ರವಾಗಿ ಒಂದು ರೂಪಾಯಿಯ ನಾಣ್ಯ ವನ್ನಿ ಟ್ಟ ದೆ. ಅದರೆ 
ಅದರೆ ತುದಿಯ ಅಂಚಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುತ್ತ ಇನ್ನೊ ಜು ಕಹು 


ನಾಜ್ಯವು ತಿರುಗುತ್ತಿದೆ. ಆದರೆ ಆ ಎರಡನೆಯ ರೂಪಾಯಿಯ ಕೇಂದ್ರದ ಬಿಂದು 
ಪಥ ಯಾವದು? ತಿರುಗುವ ರೂಪಾಯಿಯ ಪರಿಘದ ಮೇಲಿನ ಚಿಹ್ನಾಂಕಿತ ಬಿಂದು 
ವಿನ ಬಿಂದುಪಥವನ್ನು ಸುಲಭವಾಗಿ ಹೇಳಬಹುದೇನು? 


ಬಿಂದುಪಥ ೬ಪ್ಲಿ 
ಆ. ಮಪ ಕೋಲು ತನ್ನ ಮ ಬಿಂಡುನನ್ನು ಸ್ಥಿರವಿಟ್ಟು, ಸ್ಲಿತಿಜ ಸಮಾಂತರ 
ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿ ತನ್ನ ಮೈಸುತ್ತು ತಿರುಗುವದು. ಆದರೆ ಪದ ಬಿಂದುಪಥೆ ಯಾವದು? 
ಈ ಕೋಲಿನ ಪ ತುದಿಗೆ ಪಫ ಎಂಬ ಇನ್ನೊಂದು ಕೋಲನ್ನು ಬಿಜಾಗರದಿಂದ ಗಟ್ಟಿ 
ಯಾಗಿ ಕೂಡಿಸಿದೆ. ಮತ್ತು ಅದು ಎದುರು ತೂಗಾಡುತ್ತಿದೆ. ಆದರೆ ಅದರ ಫ 
ತುದಿಯ ಬಿಂದುಪಥವು ಯಾವದು? 


೯. ಸ್ಲಿಕಿಜಲಂಬ ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿ ತ್ರಿಕೋನಪಟ್ಟಿಯ ಒಂದು ಕಿರಿ ಅಂಚು 
ಮೇಜಿನ ಪೃಷ್ಮಭಾಗಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡಿದೆ. ಅದರೆ ಕರ್ಣದ ಮೇಲೆ ಒಂದು ಚಿಹ್ನಾಂಕಿತ 
ಬಿಂದು ಇದೆ. ಆ ತ್ರಿಕೋನ ಪಟ್ಟಿಯು ತನ್ನ ಇನ್ನೊಂದು ಭುಜದ ಸುತ್ತಲು ತಿರುಗು 
ವಾಗ ಆಗುವ ಅದರ ಚಿಹ್ಹಾಂಕಿತ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ಯಾವದು? ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೦. ಅಬ ಕೋಲಿನ ಅ ತುದಿಯು ಒಂದು ಮೇಜಿನ ಮಕ್ತ ಅಂಚಿನ ಮೇಲಿದೆ. 
ಆ ಮೇಜಿನ ಇನ್ನೊಂದು ಮಯ ಅಂಚು ಮಸ ಅಂಚಿಗೆ ಲಂಬವಾಗಿದ್ದು, ಅಬ 
ಕೋಲಿನ ಬ ತುದಿಯು ಅದರೆಡೆಗೆ ನಡೆದಿದೆ. ಆದರೆ ಈ ಕೋಲಿನ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದು 
ವಿನ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಗುರುತಿಸಿರಿ ಮತ್ತು ಆ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುನಿನ ಬಿಂದುಪಥವನ್ನು 
ಹೇಳಿರಿ, 





ಬಿಂದುಪಥವು ಸರಳ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿರಬಹುದು, ಇಲ್ಲವೆ ವಕ್ರ ಕೇಖೆಯಲ್ಲಿರ 
ಬಹುದು. ಆಗ ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಎರಡು ಸಂಗತಿಗಳು ಗರ್ಭಿತವಾಗಿರುವವು:-- 

(೧) ಕೊಟ್ಟಿ ನಿಯಮವನ್ನು ಪೂರ್ಣಮಾಡುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಬಿಂದುವು, ಆ ಸರಳ ಇಲ್ಲವೆ ವಕ್ರರೇಖೆಯಲ್ಲಿರುವದು. (ಅಂದರೆ ಬಿಂದು 
ಸಥದ ಹೊರಗಿನ ಯಾವದೇ ಬಿಂದುವಾಗಲಿ ಅದು ಕೊಟ್ಟಿ ನಿಯಮವನ್ನು 
ಪೂರೈ ಸಲಾರದು,) 

(೨) ಸರಳ ಇಲ್ಲವೆ ನಕ್ರಕೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬಿಂದುವು 
ಕೊಟ್ಟ ನಿಯಮವನ್ನು ಪೊಕೈಸುವದು. 

ಹಲಕೆಲವು ಪ್ರಶ್ನೆಗಳಲ್ಲಿ ಈ ನಿಯಮಗಳನ್ನು ಕೊಡುವಾಗ, ಸರಳ 
ಇಲ್ಲವೆ ವಕ್ರರೇಖೆಯ ಕೆಲವೊಂದು ಭಾಗವನ್ನು ಮಾತ್ರ ಕೊಡಬಹುದು. 
ಇಂಥ ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ಭಾಗವನ್ನು ಬಿಂದುಪಥದಲ್ಲಿ ಹಿಡಿಯಬೇಕೆಂಬ 
ದನ್ನು ನೊದಲು ಸ್ಪಷ್ಟ ನಿರ್ದೇಶ ಮಾಡಬೇಕು. ಉದಾ: ಮೇಲಿನ 
೧೦ ನೆಯ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ ಅಬ ಕೋಲಿನಲ್ಲಿಯ ನ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವು 
ಮೇಜಿನ ನಂ ಮೂಲೆಯಿಂದ ಒಂದು ನಿಶ್ಚಿತ ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ಇರುವದು. 


೬೪ ಭೂಮಿತಿ 


`ಸ ನದ ಬಿಂಮಪಥವು ವರ್ತುಳಿವೆಂದು ಹೇಳಲಾಗದು. ಯಾಕೆಂದರೆ, 
ಮೇಜಿನ 'ಮಕ್ಷ ಮತ್ತು ಮಯ ಅಂಚುಗಳ ನಡುನಿನ ಭಾಗ, ಅಂದರೆ 
ಹ ತ ಭಾ ೩. ಮಾತ್ರ 5 ಫಿ ಬ ಆಗುವದು. 


ಯಾವದೇ ೫೪೦೮ ಬಿಂದುಪಥವನ್ನು ಹೇಳುವಾಗ ಕೊಟ್ಟ ನಿಯಮ 
ಪೂರೈಸುವ ಕೆಲವು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಮೊದಲು ನಿಶ್ಚಯಿಸಬೇಕು. 
(ಲಿಂದ ಬಿಂದುಪಥವು ಹೇಗಿರಬೇಕೆಂಬುದರ ಕಲ್ಪನೆಯು ನಿಮಗೆ 
ಯುವದು. ಬಿಂದುಸಥವು ಸರಳರೇಖಾತ್ಮಕ ಅಥವಾ ವಕ್ರರೇಖಾ 
ಕ ಇದ್ದರೆ, ಹಲವೆಡೆಯಲ್ಲಿ ನೀವು ಮಾಡಿದ ಕಲ್ಪನೆಯು ಸರಿಯಾಗುವದು. 
ತರ ಮಾಡಿದ ಕಲ್ಪನೆಯು ಸರಿಯಾಗಿರುವದೋ, ಇಲ್ಲವೋ ಎಂಬದನ್ನು 
೨೧ ನೆಯ ಮತ್ತು ೨೨ ನೆಯ ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ 
ಸಿದ್ಧತೆಯ ಅಫೇಕ್ಷೆಯಿಲ್ಲ. 
ಸರ್ಕರ ದ್ದ ತೆಯಲ್ಲಿ ಮಾತ್ರ ಮೇಲೆ ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಮಾಡಿದ [ (೧) 
ಮತ್ತು (೨)] ಸಂಗತಿಗಳನ್ನು ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿಡಬೇಕು. ಒಂದೇ ಸಂಗತಿಯನ್ನು 
ಸಿದ್ಧಮಾಡಿ ಬಿಡುವ ತನ್ಪನ್ನು ಕೆಲವರು ಮಾಡುವದುಂಟು. ಇಂಥ ತಪ್ಪು 
ಆಗದಂತೆ ಎಚ್ಚರಪಡಬೇಕು. 
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ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೨೨. 

[೧ರಿಂದ ೫ ಉದಾಹರಣಗಳಲ್ಲಿ ಆಲೇಖ-ಪತ್ರದ(Graph-paper) ಉಸಯೋಗ 
ಮಾಡಿ ಬಿಂದುಪಥ ಹೇಳಿರಿ. 

೧. ಮಕ್ಷ ರೇಖೆಯಿಂದ ಇರುವ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನ ಆಂತರವು, ಮಸ್ತಕ್ಕೆ ಲಂಬ 
ವಾಗಿರುವ ಮಯ ರೇಖೆಯಿಂದ ಇಮ್ಮಡಿಯಾಗಿದೆ. ಆದರೆ ಇದರ ಬಿಂದುಪ ಥ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೨. ಮುಕ್ತ, ಮಯ ಇವು ಪರಸ್ಪರ ಲಂಬವಾಗಿರುನವು. ಈ ರೇಖೆಗಳಿಂದ 
ಇರುವೆ ಒಂದು ಬಿಂಹುನಿನ ಸ ಬೇರೀಜು ೫ ಇಂಚು ಇದೆ. ಆದರೆ 
ಆ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೩. ಮಸ್ತ, ಮಯ ಇವು ಪರಸ್ಪರ ಲಂಬನಾಗಿರುವವು. ಈ ರೇಖೆಗಳಿಂದ 


ಬಿಂಹುಪಥೆ ೬೫ 


ಹಿಂಡು ಬಿಂಡುವಿನ ಆಂತರಗಳ ವಜಾಬಾಕಿ ೨ ಇಂಚು ಇದೆ. ಆದರೆ ಆದರೆ 
ಡಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೪, ಕೊಟ್ಟಿ ಮಕ್ಷ ರೇಖೆಯಿಂದ ಯಾವಾಗಲೂ ೨ ಇಂಚು ಅಂತರದಲ್ಲಿರುವ 
ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. | 

೫. ಮಕ್ತ, ಮಯ ಇವು ಪರೆಸ್ಪರೆ ಲಂಬವಾಗಿವೆ. ಈ ರೇಖೆಗಳಿಂದ ಇರುವ 
ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನ ಅಂತರಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸುಗಳ ಬೇರೀಜು ೨೫ ಚೌ, ಇಂಚು 
ಇದೆ. ಆದರೆ ಅದರ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೬. ಮು ಮಧ್ಯ ಬಿಂದು ವಿನಲ್ಲಿ ೫ ಇಂಚು ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ತೆಗೆದಿದೆ. ಆಈ ವರ್ತು ಳಪರಿಧ ಪೆ ಮೇಲೆ ಒಂದು ಪ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆ. 
ಅದು ಅದರಲ್ಲಿ ತಿರುಗುವದು. ಮಹ ರೇಖೆಯನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವ ಫ ಬಿಂದುನಿನ 
ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೫೬೭. ಅಬಕಡ ಜಚೌರಸದ ಒಂದೇ ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿ ಹ ಬಿಂದುವನ್ನು / ಅಪಬ 
=/ ಅಪಡ ಆಗುವಂತೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆ. ಆದರೆ ಪ ಜಟ್‌ ಬಿಂದುಪಥ 
ಯಾನದು? [ಕರ್ಣದ ನಿಷಯ ವಿಚಾರಿಸಿರಿ]. 

ಲ್ಲೆ ಅಬ ನಿಯತ ರೇಖೆಯನ್ನೂ;, ಸ ನಿಯತ ಬಿಂದುವನ್ನೂ ಬ 
ಇನ್ನೊಂದು ಹ ಕ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಅಬದ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ SR ಹ ದಷ್ಟು 
ಇರುವದು. ಆದರೆ ಪ ಬಿಂದುವಿನ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಸ್ಥಿ ತಿಗಳನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಭಹಡ 
ನಳನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ. ಮತ್ತು ಆದರಲ್ಲಿ ಹ ಹ ಕ ಒಂದು ವಕ್ರರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಹದ ಬಿಂದುಪಥ ಆಗುವದು. (ಈ ವಕ್ರರೇಖೆಗೆ 
ಪರವಲಯ (0/8)018) ಅನ್ನುವರು. ಸೆ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಅದರ ನಾಭಿ (Focus) 
ಮತ್ತು ಅಬ ರೇಖೆಗೆ ನಿಯಾಮಕ ರೇಖೆ (Direಂtrix) ಅನ್ನುವರು.) 


ಕ, ಅ ಮತ್ತು ಬ ನಿಯತ ಬಿಂದುಗಳು ಹರಸ್ಸರ ೩ ಇಂಚು ಅಂತರದಲ್ಲಿನೆ. 
ಇನ್ನೊಂದು ಪ ಬಿಂದುವು ಪಅ4 ಪಬ ಎ೪ ಇಂಚು ಆಗುವ ಸ್ನ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿದೆ. ಆದರೆ 
ಪ ದುರ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಸ್ಣಾ ನಗಳ ದರ್ಶಕ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮತ್ತು 
ಅವುಗಳಿಂದ ಹಾದು ಹೋಗುನ ವಕ್ರರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಹ ಬಿಂಡು 
ನಿನ ಬಿಂದುಪಥ ಆಗುವದು. ತ ಪಕ್ರರೇಖೆಗೆ ದೀರ್ಥನರ್ತುಳ (Ellipse) 
ಅನ್ನುವರು. ಅ ಮತ್ತು ಬ ಇವುಗಳಿಗೆ ನಾಭಿ ಅನ್ನುವರು. ಈ ವಕ್ರರೇಖೆಯನ್ನು 
ಹೀಗೆ. ತೆಗೆಯಬಹುದು: ಅ ಮತ್ತು ಬ ಕಷ ಗುಂಡುಸೂಜಿಗಳನ್ನು ಚ 
ಇಂಚು ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ನಾಲ್ಕು ಇಂಚಿನ ಧಾಲೆವೆನು ತಿ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು 
ಅದರ ತುದಿಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅದನ್ನು ಅ, ಬ ಸೂಜಿಗ ೨ಲಿಟ್ಟು, ಒಂದು 
ಪೆನ್ಸಿಲಿನ ತುದಿಯಿಂದ ಆ ದಾರವನ್ನು ಜಗ್ಗಿ `ಓಡಿಯಿರಿ, ಇದೇ 2 'ವಪ್ಸಿಲನ್ನು 
ಸುತ್ತುವರಿದು ತಿರುವಿರಿ. ಅಡು “ನೀರ್ಥವರ್ತುಲವಾಗುವದು. ಅಂದರೆ ಅದೆ 
ಇಷ್ಟ ಬಿಂದುಪಥ ಆಗುವದು, 





೬೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಪ್ರಮೇಯ ೩೭, 


ಕೊಟ್ಟಿ ಎರಡು ಜಿಂದುಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದು 
ನಿನ ಬಿಂದುಪಥವು, ಕೊಟ್ಟಿ ಆ ಬಿಂದುಗಳೆನ್ನು ಜೋಡಿಸುವ ಸರಳ 
ರೇಹೆಯ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕ ಇರುವದು. 


೫% 





ಅ, ಬ ಇವೆರಡು ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುಗಳು; ಮ ಇದು ಅಬ ದ: ಮಧ್ಯ 
ಬಿಂದು; ಮತ್ತು ಕ್ಷಮಯ ರೇಖೆಯು ಅಬದ ಮೇಲೆ ಲಂಬನಿದೆ. 


[೧] ಪ್ರಥಮ ಭಾಗ: 
ಪಕ್ಷ;--ಪಅ-ಪಬ ಆಗುವಂತೆ ಪ ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯ :--ಪ ಬಿಂದುವು ಕ್ಷಯ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕದಲ್ಲಿನೆ. 


ಬಿಂದುಸಥ ೩೬೭ 


ಲಾ 


ಸಿದ್ಧತೆ:-- ಪಮ, ಪಮಬ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
ಪಅ - ಹಬ (ಪಕ್ಷ) 
ಅಮ - ಬಮು (:: ಮ ಇದು ಅಬದ ಮಧ್ಯಬಿಂದು) 
| ಸಮ - ಪಮ (ಸಾಧಾರಣ). 
ಇ ಈ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಆಗಿನೆ. 
L ಸಮಅ-. / ಪನುಬ 
_ ಹಮ ಇದು ಅಬದ ಮೇಲೆ ಲಂಬನಿದೆ. 


ಪರಂತು, ಕ್ಷಮ ಇದು ಅಬದ ಮೇಲೆ ಲಂಬನಿಜೆ, ಮತ್ತು ಮು ದಿಂದ 
ಇಂಥ ಒಂದೇ ಲಂಬವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು ಶಕ್ಯನಿದೆ. 
ಪಮ, ಕ್ಷಮ ಒಂದೇ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿನೆ. 


ಅಂದರೆ, ಪ ಬಿಂದುವು ಅಬ ದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕವಾದ ಕ್ಷಯ ರೇಖಿ 
ಯಲ್ಲಿದೆ. 


[೨] ಎರಡನೆಯ ಭಾಗ: 
ಪಕ್ಸ್ನ:-. ಅಬದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕವಾದ ಕ್ಷಮಯ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ 
ಯಾವದೊಂದು ಹೆ ಬಿಂದುವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯ — ಪಅ- ಫಬ ಎಂದು ತೋರಿಸುವದು. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ಪಮ, ಪಮಬ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 
( ಪಮ ಎಪಮ (ಸಾಧಾರಣ) 
ನ್ಗ ಅಮ -ಬನು(:: ಮ ಇದು ಅಬದ ಮಧ್ಯಬಿಂದು) 
(| /ಪಮಅ-ಎ/(ಪಮಬ (-" ಪನು ಅಬ) 
ಇ ಈ ಎರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಆಗಿವೆ. 
, ಹಅ. ಹಬ. 
[ ೧] ನೆಯ ಭಾಗದಲ್ಲಿ “ಅ, ಬ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ 
ಮೇಲೆ ಇರುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬಿಂದುವು ಅಬದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕದಲ್ಲಿರುವವು” 
ಎಂಬದನ್ನು ಸಿದ್ದಮಾಡಿದೆ. 


೬೮ ಭೂಮಿತಿ 


ಮತ್ತು [೨] ನೆಯ ಭಾಗದಲ್ಲಿ “ಅಬ ದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕದಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿ 
ಯೊಂದು ಬಿಂದುವು, ಅ ಮತ್ತು ಬ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿ 
ರುವದು” ಎಂಬದನ್ನು ಸಿದ್ದಮಾಡಿದೆ. 

ಇದರಿಂದ, ಅ, ಬ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುವ 
ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುನಥನ್ರ ಅಬ ದ ಲಂಬದ್ವಿಭಾಜಕವಾದ ಕ್ಲಯ ಆಗಿರು 
ವದು ಎಂದು ಸಿದ್ದಮಾಡಿದಂತಾಯಿತು. 


ಸ್ರಮೇ ಯ ೩೮. 


ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವ ಎರಡು ರೇಖೆಗಳಿಂದ, ಸಮಾನ 
`ಅಂತರೆದ ಮೇಲಿರುನ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥವು, ಆ ಎರಡು ರೇಖಿ 
ಗಳೆ ನಡುವಿನ ಕೋನಗಳನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವ ರೇಖೆಗಳ ಜೋಡು 
ಆಗುವದು. 





ಅಬ್ಯ ಕೆಡ ಇವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಆ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು; 
ಮತ್ತು ಕ್ಷಆಯ್ಕ ಸ್ಹ'ಆಯ ರೇಖೆಗಳು, ಆ ಛೇದಕ ರೇಖೆಗಳ ನಡುವಿನ 
ಕೋನಗಳ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳಾಗಿನೆ. 
[೧] ಪ್ರಥಮ ಭಾಗ: 
ಪಕ್ಷ:-- ಅಬ್ಕ ಕಡ ರೇಖೆಗಳ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಪನ್ಮು ಹನ ಲಂಬ 
ಗಳು ಸಮಾನ ಆಗುವಂತೆ ಪೆ ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 


ಬಿಂದುಪಥ ೬೯ 


ಸಾಧ್ಯ: ಸ್ನಯೆ ಅಥವಾ ಕ್ಷ'ಯ' ಕೋನ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೆರ 
ಮೇಲೆ ಪ ಬಿಂದು ಇರುವದು. 
ಅಂದರೆ, ( ಪನು / ಹನ, ಎಂದು ತೋರಿಸಜೇಕು. 
ಸಿದ್ಧತೆ:--ಪಮಆ, ಸನಆ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
( / ಪಮ, / ಪನಆ ಕಾಟಕೋನಗಳಿವೆ. 
ಸ ಪಆ ಕರ್ಣವು ಸಾಧಾರಣನಿದೆ. 
, ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಆಗಿವೆ. 
"1 ಪಅಮು-/ ಹಲನ, 
[೨] ಎರಡನೆಯ ಭಾಗ: 
ಪಕ್ಷ:-- ಪೆ ಬಿಂದುವು ಕ್ಷಆಯ ಅಥವಾ ಕ್ಥ'ಆಯೆ' ಇವುಗಳಲ್ಲಿ 
ಒಂದು ರೇಖೆಯಲ್ಲಿದೆ; ಮತ್ತು ಪನು ಅಬ್ಕ ಪನ ಕಡ. 
ಸಾಧ್ಯ: ಪಮ - ಪನ. 
ಸಿದ್ಧತೆ:--ಪಮಲಆ, ಪನಆ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
| L ಪೆಮಠಅ -[ ಪನಆ (ಕಾಟಕೋನ) 
1 ಹಅಮು-/ ಸಅಳನ (ಪಕ್ಷ) 


ಪೆಆ- ಪಳ (ಸಾಧಾರಣ) 
. ಶ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಆಗಿವೆ. 
- ಫೆಮು- ಪನ. 


[೧] ಮತ್ತ [೨] ಭಾಗಗಳಿಂದ ಕೊಟ್ಟಿ ಸರಳ ರೇಖೆಗಳ ನಡುವಿನ ಕೋನ 
ದ್ವಿಭಾಜಕ ಜೋಡು ಇದು ಇಷ್ಟ ಜಟ ಎಂದು ಸಿದ್ಧವಾಗುವದು. 

ಕೆಳಗಿನ ಬಿಂದುಪಥಗಳು ಮಹತ್ವವುಳ್ಳವು:-- 

೧ ಓಂದು ಸರಳ ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಕೊಟ್ಟಿ ಅಂತ 
ರದ ಮೇಲಿರುವ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥವು (ಆ ಪಾತಳಿಯ ಮೇಲೆ) 
ಒಂದು ನರ್ತುಳ ಆಗುವದು. 


೭೦ ಭೂಮಿತಿ 


೨. ಕೊಟ್ಟ ಎರಡು ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿರುವ 
ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥವು, ಆ ರೇಖೆಗಳಿಗೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವ ಮತ್ತು 
ಆ ರೇಖೆಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರಗಳ ಮೇಲಿರುವ ಮಧ್ಯ ರೇಖೆ ಆಗುವದು. 

೩ ಪಾತಳಿಯ ಮೇಲೆ ಕೊಟ್ಟಿ ಒಂದು ಸರಳ ಕೀಖೆಯಿಂದ ಕೊಟ್ಟ 
ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುವ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥವು, ಅದಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ 
ರುವ ರೇಖೆ ಮತ್ತು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬದಿಯಲ್ಲಿಯ ಅಂಥ ರೇಖೆ, ಹೀಗೆ ಎರಡು 
ರೇಖೆಗಳು ಆಗುವವು. 


* ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೨೩. 


೧. ಅಮತ್ತು ಬ ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುಗಳು; A ಅಪಬ-೧ ಕಾಟಿ ಕೋನ ಆಗುವಂತೆ 
ಪ ಜಿಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ, ಆದರೆ ಅಬ ವ್ಯಾಸವಾಗಿರುವ ವರ್ತುಳವು ಪ ಬಿಂದುವಿನ 
ಬಿಂದುಪಥ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


ತಿ. ಕೊಟ್ಟಿ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಒಂದು ಸಮಭುಜ ಚೌಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆ 


ಯಿರಿ, ಮತ್ತು ಅದರ ಕರ್ಣಗಳ ಛೇದನ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ, 
[ಉದಾ. ೧ನ್ನು ಉಸಯೋಗಿಸಿರಿ,] 


೩. ಅ ಮತ್ತು ಬ ಇವು ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುಗಳು. ಕ ಇದು ಅಬದ ಮಧ್ಯಬಿಂದು. 
ಪೆಅ೨ 4 ಪಬ೨ ಈ ಬೇರೀಜು ನಿಯತವಿದ್ದ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಹ ಬಿಂದುವಿದೆ. ಅದಕೆ 
ತ್ರ ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿನಿಂದ ತೆಗೆದ ನರ್ತುಳವು ಹ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ಆಗುವ 
ದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೪, ಅ ಮತ್ತು ಬ ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುಗಳು. ಹ ಬಿಂದುವು ಹಅ೨ ೨ ಷಬ 
ಇವುಗಳ ನಿಯತ ವಜಾ ಬಾಕಿಯ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿದೆ. ಆದರೆ ಹ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ 
ತೆಗೆಯಿರಿ, 


೫. ಒಂದು ಆಯತದ ಸಂಲಗ್ನ ಭುಜಗಳು ೮ ಫೂಟು ಮತ್ತು ೬ ಫೂಟು 
ಇರುವವು. ಅದರ ಹೊರ ಅಂಚಿನ ಮೇಲೆ ಒಂದು ಇಂಚು ತ್ರಿಜ್ಯನಿರುವ ವರ್ತುಳವು 
ತಿರುಗುತ್ತಲಿದೆ. ಆದರೆ ಅದರ ಮಧ್ಯಬಿಂದುನಿನ ಬಿಂದಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ಬಿಂದುಪಥ ೭೧ 


ಬಿಂದುಪಥಗಳ ಛೇದನ ಬಿಂದು. 


ಒಂದು ಚಲಬಿಂದುವಿಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ಎರಡು ಬೇಕೆ ಬೇರೆ ನಿಯಮಗಳನ್ನು 
ಪೂರೈ ಸುವದಿದ್ದಕ್ಕೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಾರೆ ಒಂದೊಂದು ನಿಯಮವನ್ನು ಪೂರೈ 
ಸುವ ಬಿಂದುಪಥಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕು. ಈ ಎರಡು ಬಿಂದುಪಥೆಗಳು 
ಒಂದನ್ನೊಂದು ಭೇದಿಸುವ ಛೇದನಬಿಂದುವು ಕೊಟ್ಟಿ ಎರಡೂ ನಿಯಮ 
ಗಳನ್ನು ಪೂರೈ ಸುವದು. 

ಉದಾ: ಅಬ್ಕ ಕಡರೇಖೆ 
ಗಳು ಆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸು 
ವವು... ಈ ಎರಡು ಸರಳರೇಖೆ 
ಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರ ಮೇಲೆ 
ಇರುವ, ಮತ್ತು ಆ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
೧೧ ಮಿ. ಅಂತರದ ಮೇಲೆ 
ಇರುವ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ಹೆ ಬಿಂದುವು ಅಬ ಮತ್ತು ಕಡ ರೇಖೆಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿ 
ರುವಡೆಂಬ ಒಂದೇ ನಿಯಮವನ್ನು ಮೊದಲು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋಣ. ಪದ 
ಬಿಂದುಪಥವು, ಅಬ್ಕ ಕಡ ಗಳ ನಡುವಿನ ಕೋನ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳಾದ 
ಸ್ನ'ಆಕ್ಷ, ಯಲಆಯಂ' ರೇಖೆಗಳಾಗಿರುವದು. 


ಪ ಬಿಂದುವಿನ ಆ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಅಂತರವು ೧:೧ ಸೆ. ಮಿ. ಎಂಬ 
ಇನ್ನೊಂದು ನಿಯಮವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋಣ. ಆ ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿಫಿಂದ 
೧-೧ ಸೆ. ಮಿ. ತ್ರಿಜ್ಯದಲ್ಲಿ ತೆಗೆದ ವರ್ತುಳವು ಪ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ 
ಆಗುವದು. 

ಈ ಎರಡೂ ನಿಯಮಗಳನ್ನು ಪೂಕೈಸಲಿಕ್ಕೆ ಕೋನಗಳ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು, 
ವರ್ತುಳನನ್ನು ಛೇದಿಸುವ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಬೇಕು. ಅಂದರೆ 
ಹ, ಫ, ರ ಮತ್ತು ಸ ಈ ನಾಲ್ಕು ಬಿಂದುಗಳು ಇಷ್ಟ ಬಿಂದುಗಳಾಗಿವೆ. 





೩೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೨೪. 


ಎ. ಅಬ ಇಡೆ ಕೊಟ್ಟಿ ನಿಯತ ರೇಖೆಯಿದೆ. ಗ್ನಿಸಅಬದಕ್ಕೆ ಕ್ಮೇತುಫಲವು 
ವಿಯೆತನಿರುವಂತೆ ಪ ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಆದರೆ ಪದ ಬಿಂದುಪಥವು, ಅಬದ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳಲ್ಲಿ ಅಬಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರನಾಗಿರುನ ರೇಖೆಗಳಲ್ಲಿರುವದು. (ಪ್ರ. ೩೦ರ 
ಉಪ ಸಿ. ೧ ನೋಡಿರಿ). 

೨. ಅಬ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ನಿಯತ ರೇಖೆಯಿದೆ. ಅಬದಿಂದ ಒಂದು ವಿಶಿಷ್ಟ 
ದಿಶೆಯಲ್ಲಿ ಅಳೆದುಕೊಟ್ಟಿ Wen ನಿಯತನಿರುನಂತೆ ಪ ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟ ದೆ. 
ಅಬ ಜೆ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳಲ್ಲಿ ಅಬಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವ ರೇಖೆಗಳು ಪ ಸು 
ಬಿಂದುಸಥಗಳೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೩. ಕೊಟ್ಟಿ ಅಬ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಮ ಮತ್ತು ನ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರ 
ದಲ್ಲಿರುವಂತೆ ಒಂದು ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ, ಇದು ಯಾವಾಗ ಅಶಕ್ಕ ಆಗುವದು? 

೪, ಅಬದಲ್ಲಿ ಮ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಮೇಲಿನ ೩ ನೆಯ ಉದಾಹರಣೆ 
ಯನ್ನು ವಿಚಾರಿಸಿರಿ, 

೫, ಅಬದಲ್ಲಿ ಮ ಬಿಂದುವನ್ನೂ, ಅಕದಲ್ಲಿ ನ ಬಿಂದುವನ್ನು ಸೊಟ್ಟವೆ. 
ಮ ನ ಗಳಿಂಡ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಅಬ, ಅಕ ಗಳಿಗೆ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿ 
ಇರುವ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, 

೬, ಎರಡು ರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವವು. ಆ ಎರಡೂ ಕೇಖಿಗಳಿಗೆ 
ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದು ನಿನಿಂದ ಕೊಟ್ಟಿ ಅಂತರದ ಮೇಲೆ 
ಇರುವ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ, 

ಪ. ಕೊಟ್ಟ ಅ ಬೃ ಕ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿರುವ ಒಂದು 
ಬಿಂದುವನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ, ಇದು ಯಾವಾಗ ಅಶಕ್ಯವಾಗುವದು? 

೮. ಶ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳನ್ನು ಎರಡೂ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಜೆಳಿಸಿನೆ. ಆ ಭುಜಗಳಿಂದ 
ಸಮಾನ ಆಂತರೆಗಳ ಮೇಲೆ ಇರುವ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ ಮತ್ತು ಇಂಥ 
ನಾಲ್ಕು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಬಹುದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೯. ಅಬ, ಅಕ ಕೊಟ್ಟಿ ರೇಖೆಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರಗಳ ಮೇಲೆ ಕೊಟ್ಟಿ 
ಇನ್ನೊಂದು ಮನ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಬಿಂದುವನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ, ಇದುಯಾವಾಗ 
ಅಶಕ್ಕವಾಗುವಡು? 

೧೦. ಅಬ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ರೇಖೆಯಿದೆ, ಅದರ ಹೊರಗೆ ನ ಬಿಂದು 
ಕೊಟ್ಟದೆ. ಮ ಬಿಂದುವು ಅಬದ ಮೇಲೆ ತಿರುಗುತ್ತಿರುನದು. ನಮ ದಲ್ಲಿ ಪ 
ಮಧ್ಯಬಿಂದು ಇದೆ, ಆದರೆ.ಪ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ, 


ಬಿಂದುಪಥೆ ೩ಕ್ನಿ 


ಎಲಿ. ಅಬ, ಕಡ ಇವು ಕೊಟ್ಟ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳು, ಕ್ಷೆ ಇದೊಂದು ಸಿರ 
ಬಿಂದು. ಫ್ಲದಿಂದ ಒಂದು ರೇಖೆ 18 ಆದು ಅಬ ಹ ಮದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು 
ಕಡಇದನ್ನು ನದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಮನದಲ್ಲಿ ಪ ಮಧ್ಯ ಜಿಂದುವಿದೆ. ದರೆ 
ಹೆ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೧೨. ಅತ್ತ, ಅಯ ಕೋಲುಗಳು ಕಾಟಕೋನದಲ್ಲಿನೆ. ಮನ ಎಂಬ 
ಇನ್ನೊಂದು ಕೋಲನ್ನು ಅದರ ಮ ತುದಿಯು ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಮತ್ತು ನ ತುದಿಯು 
ಅಯಕ್ಕೆ ತಾಗುವಂತೆ ಕಟ್ಟಿದೆ. ಮನದಲ್ಲಿ ಪ ಮಧ್ಯಬಿಂಡುವಿದೆ. ಆದರೆ ಪ 


ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
[ಅಮಫನ ಆಯತವನ್ನು ಪೂರ್ಣಮಾಡಿ ಫ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ] 


೧೩. ಪಅಬ ಇದೊಂದು ನಿಯತ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವುಳ್ಳ ಶ್ರಿಕೋನವಿದೆ. ಇದರಲ್ಲಿ 
ಅಬ ಇದು ನಿಯತ ತಳರೇಖೆಯಿದೆ. ಅಬದಲ್ಲಿ ಮ ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿದೆ. ಆದರೆ 
ಮಹ ದಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯಬಿಂದು ನಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

(೧ ಮತ್ತು ೧೦ ಉದಾ.ಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿರಿ.) 


೧೪. ಅಬ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ನಿಯತ ಕ್ಸೇತ್ರಫಲವುಳ್ಳ ಅಬಕಡ ಸಮಾ, 
ಭು. ಚೌ, ಇದೆ. ಅದರ ಕರ್ಣಗಳ ಛೇದನ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ, 


೧೫. ಎರಡು ಮಾರ್ಗಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವವು. ಅದರಲ್ಲಿ ಒಂದು 
ಮಾರ್ಗದ ಮೇಲೆ ಎರಡು ಮನೆಗಳಿವೆ. ಎರಡೂ ಮಾರ್ಗಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ 
ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ಎರಡೂ ಮನೆಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ಒಂದು ಬಾನಿ 
ಯನ್ನು ತೋಡಬೇಕಾಗಿದೆ. ಆದರೆ ಬಾವಿಯನ್ನು ಅಗಿಯುವ ಸ್ಥಳವನ್ನು ತೋರಿ 
ಸಿರಿ, [ನಂಂಂಬಯಿ ನಶ ವಿದಾ ಲಯ] 


೨೨ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ. 


ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಸರಳರೇಖೆಗಳ ನಿಕಾಗ್ರತೆಯು 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆಃ- ಮೂರು ಅಥವಾ ಹೆಚ್ಚು ರೇಖೆಗಳು ಒಂದೇ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಕೂಡಿದರೆ, ಅವು ಏಕಾಗ್ರ (007007೨೧) ಆಗಿರುವವೆಂದು ಹೇಳುವರು. 
ಆ ಎಲ್ಲ ರೇಖೆಗಳು ಯಾವ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೂಡುವವೋ ಆ ಬಿಂದು 
ವಿಗೆ ಏಕಾಗ್ರ ಬಿಂದು (Point of concurrence) ಅನ್ನುವರು. 


ಪ್ರನೇಯ ೩೯. 


ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರು ಭುಜಗಳ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಏಿಕಾಗ್ಬ 
ಇರುವವು. 





ಪೆಕ್ಷ:- ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ ಬಕ್ಕೆ ಕಅ ಈ ಎರಡು ಭುಜಗಳ ಲಂಬ- 
ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಮ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡುವವು. ಅಬ ದಲ್ಲಿ ಫ 
ಮಧ್ಯೆಬಿಂದುನಿಜೆ. [ಮಹ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 

ಸಾಧ್ಯ: -ಅಬದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಮ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. 

ಕಚನೆ:--ನುಅಲ ಮಬ್ಕ ಮಕ ಕೂಡಿಸಿ. 

ಸಿದ್ಧತೆ;--ನು ಬಿಂದುವು ಬಕೆದ ಲಂಬದ್ದಿ ಭಾಜಕದ ಮೇಲಿಜಿ. ಅಂದಕ್ಕೆ 


ಅದು ಬ ಮತ್ತು ಕ ದಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದು 
ನಿನ ಬಿಂದುಪಥದ ಮೇಲಿದೆ. 


ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಸರಳರೇಖೆಗಳ ಏಕಾಗ್ರತೆಯು ೭೫ 


. ಮಖ - ಮಕ. 
ಅದರಂತೆ, ಮಕ ಮಳ 
"ಮಳಠ-= ಮಬ 
ಗೆ ಮ ಅ, ಬದಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದುವು. 
.. ಮ ಇದು ಅಬ ದ ಲಂಬದಿ ಭಾಜಕದ ಮೇಲಿದೆ. 
’ ಮೆ ಇದು ಅಬದ ದ್ವಿಭಾಜಕವಿಥೆ. 
.. ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರು ಭುಜಗಳ ಲಂಬದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಮ ಬಿಂದುವಿ 
ನಲ್ಲಿ ಕೂಡುವವು. 
ಉಪಸಿದ್ದಾಂತೆ ೧: ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳ ಲಂಬದ್ದಿಭಾಜಕಗಳ 


ಏಕಾಗ್ರ ಬಿಂದುವು ತ್ರಿಕೋನದ ಕೋನಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲಿ 
ರುವದು. 

ಟಿಪ್ಪಣೆ:- ಮ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಅಮ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಅದು ಅ ಬೃ ಕ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದು; ಈ ನರ್ತುಳಕ್ಕೆ ತ್ರಿಕೋನದ 
ಪರಿವೃತ್ತ ಅನ್ನುವರು; ಮತ್ತು. ಮ ಬಿಂದುನಿಗೆ ಪರಿಮಧ್ಯೆ ಅನ್ನು ವರು. 


ಪ್ರಮೇಯ ೪೦. 
ತ್ರಿ ಕೋನೆದಲ್ಲಿಯ ಕೋನಗಳ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಏಕಾಗ್ರ ಇರುವವು. 


ಅ 





ಬ ಡ ಕ್‌ೆ 
ಫಕ್ಷಃ-- ಅಬಕ ಕ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ [ ಬ ಮತ್ತು / ಕ ಇವುಗಳ ದ್ವಿಭಾ- 
ಜಕಗಳು ಯ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡಿರುವವು. 
ಸಾಧ್ಯ: L. ಅ ಇದರ ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಯ ದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. 
ರಚೆಕೆ:--ಅಯ ಕಾಡಿಸಿರಿ. ಯಡ _. ಬಕ್ಕ ಯಕ ಕಲ್ಲ 
ಯಫ ಎ. ಅಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೭೬ ಭೂನಿತಿ 


ಸಿದ್ಧತೆ: ಯ ಬಿಂದುವು / ಬ ಇದರೆ ದ್ವಿಭಾಜಕದಲ್ಲಿದೆ. (ಅಂದರೆ ಅಬ, 
ಬಕ ಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುವ ಬಿಂದುವಿನ 
ಬಿಂದುಪಥದ ಮೇಲಿದೆ.) 


ಯಡ ಎ ಯಥ 
ಅದರಂತ, ಯಡ - ಯಈ 
ಯೆಕ - ಯಥ 


ಯೆ ಬಿಂದುವು ಅಬ, ಅಕೆ ಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುವ 
ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥದ ಮೇಲಿದೆ. 
ಅಯ ಇದು [ಅದ ದ್ವಿಭಾಜಕವು. 
ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಕೋನಗಳ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಯ ಬಿಂದು 
ನಿನಲ್ಲಿ ನಿಕಾಗ್ರ ಆಗುವವು. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತಃ--ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಕೋನ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳ ಏಕಾಗ್ರ 
ಬಂದುವು, ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿರುವದು. 
ಟಿಪ್ಪಣೆ:-- ಯ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಯಡ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ತೆಗೆದ ವರ್ತುಳವು ಬಕ, ಕಅ, 
ಅಬ ಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮದಿಂದ ಡ್ಯ ಈ, ಫ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. ಈ 


ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ತ್ರಿಕೋನದ ಅಂತರ್ನ್ಯತ್ತ ಮತ್ತು ಯ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಅಂತರ್ಮಥ್ಥ್ಯ 
ಅನ್ನುವರು. 
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ಪ್ರಮೇಯ ೪೧. 


ತ್ರಿಕೋನದ ಶಿರೋಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಅವುಗಳ ಎದುರಿನ ಭುಜಗಳ 
ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಲಂಬಗಳು ಏಕಾಗ್ರ ಇರುವವು. 





ಪಕ್ಷಃ- ಅಬಕೆ ತ್ರಿಕೋನನಿಜಿ. ಅಲ್ಕ ಬಮ್ಮ ಕನ ಇವು ಅನುಕ್ರಮ 
ವಾಗಿ ಬಕ್ಕೆ ಕಳ ಅಬ ಗಳ ಮೇಲೆ ಲಂಬ ಆಗಿವೆ. 

ಸಾಧ್ಯ: - ಅಲ್ಕ ಬಮ್ಮ ಕನ ಇವು ಏಕಾಗ್ರ ಇರುವವು. 

ರಚನೆ:--ಅ, ಬೃ ಕೆಗಳಿಂದ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಬಕ್ಕ ಕಅ್ಮ ಅಬ ಗಳಿಗೆ 
ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಅವುಗಳಿಂದ 
ಉಂಟಾದ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಡಈಫ ಎಂದು ಕರೆಯಿರಿ. 

ಸಿದ್ಧತೆ:-ಫಅ! ಬಕ ಮತ್ತು ಫಬ!| ಅಕ 

೭. ಹೆಬಕಅ ಇದೊಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಜೌಕೋನ; 
ಮತ್ತು ಫಅ ಎ ಬಳೆ; ಅದರಂತೆ, ಅಕ ಎ ಬಕ. 


. ಫ ಅ ಅಕ್ಕು ಅಥವಾ ಅ ಇದು ಫೆಈ ರೇಖೆಯ ಮಧ್ಯ 
ಬಿಂಡುವಿದಿ. ' 


ಪುನಃ ಅಲ |. ಬಕ ಮತ್ತು ಈಫೆ॥ ಬಕ 
"ಅಲ. ಈಥ ಅಂದರೆ ಅಲ ಇದು ಈಫ ದ ಲಂಬ 


೭೮ ಭೂಮಿತಿ 


ದ್ವಿಭಾಜಕವಿಜೆ. ಅದರಂತೆ, ಬಮ್ಮ ಕನ ಇವು ಅನುಕ್ರಮ 
ವಾಗಿ ಫಡ್ಕೆ ಡಕ ಗಳ ಲಂಬದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಇರುವವು. 
. ಅಲ್ಕ ಬಮ್ಮ ಕನ ಇವು & ಡಈಫದ ಭುಜಗಳ ಲಂಬ 
ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳಿರುವದರಿಂದ ಅವು ನಿಕಾಗ್ರ ಇರುವವು. 
ವ್ಯಾಖ್ಯೆ:--ಕ್ರಿಕೋನದ ಎತ್ತರಗಳ ನಿಕಾಗ್ರ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಅಂಬಸಂಪಾತ 
ಅಥವಾ ಅಂಬಳೇಂದ್ರ ಅನ್ನುವರು. 


ಪ್ರಮೇಯ ೪೨. 


ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಗಳು ಏಕಾಗ್ರ ಇರುವವು. 





ಪಕ್ಚಃ-- ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ ಅಕ್ಕೆ ಅಬ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಈ, ಫೆ ಮಧ್ಯ 
ಚಡಗ ತೆ. ಬಕ್ಕ ಕಫ ಮಧ್ಯರೇಖೆಗಳು ಗೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವನು. 


ಅಗೆ ಕೂಡಿಸಿ ಬೆಳಿಸಿದಕ್ಕೆ ಬಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ಡ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಭೀದಿಸುವದು. 


ಸಾಧ್ಯ: ಡೆ ಬಿಂದುವು ಬಕೆ ದಲ್ಲಿ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವಾಗಿದೆ; ಅಂದರೆ ಅಡ 
ಇದು ಮಧ್ಯೆರೇಖೆ ಇಡೆ. 


ರಚಸೆ:--ಗಹ- ಅಗ ಆಗುವಂತೆ ಅಗ ರೇಖೆಯನ್ನು ಹ ಬಿಂದುವಿನ 
ವರೆಗೆ ಬೆಳಿಸಿರಿ. ಬಹ, ಕಹ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 


ಸಿದ್ಧತೆ: A ಅಬಹ ದ ಅಬ, ಅಹ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಫೈ ಗ ಇವು ಮಧ್ಯ 
ಬಿಂದುಗಳಾಗಿವೆ. 
-. ಫಗ! ಬಹ ಅಂದರೆ ಗಳ || ಬಹ. ಅದರಂತೆ, 
ಡಿ ಅಕಹದ ವಿಚಾರ ಮಾಡಿ ನಾವು ಗಬ!! ಕೆಹ ಎಂದು 
ತೋರಿಸಬಹುದು. 
“" ಬಹಕಗೆ ಇದು ಸಮಾ ಛು. ಚೌಕೊ ನ ಇರುವದು. 
ಅದರ ಕರ್ಣ ಬಕ್ಕೆ ಗಹ ಇವು ಒಂ 
ಸುವವು. 
ನ ಡೆ ಇದು ಬಕೆ ದ ಮಧ್ಯಬಿಂದು ಆಗುವದು. ಅಂದರೆ ಅಡ 
ಇದು ಮಧ್ಯಕೇಖೆ ಇದ್ದು, ಗೆ ದಲ್ಲಿ ಹಾದುಹೋಗುವದು. 
2. ಅಡ್ಕ ಬಕ್ಕು ಕಫ ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಗಳು ಗೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಏಕಾಗ್ರ ಆಗುವವು. 
ಉಪಸಿ. ಮೇಲಿನ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಗಡ ಎಲ್ಲಿ ಅಡ್ಕ ಗಈ ಎ೧ ಬತ 


ಗಫ ಎ ಕೆಫ. 
ಸಿದ್ಧತೆ:--ಬಗಕೆಹ ಇದು ಸಮಾ. ಭು. ಜೌಕೋನ ಇದೆ. 
” ಗಡ- ಡಹ . ಗಹ-೨ ಗಡ, 
ಸರಂತ್ಕು, ಅಗ- ಗಹ . ಅಗಐಎ೨ ಗಡ 
ಎಲ್ಲಿ ಅಡ, ಪುನಃ ಫಗ ವದ್ಯ ಬಹ -೧ ಗಳೆ 
- ಗಘೆಎಲ ಕಫ. ಅದರಂತೆ, ಗಈ ಎಲಿ ಬಕ. 


ಪ್ರಮೇಯ ೪೨ ಮತ್ತು ಅದರ ಉಪಸಿದ್ಧಾ ದ್ಹಾಂತ ಇವುಗಳ ಸಿದ್ಧ ತೆಯ 
ಇನ್ನೊಂದು ಪ್ರಕಾರವು: 
ಬಕ ಕಫ ರೇಖೆಗಳು ಗೆದಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವವು. ಕಫ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಬಕ್ಕು ಕೆಫೆಗಳಲ್ಲಿ ನು, ನ ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ; 
ಮ್ಕ ನ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಅಂದರೆ ಈಥ ಎ೦ ಬಕೆಎ ಮನ; ಮತ್ತು ಈಫ | ಬಕ! ಮನ 
ಹ ಈಷಫಮನ ಸ ಮಾ. ಭು. ಚೌಕೋನ ಇದೆ. 
. ಮಗೆ: ಗಈ; ನಗ-ಗಫ 
ಇ ಗಈ ಎಲ್ಲಿ ಬಕ್ಕು ಗಥ ಎಇ ಕಫ. 


೮೦ ಭೂನಿತಿ 


ಅದರಂತೆ, ಅಡ್ಕ ಕಬ ಇವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಗ'ದಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವವು 
ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ ಗ'ಈ ಎಲ್ಲ ಬಕ್ಕು ಗ'ಡ-ಛ ಅಡ ಎಂದು ತೋರಿಸ 
ಬಹುದು. 

ಪರಂತು, ಗಈ ಎಲಿ ಬಈ ಎಗೆಈ .. ಗೈಗೆ' ಏಕರೂಪ ಆಗಿನೆ. 

.. ಅಡ್ಕ ಬಕ್ಕು ಕಫ ಇವು ಗದಲ್ಲಿ ಏಕಾಗ್ರ ಆಗುವವು ಮತ್ತು 
ಗದಲ್ಲಿ ಅದರ ೨:೧ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಭಾಗ ಬೀಳುನನು. 

ವ್ಯಾಖ್ಕೆಃ - ತ್ರಿಕೋನದ ಮಧ್ಯಕೇಖೆಗಳ ನಿಕಾಗ್ರ ಬಿಂದುನಿಗೆ 
ಗುರುತ್ವಕೇಂದ್ರ ಅಥವಾ ಮಧ್ಯಸಂಪಾತ ಅನ್ನುವರು. . 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೨೫. 


೧. ಶ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಎರಡು ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಗಳ ಬೇರೀಜು ಮೂರನೆಯ ಮಧ್ಯ 
ರೇಖೆಗಿಂತ ಹೆಚ್ಚಾಗಿದೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
೨. ಪ್ರಮೇಯ ೪೨ರ ಅಕೃತಿಯಿಂದ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ:-- 
(೧) ಅಬ + ಅಕ 2. ೨ ಅಡ, 
(೨) ಅಡ ಬಳ > ಅಬ. 
(೩) ಗ ಇದು. ಸಿ ಡಈಫದ ಗುರುತ್ವ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ. 
(೪) ಗ್ಬ ಇದು ಸಿ ಅಈಫದ ಗುರುತ್ವ ಕೇಂದ್ರವಿದ್ದಕ್ಕೆ ಗಳಗ್ಬಫ ಇದು 
ಸಮಾ. ಭು. ಚೌಕೋನ ಆಗುವದು. 
(೫) ಗೃ, ಗೃ, ಗ್ಥ ಇನು ಸಿಅಕಫ, ಸಿ ಬಡಫ, ಗಿಕಡಈ ಇವುಗಳ 
ಗುರುತ್ತ ಕೇಂದ್ರಗಳು. ಅದರೆ 
ಗುರುತ್ವ ess Pee ಸಾಸ 
ಕ್ಕಿ. ಯಾವದೊಂದು ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ 
ಪರಿಮಿತಿ ಮ. ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಗಳ ಬೇರೀಜು pe 4 ಪರಿಮಿತಿ ಇರುವದೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, 


೪. ಶ್ರಿಕೋನದ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡ ಭುಜಡೊಳಗಿಂದ ಹಾದು ಹೋಗುವ ಮಧ್ಯ 
ರೇಖೆಯು, ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ಸಣ್ಣದಿರುವಡೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯೆ ಸರೆಳ ರೇಖೆಗಳ ಏಕಾಗ್ರತೆಯು ಲಲಿ 


೫. ತ್ರಿಕೋನದ ಎರಡು ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಗಳು ಸಮಾನ ಇದ್ದರೆ, ಆ ಶ್ರಿಕೋನವು 
ಸಮದ್ವಿಭುಜ ಆಗಿರುವೆದು. 
೬. ಅಬಕಡ ಸಮಾ. ಭು. ಚೌಕೋನದ ಅಬ, ಅಡ, ಬಕ ಭುಜಗಳ ಮಧ್ಯ 
ಬಿಂದುಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಶ್ರ, ಯ, ರು ಇರುವವು. ಅದರೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ:-- 
(೧) ಡೆಕ್ತೆ ಬಯ ರೇಖೆಗಳು ಅತ ದಲ್ಲಿ ಕೊಡುವವು. 
(೨) ಡಕ್ಷ್ಯ ಡರು ರೇಖೆಗಳು ಅಕ ದಲ್ಲಿ ಮೂರು ಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡುವವು. 
[ಡಕ್ತ, ಬಯ ಇನು ೩ ಅಬಡದ ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಗಳು.] 


೭. A ಅಬಕ ಇದು ಲಭುಕೋನ ತ್ರಿಕೋನವಾಗಿದೆ. ಬತ್ಕ ಕಲ, ಅಬ 
ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಡ್ಯ ಈ, ಫ ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳಿನೆ. ಮ ಪರಿಮಧ್ಯ ವಿದೆ, 
ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ; -- 

(೧) ( ಬನುಕ- ೨ / ಅಮತ್ತು / ಮಬಕ ಎ ೯೦. (ಆ, 

(೨) ಬೆಳಿಸಿದ ಅಮ ರೇಖೆಯು ಬಕ ಕೈ ಮಾಡುವ ಲಘುಕೋನವು 
೯೦೨..(/ ಬಣ ಕ) ದಷ್ಟು ಇರುವದು. 

(೩) ಅಬ ಎ ಅಕ ಇದ್ದರೆ, ಮ ಬಿಂದುವು ಅಡ ದಲ್ಲಿರುವಡು. 

(೪) ಪ, ಫೈ ರ ಇವು ಸಿ ಬನುಕೆ ಸಿ ಕಮ, ಸಿ ಅಮಬ ಇವುಗಳ 
ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಪರಿಮಧ್ಯಗಳಿವೆ. ಆದರೆ ಗಿ ಪಘರ ಇದರ ಕೋನಗಳು 
A ಅಬಕ ಇದರ ತತ್‌ಸಮ ಕೋನಗಳ ಇಮ್ಮಡಿಯ ಪೂರಕ ಕೋನ 
ಗಳಾಗುವವು, 

೮. ಶ್ರಿಕೋನವು ಲಘುಕೋನ್ಕ ಕಾಟಕೋನ, ವಿಶಾಲಕೋನ ತ್ರಿಕೋನ 
ಆಗಿದ್ದರೆ, ಆಯಾ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಆದರ ಪರಿಮಧ್ಯವು ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಬೀಳುವದು; 
ಒಂದು ಭುಜವನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದು; ಇಲ್ಲವೆ ತ್ರಿಕೋನದ ಹೊರಗೆ ಬೀಳುವದು. 

೯.' ತ್ರಿಕೋನದೊಳಗಿನ ಎರಡು ಭುಜಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸಿದರೆ, ಉಂಟಾಗುವ ಬಾಹ್ಯ 
ಕೋನಗಳ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಮತ್ತು ಆ ಭುಜಗಳೊಳಗಿನ ಕೋನದ ದ್ವಿಭಾಜಕವು 
ಒಂದೇ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವವು. 

೧೦. ತ್ರಿಕೋನದ ಅಂತರ್ನುಧ್ಯ ಮತ್ತು ಪರಿಮಧ್ಯ ಇವುಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸುವ 
ರೇಖೆಯು, ತ್ರಿಕೋನದ್ದೊಂದು ಭುಜದ ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗಿದ್ದರೆ, ಅದು ಸಮ 
ದ್ವಿಭುಜ ಶ್ರಿಕೋನ ಇರುವದು. 
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೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಎಲಿ. ಗಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಯ ಇದು ಅಂತರ್ಮಥ್ಯವಿದೆ. ಯಕಈ | ಕಲ, 
ಯಶ ಅಬ, ಯಅ ಇದರೆ ಮಧ್ಯಬಿಂದುವು ಸಿ ಅಈಫ ಇದರ ಪರಿಮಧ್ಯ 
ನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೨. ಗಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಪ ಇದು ಲಂಬಸಂಸಪಾತ, ಮತ್ತು ಮ ಇದು ಪರಿಮಜಧ್ಯ 
ವಿಜೆ ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಡೈ ಈ, ಫೆ ಇವು ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳಿನೆ. ಅದರೆ 
ಸಿದ್ದ ಮಾಡಿರಿ: 

(೧) ಮ ಇದು ಸಿ ಡಈಫೆ ಪ ಲಂಬಸಂಪಾತನಿದೆ. 

(೨) ಜ್ರ ಯ್ಯ ರು ಇವುಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರನುವಾಗಿ ಪರ್ಕ ಪಬ್ಕ ಹಕ 
ಇವುಗಳ ಮಧ್ಯಬಿಂಡುಗೆಳಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಪ ಇದು ಸಿ ಕ್ರಯರು ದೆ ಲಂಬಸಂಪಾತನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

(3) ಅ ಇದು ಸಿಪಬಕದ, ಬ ಇದು ಗ್ರಿಪಕಅದ ಮತ್ತು ಕ ಇದು 
A ಸೆಆಬ ಪ ಲಂಬಸಂಪಾತಗಳಾಗಿನೆ. 


೧೩. ತ್ರಿಕೋನವು ಲಘು ಕೋನ್ಕ ಕಾಟಕೋನ ಅಥವಾ ವಿಶಾಲ ಕೋನ 
ತ್ರಿಕೋನ ಆಗಿದ್ದರೆ, ಆಯಾ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ತ್ರಿಕೋನದ ಲಂಬಸಂಪಾತವು ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ 
ಬೀಳುವದು, ಒಂದು ಶಿರೋಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಏಕರೂಪ ಆಗುವದು, ಇಲ್ಲವೆ ತ್ರಿಕೋನದ 
ಹೊರಗೆ ಬೀಳುವದು. 


೧೪. ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಪರಿಮಥಧ್ಯ, ಅಂತರ್ಮಥ್ಯ ಲಂಬಸಂಪಾತ 
ಮತ್ತು ಗುರುತ್ವಕೇಂದ್ರ ಇನೆಲ್ಲ ಏಕತ್ರವಾಗಿರುವವು. 

೧೫. ಗ ಇದು A ಅಬಕ ದ ಗುರುತ್ವಕೇಂದ್ರವಿಡೆ. ಆದಕ್ಕೆ 
ಸಿ ಬಗಕ ಎಗಿ ಕಗಅ ಎ ಸಿಅಗಬ ಎಲ್ಲಿ ಅಬಕ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೬. ತ್ರಿಕೋನದ ಮಧ್ಯರೇಖೆಗೆಳು ಆ ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳ ಮಧ್ಯಬಿಂದು 


ಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸುನದರಿಂದ ಉಂಟಾಗುವ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯೂ ನುಧ್ಯರೇಖೆಗಳಾಗಿ 
ಇರುವವು. 


೧೭. ಕೆಳಗೆ ಬಿಂದುಗಳ ಸ್ಥಾನ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಅದರಿಂದ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ಹೇಗೆ 
ರಚಿಸಬೇಕೆಂಬದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 


(೧) ಎರಡು ಶಿರೋಬಿಂದುಗಳು ಮತ್ತು ಗುರುತ್ವಕೇೇಂದ್ರ. 
(೨) ಎರಡು ಭುಜಗಳ ಮಧ್ಯಬಿಂದು; ಮತ್ತು ಗುರುತ್ವಕೇಂದ್ರ. 


ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಸರಳ ರೇಖೆಗಳ ಖಕಾಗ್ರತೆಯು ಲಷ್ಟಿ 


೧೮. ಕೆಳಗೆ ಬಿಂದುಗಳ ಸ್ಥಾನ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಅದರಿಂದ ಶ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ಹೇಗೆ 
ಚಿಸಬೇಕೆಂಬದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ: 
(೧) ಎರಡು ಭುಜಗಳ ಮಧ್ಯಬಿಂದು ಮತ್ತು ಪರಿಮಧ್ಯ. 
(೨) ೦ದು. ಶಿರೋಜಿಂದು, ಅವರೆ ಎದುರಿನ ಭುಜದ ಮಧ್ಯಚಿಂಸು, 
ಮತ್ತು ಪರಿಮಧ್ಯ. 


೧೯. ಕೆಳಗೆ ಬಿಂದುಗಳ ಸ್ಥಾನ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಅದರಿಂದ ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ಹೇಗೆ 
ರಚಿಸಬೇಕೆಂಬದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ: 
(೧) ಎರಡು ಶಿರೋಜಿಂದು ಮತ್ತು ಅಂತರ್ಮಧ್ಯ. 
(೨) ಎರಡು ಶಿರೋಬಿಂದು ಮತ್ತು ಲಂಬಸಂಪಾತ. 


೨೦. ಒಂದು ನಿಯಮಿತ (೧8೮1೩೧) ಬಹುಕೋನದ ಕೋನಗಳ ದ್ವಿಭಾಜಕ 
ಗಳು ಮ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೊಡುವವು. ಆದರೆ ಆ ಬಹುಕೋನದೆ ಭುಜಗಳ 
ಮೇಲಿನ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಕೂಡಾ ಮ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೂಡುವವೆಂದು 
ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ. 


೨೩ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 
ತ್ರಿಕೋನದ ಹಲಕೆಲವು ರಚನೆಗಳು 


ಮೊದಲನೆಯ ಭಾಗದಲ್ಲಿ ತ್ರಿಕೋನದ ಕೆಲವು ರಚನೆಗಳನ್ನು ನೋಡಿ 
ದೆವು. ಈಗ ಇನ್ನಷ್ಟು ರಚನೆಗಳ ಗಡುಜಾದ ಬ ಕಂಡು 
ಹಿಡಿಯೋಣ. 

[೧] ಎರಡು ಭುಜಗಳನ್ನು ಮತ್ತು ಅನುಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು ಚ ಎದುರಿನ 
ಕೋನವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿರಲು ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 





ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ / ಅ ಮತ್ತು ಅ', ಬ' ಎಂಬ ಎರಡು ಭುಜ 
ಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. (ಅ' ಇದು / ಅದ ಎದುರಿನ ಭುಜ.) 
ಕೊಟ್ಟ [ಅ ಇದಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾಗಿ ಕ್ಷಅಯ ಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಕೊಟ್ಟ ಬ ರೇಖೆಗೆ ಸರಿಯಾಗಿ ಅಯೆದಲ್ಲಿ ಅಕ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಇನ್ನು 
ಮೇಲ ಬ ಕೋನ ಬಿಂದುವಿನ ಸಾ ನವನ್ನು ನಿಶ್ವ NE. 
ನಾವು ಇದನ್ನು ಬಲ್ಲೆವು: 
(೧) ಬ ಬಿಂದುವು ಅಕ್ಷ ದಲ್ಲಿಯೇ ಇ:ಬೇಕ್ಕು ಮತ್ತು 
(೨) ಕೆಬ ದ ಉದ್ದಳತೆಯು ಕೊಟ್ಟ ಆ ದಷ್ಟು ಇರಬೇಕು. ಆದ್ದರಿಂದ 
ಕ ಕೇಂದ್ರ ದಲ್ಲಿ ಅ' ದಷ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ತೆಗೆದ ವರ್ತುಳದ ಮೇಲೆ 
ಬ ಇರುವದು. ತ ಕ ಕೇಂದ್ರ ಮತ್ತು ಅ? ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ 
ತೆಗೆದ ವರ್ತುಳವು ಅಕ್ಷ ರೇಖೆಯನ್ನು. ಛೇದಿಸುವ ಸ್ಥಳಗಳಲ್ಲಿ ಬ 
ಬಿಂದು ಇರುವದು. 


, ಇದರಿಂದ ಕೆಳಗಿನ ಬೇರೆ ಬೇಕೆ .. . ಸಂಭವಿಸುವವು: 

(೧) ಮೇಲಿನ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ತೆ 
ಯನ್ನು ಬ ಮತ್ತು ಬ' ಎಂಬ ಎರಡು 11 ಛೇದಿ 
ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಆಬಕ ಮತ್ತು ಅಬ'ಕೆ ಎಂಬ ಎರಡು ಪ್ರಿಕೋನಗಳು 
| 
ಕಾರೆ (Ambiguous 0856) ಅನ್ನುವರು. 

ಬ ವರ್ತುಳ ೇಖೆಯನ್ನು ಬ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಬೆಳಿಸಿದ 
ಕ್ಷಅ ರೇಖೆಯನ್ನು ಬ ಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸಿದೆ. ಈ ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಅಬಕ 
ಇದೊಂದೇ ಶ್ರಿ ಕ್ರಿಕೋನವು ಗ್ರಾಹ್ಯವಿದೆ. ಯಾಕಂದರೆ ಅಬ'ಕ ತ್ರಿಕೋನದ 
!. ಅ ಇದು ಕೊಟ್ಟಿ [ ಅ ಇದಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿಲ್ಲ. (Le ಇದು ಕಾಟಿ 
ಕೋಕ ವಾಗಿದ್ದರೆ ಅಬ'ಕ ತ್ರಿಕೋನವಾದರೂ : | 
ಅಬಕ, ಅಬ'ಕ ತಿ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಇರುವವು. ಅಂದರೆ ನಿಜವಾಗಿ 

ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಪ್ರಕಾರವು ಒಂದೇ ಆಗುವದು). 

(೩) ವರ್ತುಳವು ಅಕ್ಷ ರೇಖೆಯನ್ನು ಬ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೇವಲ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡಿದರೆ ಮಾತ್ರ: ಅಬಕ ಇದೊಂದೇ ತ್ರಿಕೋನವು "ಸಂಭವಿಸುವದು. 
ಮತ್ತು ಅದು ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನವಾಗಿರುವವು. 

(೪) ನರ್ತುಳವು ಅಕ್ಷ ರೇಖೆಯನ್ನು ಎಲ್ಲಿಯೂ ಛೇದಿಸದಿದ್ದರೆ, ಅಥವಾ 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡದಿದ್ದರೆ, ಕೊಟ್ಟಿ ಭಾಗಗಳಂಥ ಶ್ರಿಕೋನವು ಸಂಭವಿಸುವದಿಲ್ಲ. 





ಹೊ ಸ. ಮತ್ತು (೪) ಈ ಪ್ರಕಾರಗಳ ಆಕೃತಿಗಳನ್ನು ಮೇಲೆ 
ತೋರಿಸಿದೆ. 


ಆಫ ಭೂಮಿತಿ 


ಟಿಪ್ಪಣೆ: ಕ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಲಂಬದ ಉದ್ದಳತೆಯು 
ಲ' ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ: - 

(೧) ಉಲ' ಮತ್ತು ಅ-ಬ' ಇದ್ದಾಗ ಪ್ರಕಾರ (೧) ಸಂಭವಿಸುವದು. 

(೨) ಆ-ಬ' ಇದ್ದಾಗ ಪ್ರಕಾರ (೨) ಸಂಭವಿಸುವದು. 

(೩) ಅ'ಎಲ' ೨೨ »೨ (೩) 22 

(೪) ಅ'ಲ' ,, » (೪) ಖಾ 

ಕೊಟ್ಟ / ಅ ಇದು ಕಾಟಕೋನ ಇಲ್ಲವೆ ವಿಶಾಲಕೋನವಿದ್ದರೆ ಅ' 
ಭುಜವು ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡದಿರುವದು. ಆಗ ಪ್ರಕಾರ (೧) ಸಂಭವಿಸುನದಿಲ್ಲ. 
ಅಂದಕ್ಕೆ / ಅ ಲಘುಕೋನ ಇದ್ದು ಅ'ಆಬ' ಪರಂತು ಆ'>ಲ' ಇದ್ದರೆ 
ಮಾತ್ರ ಸಂದಿಗ್ಧ ಪ್ರಕಾರವು ಸಂಭನಿಸುವದು. 

[೨] ಮನಸ್ಸುಗೊಟ್ಟು ಕೆಳಗಿನ ಆಕೃತಿಯ ನಿಚಾರ ಮಾಡಿದರೆ, ಇದರಿಂದ 
ಕೆಲವು ರಚನೆಗಳು ನಿಮ್ಮ ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಬರುವವು. ಈಗ ಅನುಗಳ ವಿಚಾರ 
ಮಾಡೋಣ: 





ಅಬಕೆ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಬ > ಅಕ ಇದ್ದರೆ ಬಅ ಭುಜವನ್ನು ಡ ವರೆಗೆ 
ಬೆಳಿಸಿ ಅಡ - ಅಕ ಮಾಡಿರಿ. ಅಬದಲ್ಲಿ ಅಕ ದಷ್ಟು ಅಈ ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಕಡ್ಕ ಕ ಈ ಕೂಡಿಸಿರಿ. | 

1 ಅಕಡ-/ ಅಡಕೆ /೧, 

L ಅಕಕ / ಅಕಈಕಶಕ ಎ (೨, ಮತ್ತು [ ಬಕಕೂ-1೩4 
ಇದರಿಂದ ಕಂಡುಬರುವಡೇನಂದರೆ:-- 

1 ಬಅಕೆ-[0+L೧=೨[೦ .. (೧ ೨ಎದ್ರಿ( ಅ.., 


ತ್ರಿಕೋನದ ಹಲಕೆಲವು ರಚನೆಗಳು ೮೭ 


!(ಶಅಡ-ಎ/೨./ತಿಎತಿ (೨ .. (೨.೬ರ್ಧಿ ಗ (೧೮೦-೪) 
=೯0” ಎ ಟ್ಟ L ಅ. 
ಅಥವಾ ೧೮೦ -ಅ-ಎ/(ಬಸ (ಕ . (೨ಎ (( ಬಡ. (ಈ) 
[ಬಕಈ 2 / ಬಕಅ-/೨ಎ/ಕ-ದ್ಧ(/ ಬ. (5) 
(೩೦೦ ((ಕ-(ಬ). 
ಅಂದರೆ, [೧-51 ಅ; ಗತಿಎದ್ಧಿ( (ಬ (ಕ); 
L೩=9(1ಕ-1 ಬ) 
ಅಧರಂಕೆ, ಬಡ ಎ ಬಅ.. ಅಡ ಕ'.. ಬ' 
ಬಈ- ಬಅ-. ಈಅ ಎ ಕ'- ಬ' 
ಪುನಃ ಅ ಬಿಂದುವು ಕಡ ಮತ್ತು ಕೆ ಈ ಭುಜಗಳ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳ 
ಮೇಲೆ ಬೀಳುವದೆಂದು ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿಡಿರಿ. 
ಇದರಿಂದ ಕೆಳಗಿನ ರಚನೆಗಳನ್ನು ಮಾಡಬಹುದು: 
(೧) ಬ'+ಕ ಅ, [ಬ ಕೊಟ್ಟರೆ ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯುವದು. 
ಮೊದಲು ೩A ಬಡಕ ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಕಡ ದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕವು 
ಬಡ ರೇಖೆಯನ್ನು ಅದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಅಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ 
ಅಬಕ ಇಸ್ಟತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು. 
(೨) ಬ'.. ಈ, [ಅ [ಬ ಕೊಟ್ಟರೆ ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು. 
A ಬಡಕದ ಬಡ-ಬ'ಕೆ' ಭುಜಗಳು, ಮತ್ತು / ಕಬಡ- [ಬೃ 
[1 ಕಡಬ- 0, / ಅ ಇವುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿಜಿ ಇದರಿಂದ ಓ ಬಡಕ 
ತೆಗೆಯಿರಿ ಕಡದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಬಡ ಇದನ್ನು 
ಅ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 
ಅಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ, ಆಂದರೆ ಅಬಕೆ ಇದು ಇಷ್ಟ ತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು. 
(೩) ಕಬ, ಅ, (ಬ ಕೊಟ್ಟಕಿ A ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು. 


ಅಲ ಭೂಮಿತಿ 


ಡಿ ಬಕಕ ತೆಗೆಯಿಂ. ಕ ಈ ಭುಜದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಜೆಳಿಸಿದ 
ಬ ಈ ರೇಖೆಯನ್ನು ಅದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಅಕೆ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ 
ಅಬಕ ಇಷ್ಟತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು. 

(೪) ಕಬ, [1ಬ [ಕೆ ಕೊಟ್ಟರೆ ನಿ ಅಬಕ ತೆಗೆಯುವದು. 
1 ಬಕಕೆ - ೧೮೦ ೨ ( ೨೨೧೮೦ -9(L ಬ. (1). 

ಮೊದಲು ಈ ಕೋನದಷ್ಟು 1 ಕ ತಯಾರಿಸಿರಿ. ದಿ ಬಕುಕ ದಲ್ಲಿ 
ಬಈ ಈಬಗ್ಗೆ / ಕೆಬಈ-/ ಬ ಮತ್ತು (ಬಳಕ ಎ/ ಶ್ಲ ಈ 
ಭಾಗಗಳು ಗೊತ್ತಿನೆ. ಇದರ ಮೇಲಿಂದ A ಬಳಕ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಈಕ ದ 
ಲಂಬದ್ವಿಭಾಜಕ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಬೆಳಿಸಿದ ಬ ಈ ಇದನ್ನು ಅದಲ್ಲಿ 
ಭೇದಿಸುವದು. ಅಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ A ಅಬಕ ಇಷ್ಟತ್ರಿಕೋನ 
ಆಗುವದು. 

(೫) ಕೆ'- ಬ, ಅ, [1 ಅ ಕೊಟ್ಟರೆ & ಅಬಕ ತೆಗೆಯುವದು. 

( ಬಕ್ಯಕೆಎ/ ಈಅಕ-... [ ಅಕಈ-/(ಅ--/೨ 
ಎ ಅರ೯೦'-೦/ ಅಐ೯ಂ".. 0 (ಅ. 

ಈ ಕೋನದಷ್ಟು [ಯ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಓ ಬಳಕೆ ದಲ್ಲಿ / ಬಕ್ಕಕ 
=[ ಯ, ಬಕೂ-ಕ'- ಬ, ಬಕೆಎಅ' ಈ ಭಾಗಗಳು ಗೊತ್ತಿನೆ. 
ಇದರಿಂದ ಓಬಕಈಕ ತೆಗೆಯಿರಿ. (/ ಬಈಳೆ ಇದು ನಿಶಾಲಕೋನವಿರುವ 
ದರಿಂದ ಒಂದೇ ತ್ರಿಕೋನ ಉಂಟಾಗುವದು.) ಮತ್ತು ಮೇಲಿನ (೪) ರಂತೆ 
A ಅಬಕ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

*(೬) ಕಬಿ ಆ (ಅ ಕೊಟ್ಟರೆ A ಅಬಕ ತೆಗೆಯುವದು. 

ಈ ಕೊಟ್ಟ ಭಾಗಗಳಲ್ಲಿ ಅ' ಇದು ಬ'4 ಕ'ಕ್ಟಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿರ 
ಬೇಕು. ಇದು ಸ್ಪಷ್ಟವಿದೆ. / ಬಡಕ ೦ / ಅ, ಬಡ-ಕ'4 ಬ' 
ಮತ್ತು ಬಕ ಎ ಅ' ಇವುಗಳಿಂದ A ಬಡಕೆ ತೆಗೆಯಿರಿ. / ಡ ಇದು 
ಲಘುಕೋನವಿದ್ದು ಬಕ ಆ ಬಡ ಇದ್ದದರಿಂದ ಸಂದಿಗ್ಬ ಪ್ರಕಾರ ಶಕ್ಯವಿದೆ. 
ಅದಕ್ಕಾಗಿ (ಮೇಲಿನ [ಗ] ರಲ್ಲಿ (೧) ಅಥವಾ (೪) ರಂತೆ) ಒಂದುವೇಳೆ 
ಎರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸಂಭವಿಸುವವು. ಅಥವಾ ಕ್ರಿಕೋನಗಳೇ ಸಂಭವಿಸಿ 


ತ್ರಿಕೋನದ ಹಲಕೆಲವು ರಚನೆಗಳು ೪೯ 


ಲಾರವು. ಡಿ ಬಡಕ ಸಂಭವಿಸದಿದ್ದರೆ, ಸಿ ಅಬಕೆ ಸಂಭವಿಸುವದಿಲ್ಲೆಂಬದು 
ಸ್ಪಷ್ಟವಿದೆ. ೩ ಬಡಕ್ಕೆ ಸಿ ಬಡಕ' ಹೀಗೆ ಎರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು 
ಸಂಭವಿಸಿದರೆ ಡಕ್ಕೆ ಡಕ' ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅವು 
ಬಡ ಇದನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಅ ಮತ್ತು ಅ' ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. 
ಮತ್ತು A ಅಬಕ ಮತ್ತು ಡಿ ಅ'ಬಕ' ಹೀಗೆ ಎರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು 
ಉಂಟಾಗುವವು. 





ಚಿಪ್ಪಣೆ: ಮೇಲಿನ (೫) ಮತ್ತು (೬) ಪ್ರಕಾರದ ಇಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ರಚನೆ 
ಗಳಿಂದ ಸುಲಭವಾದ ರಚನೆ ಮಾಡುವದು ಕಕ್ಕ ವಿದೆ. ಅದರೆ ಇದಕ್ಕೆ ಮುಂದೆ 
ಕೊಟ್ಟಿರುವ ೧೯ನೆಯ ಕೃತ್ಯದ ಅವಶ್ಯ ಕತೆಯಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಆ ಕೃತ್ಯದ ಅಭ್ಯಾಸ 
ಸ ಈ ಪ ಪ್ರಕಾರಗಳ ೫ ಜಾರ ಮಾಡಬೇಕು. [ಉದಾ. ಸ. 4೧ರಲ್ಲಿ 
ಉದಾ. ೩ನ್ನು ನೋಡಿರಿ.] 

*(೭) ಕ'-ಬ', ಅ' ಮತ್ತು / ಕ--/ ಬ ಕೊಟ್ಟರೆ, ಸಿ ಅಬಕೆ 
ತೆಗೆಯುವದು. 

(1೫. ಬ) ಇದು [ಆ ಇದರ ಪೂರಕವಿಜೆ. ಆದ್ದರಿಂದ 1 ಅ 
ತಿಳಿಯುವದು. ನಂಬರ [೫] ರಂತೆ ಸಿ ಅಬಕ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

*(೮) ಕ'೬ಬ, ಅ, (1ಕೆ-[1 ಬ) ಕೊಟ್ಟರೆ ೩A ಅಬಳ 
ತೆಗೆಯುವದು. 


೯ಂ ಭೂನಿತಿ 


1 ಬಳೆಡಎ೯ಇಂ +1 ೩ಎ೯ಂ 4 0 ((ಕೆ-/ ಬ) ಎಂದು ತಿಳಿಯು 
ನಡು. ಅಂದರೆ ಸಿ ಬಕೆಡದಲ್ಲಿ ಬಡ(ಐ ಕ'* ಬ), ಬಕ(- ಅ) ಈ 
ಎರಡು ಭುಜಗಳು ಮತ್ತು ಬಡ ದ ಎದುರಿನ ಬಕಡ ಕೋನವು ತಿಳಿದಿವೆ. 
ಆದ್ದರಿಂದ [೧] ರಂತೆ A ಬಕಡ ನೀವು ತೆಗೆಯಬಹುದು. (ಬಕೆಡ ಇದು 
ವಿಶಾಲಕೋನವಿರುವದರಿಂದ ಸಂದಿಗ್ಧ ಪ್ರಕಾರ ಸಂಭವಿಸುವದಿಲ್ಲ.) ನಂತರ 
ಕಡೆದ ಲಂಬದ್ವಿಭಾಜಕ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಬಡ ಇದನ್ನು ಅದಲ್ಲಿ 
ಫೇದಿಸುನದು. ಅಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ A ಅಬಕ ಇಷ್ಟತ್ರಿಕೋನ 
ಆಗುವದು. 

೫(೯) ಈಬಗ್ಗೆ ಆ, (ಗಕ-/ ಬ) ಕೊಟ್ಟರೆ A ಅಬಕ ತಿಗೆ 
ಯುವದು. 

(ಈ ಬ'.ಆ೭ಅ) [1೩-9(1ಕ-1 ಬ); ಇದರಿಂದ ಸಿಬಕಕ 
ಇದರ ಬಈ (- ಕ'- ಬ), ಬಕ (ಎ ಅ') ಈ ಎರಡು ಭುಜಗಳು ಮತ್ತು 
ಬಕ ಎದುರಿನ [1 ಬಕೆಕ (ಎಇ [೩) ಇವು ತಿಳಿಯುವವು ಇಲ್ಲಿ 
ಬ ಈ «ಬಕ ಮತ್ತು [೩ ಇದು ಲಘುಕೋನ ಇರುವದರಿಂದ ಎರಡು 
ಕ್ರಿಕೋನಗಳು ಸಂಭವಿಸುವವು; ಅಥವಾ ಕ್ರಿಕೋನಗಳೇ ಸಂಭವಿಸಲಿಕ್ಟಿಲ್ಲ. 
ಬಕೆಕ್ಕ ಬಳಕ ಹೀಗೆ ಎರಡು ಕ್ರಿಕೋನಗಳು ಸಂಭವಿಸಿದರೆ, ಈಕ, 
ಈಕ' ಇವುಗಳ ಲಂಬದ್ದಿಭಾಜಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅವು ಅನುಕ್ರಮ 
ವಾಗಿ ಅ, ಅ' ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಕೂಡುವವು; ಮತ್ತು ೩ ಅಬಕ್ಕ 
A ಅ'ಬಕ ಹೀಗೆ ಎರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಉಂಟಾಗುವವು. 


*(೧೦) ಆ, [ಅ ([1ಕ-1 ಬ) ಕೊಟ್ಟರೆ ಸಿ ಅಬಕ ತೆಗೆಯು 
ವದು. 


ಹಿ ಬಈಕ ಇದರ ಬಕ (ಎಅ') ಈ ಭುಜ, ಮತ್ತು / ಬಕಕ 
(ಎ ೯೦" 49 (ಅ) ಮತ್ತು [ಬಕಕ(-9(1ಕೆ-1 ಬ) ಈ 
ಎರಡು ಕೋನಗಳು ತಿಳಿದಿರುವವು. ಇದರಿಂದ ಮೊದಲು ಆ ತ್ರಿಕೋನ 
ವನ್ನು ರಚಿಸಿ ನಂತರ / ಅಬಕ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಅಥವಾ: / ಕ. / ಬಎ೧೮೦'- / ಅ ಇದು ತಿಳಿದ ಸಂಗತಿ. 
ಮತ್ತು ಓ ಕ-(/(ಬ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಇದರಿಂದ ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು ವಜಾ 


ತ್ರಿಕೋನದ ಹಲಕೆಲವು ರಚನೆಗಳು ೯೧ 


ಬಾಕಿ ಮಾಡಿ [ಕೆ ಮುತ್ತು [ ಬ ಇವುಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಂದರೆ ಬಕ 
(ಐ ಈ) ಭುಜ ಮತ್ತು (ಬ, [ಕ ಇವು ತಿಳಿದದ್ದರಿಂದ ಸಿ ಆಬಕ 
ಇದನ್ನು ನೀವು ತೆಗೆಯಬಹುದು. 


(೩] ತ್ರಿಕೋನದ ರಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಲಿಕ್ಕೆ ಕೊಟ್ಟ ಎಲ್ಲ ಭಾಗ 
ಗಳು ಭುಜ ಅಥವಾ ಕೋನ ಇವುಗಳ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿರಬೇಕೆಂಬ ನಿಯಮ 
ವಿಲ್ಲ. ಮಧಥ್ಯಕೇಖೆ, ಎತ್ತರ, ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಮೊದಲಾದ ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟರೂ ತ್ರಿಕೋನದ ರಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಲಿಕ್ಕೆ ಬರುವದು. ಇಂಥ 
ರಚನೆಗಳ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ಇನ್ನು ವಿಚಾರ ಮಾಡೋಣ. 

ಡಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಅಡ (-ಮ') ಇದು ಮಧ್ಯರೇಖೆಯೂ, ಅನ (ಎಲ'), 
ಇದು ಎತ್ತರವೂ ಆಗಿನೆ. ಅದಿಂದ ಬಕ ಕೈ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಕ್ಲ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಸ ಅಬಕ ಇದರ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವನ್ನು A ಈ ಚಿಹ್ನೆ 
ದಿಂದ ಗುರುತಿಸಿರಿ. 


ಯ 
& 






ಬ ಡನ ಕ 


ಬಕ ತಳರೇಖೆಯನ್ನು ಲ' ಎತ್ತರವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿವೆ. ಬಕ ಕೈ ಸಮಾಂತರ 
ವಾಗಿ ತೆಗೆದ ಶ್ಲ! ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ೮' ಅಂತರದಷ್ಟು ಯಾವದೊಂದು ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ 
ಅ ಶಿರೋಬಿಂದುವು ಇರಲೇಬೇಕು. 

ಬಕ(ಎಪೆ) ಇಡೊಂದು ತಳರೇಖೆ, ಸ ಇದೊಂದು ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಕೊಟ್ಟರೆ, 
ಇದರಿಂದ ೪೨ ಗಿ/ಪೆ' ಈ ಎತ್ತರವನ್ನು ತೆಗೆಯಬಹುದು. ಮತ್ತು ಈ 
ಎತ್ತರದಷ್ಟು ಅಂತರದಲ್ಲಿ ಬಕ ಕ್ಕ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ 
ಎಲ್ಲಿಯೋ ಒಂದು ಅ ಬಿಂದು ಇರುವದು. 


೯೨ ಭೂಮಿತಿ 


: ಟಿಪ್ಪಣೆ: ತಳರೇಖೆ ಮತ್ತು ಎತ್ತರ ಕೊಟ್ಟರೆ ಶಿರೋಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಥವು, 
ತಳರೇಖೆಯ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳಲ್ಲಿಂದೆ ತೆಗೆದ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳಾಗುವಡು. 
ಪರಂತು ಈ ಎರಡು ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ರಚಿಸಿದ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಬಹು 
ತರನಾಗಿ ಏಕರೂಪ ಇರುವವು. ಆದಕ್ಕಾಗಿ ತಳರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಮುಗ್ಗಳಲಿಸೆ 
ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆ; ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು ತಿ ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ರಚಿಸುವರು. 

ಕೆಳಗಿನ (೧) ರಿಂದ (೩) ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಮೇಲಿನ ಆಕೃತಿಯನ್ನು ಸಂದರ್ಭೆಡ 
ಸಲುವಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ ಜೇಕು 

(೧) ಏಕೆ ತಳರೇಖೆಯನ್ನು, ಅಡ ಮಧ್ಯರೇಖೆಯನ್ನು ಮತ್ತು ಲ' 
ಎತ್ತರವನ್ನು ಕೊಟ್ಟರೆ ಇದರಿಂದ ಸ ಅಬಕ ೊಗಿಯಿರ. 

ಬಕ ದಷ್ಟು Rk ಸರಳ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅದನ್ನು ಡೆ 
ದಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಗಿಸಿರಿ. ಡ ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ಅಡೆ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು ವರ್ತುಳ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಕ್ಷ ಕೀಖೆಯನ್ನು ಭೇದಿಸುವಲ್ಲಿ ಒಂದು ಅ ಬಿಂದು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 

RE ಲ ಇದ್ದರೆ ಎರಡು ಕ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ಮಾಡಬಹುದು. ಪರಂತು 
ಅವ್ರೆ ಏಕರೂಪ "ಇರುವವು. ಅಡ- ಲ' ಇದ್ದರೆ ಒಂದೇ ತ್ರಿಕೋನನನ್ನು 
ಮಾಡಬಹುದು. ಮತ್ತು ಅದು ಸಮದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನ ಇರುವದು. 
ಅಡ ೬ ಲ' ಇದ್ದರೆ, ಕೊಟ್ಟ ಭಾಗಗಳಿಂದ ತ್ರಿಕೋನ ಮಾಡಲಿಕ್ಕೆ ಬರ 
ಲಾರದು. 

(೨) ಬಕ ತಳಕೇಖೆ ಯನ್ನು, ಬ ಕೋನವನ್ನು ಮತ್ತು ಲ' ಎತ್ತರ 
ವನ್ನು ಕೊಟ್ಟರೆ ಸಿ ಅಬಕ ತೆಗೆಯುವದು. 

ಕೊಟ್ಟ ಬಕ ದಷ್ಟು ತಳರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. - ಕೊಟ್ಟ 
1ಬ ದಷ್ಟು [ ಕಬಯ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಬಯ ರೇಖೆಯು ಕ್ಷ ಚ 
ಜೇದಿಸುವಲ್ಲಿ ಅ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 

(೩) ಬಕ ತಳರೇಖೆಯನ್ನು HN ಮತ್ತು ಅಡ ಮಧ್ಯ 
ರೇಖೆಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟಕ್ಕಿ ಸಿ ಅಬಕೆ ತೆಗೆಯುವದು. 

ಕೊಟ್ಟ ಬಕ ರಷ್ಟು ಒಂದು ತಳರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಆದರಲ್ಲಿ 
ಡ ಮಧ್ಯಬಿಂದು ತಿೆದುಕೊಳ್ಳರಿ. ಬ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ. , [ಬ ದಷ್ಟು 


ತ್ರಿಕೋನದ ಹಲಕೆಲವು ರಚನೆಗಳು ತ್ಲ 


ಕಬಯ ಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಡ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಡಳ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಆದು ಬಯ ರೇಖೆಯನ್ನು ಛೇದಿಸುವಲ್ಲಿ ಅ 
ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಇದರಲ್ಲಿ ಒಂದು, ಅಥವಾ ಎರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು 
ಆಗಬಹುದು, ಇಲ್ಲವೇ ತ್ರಿಕೋನವೇ ಉಂಟಾಗಲಾರದು. 

(೪) ಅಬ್ಬ ಅಕ ಭುಜಗಳನ್ನು ಮತ್ತು ಅಡ ಮಧ್ಯಕೇಖೆಯನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟರೆ, A ಅಬಕೆ ತೆಗೆಯುವದು. 
ಅಕ ಅಬ ಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಈ, 

ಫ ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಫು ಈ 
ಅಕಡ ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರೂ ಭುಜಗಳು 
ತಿಳಿದಿರುವವು. ಇದರಿಂದ 9 ಅಕ, 9 ಅಬ ಕ್ಡೆ ನ್‌ ಬ 
ಮತ್ತು ಅಡ ಇಂಥ ಮೂರು ಭುಜಗಳನ್ನು 

ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಮೊದಲು A ಅಡ ಈ ತೆಗೆಯಿರಿ. ನಂತರ ಅಈಡಫ 
ದಷ್ಟು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಕ, ಅಫಗಳನ್ನು 
ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಶೆ, ಬ ವರೆಗೆ ಬೆಳಿಸಿರ. ಈಕ-ಅ ಈ ಮತ್ತು ಫಬ-ಅಫ 
ಆಗಿರಬೇಕು. ಆಗ ಬಡಕ ಇದೊಂದು ಸರಳರೇಖೆ ಆಗುವದು; ಅದನ್ನು 
ತೆಗೆದರೆ ಅಬಕ ಎಂಬದೊಂದು ತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು. 

(೫) ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರು ಮಧ್ಯರೇಖೆಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟರೆ, ಆದ 
ರಿಂದ ಆ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ರಚಿಸುನದು. 
ಬದಿಯ, ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಸಿ ಬಗಹ ಇದರ 
ಭುಜಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಮಧ್ಯರೇಖೆಗಳ ಘ ತ್ರ 
ಫೆ ದಷ್ಟು ಇರುವವೆಂಬ ಸಂಗತಿಯು ನಿಮಗೆ 
ಸ್ಪಷ್ಟ ಕಾಣುವದು. ಬ 

ಆದ್ದರಿಂದ ಓ ಬಗಹ ಮೊದಲು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಗಅ- ಹಗೆ ಆಗುವಂತೆ ಅ ಬಿಂದುವಿನ ವರೆಗೆ ಹ 
ಹಗೆ ಜಿಳಿಸಿರಿ. ಬಹಕಗ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಇದರಿಂದ ನಿಮಗೆ ಕ ಶಿರೋಬಿಂದು ಜೊರೆಯುವದು. ಅಬ್ಕ ಅಕೆ ಕೂಡಿ 
ಸಿರಿ. ಅಂದರೆ ಅಬಕ ಇಷ್ಟತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು. 


ನೀವು ನಿಮ್ಮ ಟನ್ಪಣೆ ಬುಕ್ತಿನಲ್ಲಿ ಇಸರ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು ಬರೆದಿಡಿರಿ. 


ಆ 


ಪ್ರ 


೯೪ ಭೂಮಿತಿ 


ಇನ್ನೊ ಂದು ರೀತಿಯು: - ಈ ರಚನೆಯನ್ನು ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಮಾಡ 
ಬಹುದು. 

ಅ, ಬ, ಕೆಗಳಿಂದ ಹಾದುಹೋಗುವ ಮಧ್ಯರೇಖೆಗಳ ಉದ್ದಳತೆಗಳು 
ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಕ್ಷ ಯ”, ರು” ಇವೆಯೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಈಪ- ಕ್ಹ', 
Fy ಯು) ಬಪೆ-ರ್ಗು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು A ಬಈಷಪ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಇದರ 

ಧ್ಯಕೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಈ ಮಧ್ಯರೇಖೆಗಳ ಮೂನಲ ಬಿಂದುವಿಗೆ 
ಕ ಕರೆಯಿರಿ. ಡಕ ಬಡ ಆಗುವಂತೆ ಬಡ ರೇಖೆಯನ್ನು ಕೆದ 
ವರೆಗೆ ಬೆಳಿಸಿರಿ. ಕ ಈ ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಈ ಅ ಕೆಈ ಆಗು 
ವಂತೆ ಅವರಿಗೆ ಬೆಳೆಸಿರಿ. ಅಬ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ ಅಬಕ ಇಷ್ಟತ್ರಿಕೋನ , 
ಆಗುವದು. 

ಇದರ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು ನೀವು ನಿಮ್ಮ ಟಿಪ್ಪಣೆ ಬುಕ್ತಿನಲ್ಲಿ ಬರೆದಿಡಿರಿ. 

ತ್ರಿಕೋನದ ಬೇಕೆ ಬೇರೆ ಅವಯವಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿಕ್ಕೆ ಅದರಿಂದ 

ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ರಚಿಸುವ ಅನೇಕ ಪ್ರಕಾರಗಳುಂಟು. ಅವುಗಳ ಕೇವಲ 
ಯಾದಿಯನ್ನು ಕೊಡುವದೂ ಇಲ್ಲಿ ಶಕ್ತಿ ಲ್ಲ. ಮೇಲೆ ಕೊಟ್ಟ ಉದಾಹರಣೆ 
ಗಳ ಮೇಲಿಂದ, ಕ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ರಚಿಸುವಾಗ ಯಾವ ರೀತಿಯ ವಿಚಾರ 
ಮಾಡಬೇಕೆಂಬುದು ನಿಮ್ಮ ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಬರುವದು. ಕೊಟ್ಟಿ ಅವಯವಗಳ 
ಮೇಲಿಂದ ಶಕ್ಯವಿದ್ದಲ್ಲಿ ಬಿಂದುನಥ ತೆಗೆದು ಅವುಗಳ ಛೇದನ ಬಿಂದುಗಳ 
ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ರಚನೆಯ ಇಷ್ಟಬಿಂದುಗಳ ಸ್ಥಾನನಿರುವಬೆಂಬ ಸಂಗತಿಯನ್ನು 
ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿಡಿರಿ. 

ನೀವು ನಿಮ್ಮ ಟಿಪ್ಪಣೆ ಬುಕ್ತಿನಲ್ಲಿ, ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಪ್ರಕಾರದ ಅನಯವ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು, ಅವುಗಳಿಂದ ಆಯಾ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ರಚನೆಯನ್ನು 
ಮಾಡಿರಿ. 

ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಸಿದ್ಧಾಂತಗಳ ಆಧಾರವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಇಂಥ 
ಕೆಲವು ಕ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ರಚಿಸಬಹುದು; ಮುಂದೆ ಬರುವ ಉದಾಹರಣ 
ಸಂಗ್ರಹ ೩೧ ಮತ್ತು ೩೨ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ೧೭ ಮತ್ತು ೨೦ ಉದಾಹರಣೆ 
ಗಳನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 


ಪ್ರಶ್ನ ಸಮುದಾಯ ೯೫ 


ಪ್ರಶ್ನ ಸಮುದಾಯ ೩. 


ಅ 
೧. ನಿಅಬಕವ ಅಬ, ಅಕ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ರೃ ಫ ಮಧ್ಯಬಿಂದು 
ಗಳಿರುವವು. ಬಜ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರನಾಗಿ ತೆಗೆದ ಕಈ ರೇಖೆಯು ಬೆಳಿಸಿದ ಬಹ 
ರೇಖೆಗೆ ಈ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡುನದು. ಸಿರಫಕಈ ಮತ್ತು ಗ್ನಿರಫಕ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ 
ನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. (ಮುಂಬಯಿ ಪಿ. ವಿ) 
೨, ಕರ್ಣವು ೫ ಸೆ. ಮಿ. ಮತ್ತು ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು ೫ ಚೌ, ಸೆ. ಮಿ. ಆಗುವಂತೆ 
ಒಂದು ಕಾಟಿಕೋನ ತ್ರಿಕೋನ ತೆಗೆಯಿರಿ. (ಮುಂಬಯಿ ವಿ. ಪಿ,) 


ಷಿ. 4೦ ಫೂಟು ಉದ್ದವಾದ ಒಂದು ಕಂಬವಿಡೆ. ೫೦ 1೫೦ ಫೂಟು ಉದ್ದವಾದ 
ಸರಿಯಾದ ನಾಲ್ಕು ಹಗ್ಗಗಳನ್ನು ಆ ಕಂಬದ ತುದಿಗೆ ಕಟ್ಟರುನವು. ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಹಗ್ಗದ ಇನ್ನೊಂದು ತುದಿಯನ್ನು ನೆಲದಲ್ಲಿ ನೆಡಿಸಿದ ಒಂದೊಂದು ಕೊಂಡಿಗೆ ಕಟ್ಟರು 
ವದು. ಆದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕೊಂಡಿಯು ಆ ಕಂಬದ ತಳದಿಂದ ಎಷ್ಟು ಅಂತರದ 
ಮೇಲಿರುವದು? 


೪. ಶತ ಎ ಅ೨.. ಬತ್ತ, ಯಬ ಕತ್ಕಿ ರು೨ ಎ ಕ೨ ಲ. 
ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಸ್ತ್ರ ಯ, ರು ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಯು ಧನ (Positive) ಹಿಡಿದು 
ಆಯಾ ಭುಜಗಳಂಥ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆದರೆ, ಅದು ಲಘುಕೋನವಾಗುನದೆಂಡು 
ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. 

೫. ಅಬ॥ ಕಡ. ಮ ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಅಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ಪ ಬಿಂದುವಿ 
ನಲ್ಲಿಯೂ, ಕಡ ರೇಖೆಯನ್ನು ಫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿಯೂ ಛೇದಿಸುವ ಒಂದು ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ತೆಸೆದಿಜೆ. ಪಫ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುನಿನ ಬಿಂದುಪಥವನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಪ್ರ 

ದಿ. ಅಬಕಡ ಸಮಾಂತರಭುಜ ಚೌಕೋನವಿದೆ. ಅದರೆ ಹೊರ ಬದಿಯಲ್ಲಿ 
ಮತ್ತು ಬೆಳಿಸಿದ ಅಡ್ಕ ಬಕ ಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಪ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆ. 
ಆದರೆ, ಸಿ ಬಡಸ ಎ ಸ ಅಡಪ. ಸಿ ಕಡಪ ಎಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. 

(ಮುಂಬಯಿ ವಿ. ಪಿ) 

೨. ಅಕ ಕರ್ಣವು೪ಸೆ ಮಿ, ಒಂದು ಭುಜ ಅಬ ಇದು ೪.೫ ಸೆ. ಮಿ. ಮತ್ತು 
ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ೧೨ ಚೌ, ಸೈ, ಮಿ. ಆಗುನಂತೆ ಅಬಕಡ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, (ಮುಂಬಯಿ ವಿ. ಪಿ) 


೯೬ ಭೂಮಿತಿ 


೩. ಅಬಕಡ ಚೌಕೋನದ ಅಕ, ಬಡ ಕರ್ಣಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಕಾಟಿಕೋನ 
ಪಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಆದರೆ ಅಬ೨ 4 ಕಡ -ಬಕ೨ + ಡಅ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೪, ಅಬಕಡ ಚೌರಸದ ಬಕ ಭುಜವನ್ನು ಯಾವದೊಂದು ಪ ಬಿಂದುವಿನ ವರೆಗೆ 
ಬೆಳೆಸಿದರೆ, ಅಪ೨ ಎ ಕಪ೨ .. ೨ಬಕ. ಬನ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೫. ಸಅ, ಸಬ ರೇಖೆಗಳು ಕಾಟಿಕೋನದಲ್ಲಿವೆ. (ಸಅ ಅಥವಾ ಸಬ ಕ್ಕಿಂತ 
ಜೊಡ್ಡದಾಗಿರುವ) ಮನ ಸರಳ ರೇಖೆಯನ್ನು (ಕೊಟ್ಟಷ್ಟು ಉದ್ದವಿರುವ ಕೇಜಿ 
ಯನ್ನು) ಸರಿಸುತ್ತ, ಅದರ ಮ ಬಿಂದುವು ಸಅ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ನ ಬಿಂದುವು 
ಸಬ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಬೀಳುವಂತೆ ಮಾಡಿರಿ. ಸಮಪನ ಆಯತವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮತ್ತು 
ಫೆ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ಹೇಳಿರಿ. 

ಬ 

೧. ಗಿ ಅಬಕ ಇದರ ಅಬ ಭುಜದಲ್ಲಿ ರ ಇದೊಂದು ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿದೆ. ಅಕ 
ಭುಜದಲ್ಲಿ ಯಾನದೋ ಒಂದು ಪೆ ಬಿಂದುನಿದೆ. ಗಿ ರಪಸ ಮತ್ತು ಸ್ಲಿರಕಪ 
ಇವು ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ಆಗುವಂತೆ ಬಪ ರೇಖೆಯನ್ನು ಸದ ವರೆಗೆ ಬೆಳಿಸಿದೆ. ಆದರೆ, 
ಫಸ || ಬಅ ಎಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. (ಮುಂಬಯಿ ನಿ. ವಿ). 

೨. ಕೊಟ್ಟಿ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ಆಗುವಂತೆ. ಮತ್ತು ಆ ತ್ರಿಕೋನದ 
ಪರಿಮಿತಿಗಿಂತ ಕಡಿಮೆ ಪರಿಮಿತಿಯುಳ್ಳ ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನವನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೩. ಅಬಕ ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಬಕ ಕರ್ಣವೂ, ಅದರಲ್ಲಿ ಮ ಮಧ್ಯ 
ಬಿಂದುವೂ ಇದೆ. ಅದರೆ ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರು ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ 
ಬೇರೀಜು, ಅಮ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸದ ೮ ಪಟ್ಟು ಇದೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೪. ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳು ೬', ೧೨, ೧೫! ಇವೆ. ಆದರೆ ಇದರ 
ಮಧ್ಯರೇಖೆಗಳ ಸೆ ಳತೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೫. ಬಹೆ ನಿಯತ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ, ನಿಯತ ಕ್ಷೇತ್ರಫೆಲಡ ಪಬಕ ಎಂಬ 
ದೊಂದು ತ್ರಿಕೋನನಿದೆ. ಮ ಇದು ಬಕ ದಲ್ಲಿ ಮಧ್ಯಜಿಂದುವಿದೆ. ಆದರೆ ಪಮದ 
ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ, ' 


ಗೆ 
೧. ಅಬಕಡ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದಲ್ಲಿ ಹ ಇದೊಂದು ಬಿಂದುನಿದೆ. 
ಆದರೆ ಗ್ನಿ ಅಪಬ .. ಗಿ ಡಸಕ ಎ ಸಿಬಸಕ.. ಸಿ ಅಪಡ ಎಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. 


ಪ್ರಶ್ನ ಸಮುದಾಯ ೯೩ 
೨. ಕೊಟ್ಟ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಸನುಶ್ಲೇತ್ರ ಆಗುನಂತೆ ಮತ್ತು ಆದರ ಪರಿಮಿತಿಗೆ 
ಸರಿಯಾಗುವಂತೆ ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೩. ಅಬಕ ಸನುದ್ಧಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಬಳ ತಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಯಾವಜೋ ಒಂದು 
ಡ ಬಿಂಡುನಿದೆ. ಅದರೆ ಅಬ೨ ಎ ಅಡ3 4 ಬಡ, ಡಕ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
೪, ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ ಅಡ ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಯು ಅಕ ಭುಜಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿದೆ. 
ಆದರೆ ಅಬ೨ - ಅಡ೨ 4 ಬಡ೨ 4 ಡಕ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


Wl 


೫, ಅಬಪಫ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದೆ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲನನ್ನೂ, ಅದರೆ ಅಬ 
ತಳರೆ £ಖೆಯನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟಡೆ, ಆಸರೆ ಅದರ ಕರ್ಣಗಳ ಛೇದನ ಬಿಂದುವಿನ 
ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯ ನಿರಿ. 


ಘೀ 


C1 


ಘು 
೧. ೩ ಅಬಕ ಇದರ ತಟ, ಕೆಬ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಪ್ಯ ಫ ಬಿಂದು 


೧ ೧ 
ಗಳನ್ನು ಅಹ ಮ ಅಕ, ನುತ್ತು ಕಫ ಎ೯ ಕಬ ಆಗುವಂತೆ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ರಿ 


ಇಓ 


A ಅಸಫೆ ಎ ಎಎ ಡಿ ಅಬಕ ಎಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. 


ಮ 


೨. ಕಿಸೆ ನಿಂ. ನಿಯಮಿತ ಭುಜಗಳ ಷಹ್‌ಕೋ ನೆ 
ಯಿಂದ (ಗಣಿತ ಮಾಡದೆ) ಅದಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ಆಗುವಂತೆ ಒಂದು ಜೌರಸವನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ, 

೩. ಅಬಕ ಪ್ರಿಕೋನದೆ / ಅ ಕಾಟಿಕೋನನಿದೆ. ಅಡರೆ ಅಬ ನುತ್ತು ಅಕ 
ಭುಜಗಳ ಮೇಲೆ ತ್ರಿಕೋನದ ಹೊರೆ ಮಗ್ಗಲು ಅಬಡಈ, ಅಕಫಗ ಚೌರಸಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ, ಅಡ, ಅಫ ಕೂಡಿಸಿರಿ ಆ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದೇ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿರುವವೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, ಈಗೆ ಕೂಡಿಸಿರಿ, ಬಡಫಕ ಮತ್ತು ಡಈಗಫ ಈ ಚೌಕೋನಗಳು 
ಸಮುಕ್ಲೇತ್ರನೆಂಡು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೪. ಅಬಕಡ ಸಮಾ. ಭು. ಚೌಕೋನದ ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿ ಯಾನದೊಂದಂ ಹ 
ಬಿಂದು ಕೆಗೆಡುಕೊಂಡಿಡೆ. ಆದರೆ ಪಅ೨ _ ಸಬ೨.೬ ಷೆಕ೨ -. ಪಡ೨ ಇದು ರಾಶಿ 
ನಿಯಮವಿದೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


₹೭೬ 


೫, ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನನನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಗಿ ಸಅಬ ಎ ಗಿ ಸಅಕ ಆದರೆ ಪದ 
ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ಭೂನಿತಿ 


ಇ] 
(4 


ಇ 
೧. ಅಬಕಡ ಚೌರಸನಿಷ. ಅಬ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಪ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆ. 


ಲಿ ತ 
ಅದರಿಂದ ಅಸ ವ್ಯ ಅಬ ಆಗಿದೆ. ಮತ್ತು ಪಕವಲ್ಲಿಫ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿಜಿ; 
wl 


೧ ೧ | 
ಇದೆರಿಂದ ಪಥ ವು ಹಕ ಆಗಿದೆ. ಆದರೆ ಅಪಫಡ ಜೌಕೋನ - ಅಬಕಡ 


ಮ 
ಇೌರಸ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೨. ಅಬಕೆ ಶ್ರಿಕೋನದೆ ಬಳ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಡ ಬಿಂದು ಕೊ ಟ್ಟೆ, ಈ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ 
ಸರಿಯಾಗಿ ಮೂರು ಭಾಗೆಗಳಾಗುವಂತೆ ಡ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಗೆರೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಪ ಮತು ಫ ಬಿಂಡುಗಳಿಂದ ಬಕ ದಲ್ಲಿ ಸರಿಯಾದ ಮೂರು ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡಿರಿ. ಅಷ್ಟೆ ಅಫ ಕೂಡಿಸಿರಿ, ಹೆ ಮತ್ತು ಫ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಅಡಳ್ಳೆ ಸಮಾಂತರ 
ವಾಗಿ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅವು ಅಬ ಅಕ ಭುಜಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 
ಹೆ ಮತ್ತು ಖ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಛೇದಿಸುವವು. ಡಹ, ಡಖ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅವು ಇಷ್ಟ 
ತೇಖೆಗಳೆಂದು ಸಿದ್ದೆಮಾಡಿರಿ, ] 

೩. ಅಬಕಡ ಬಹಿರ್ವಕ್ರ ಚೌಕೋನದ ಬಕೆಡ ನುತ್ತು ಬಡಅ ಇವು ಕಾಟಿಕೋನ 
ಗಳಿವೆ, ಆದರೆ ಅಬ ಭುಜವು ಎಲ್ಲ ಭುಜಗಳಿಂದ ದೊಡ್ಡದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ ಮತ್ತು 
ಅಬ೨ ಎ ಬಕ೨ 2. ಕೆಡ೨ 2. ಡಅತ ಎಂದು ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ. 

೪, ಅಬಕಡ ಸಮಲಂಬ ಚೌಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಬ, ಡಕ ಭುಜಗಳು ಸಮಾಂತರ 
ವಾಗಿನೆ. ಆದರೆ ಅಕ೨. ಬಡ ಅಡ೨..ಬಕ೨...೨ಅಬ-ಕಡ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೫, ಅ,ಬ್ಯಕ್ಕಡ ಈ ನಾಲ್ಕು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಅಕ ಅಡ ಮತ್ತು ಬಕ ಬಡ 
ಅಗುವಂಕೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆ. ಅಬ ದಲ್ಲಿಯ ಯಾವದೊಂದು ಬಿಂದುವು ಕ ಮತ್ತು ಡ 
ಬಿ೦ದುಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರೆದಲ್ಲಿರುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


ಚೆ 
೧. (ಅಬ [| ಹಳೆ ಇರುವ) ಅಬಕಡ ಸಮಲಂಬದ ಕರ್ಣಗಳ ಛೇದನ ಬಿಂದು 
ಮ ಇದೆ. ಬ ಮತ್ತು ಡೆಗಳಿಂದ ಅಕ ಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಗಳನ್ನು, 
ಮೆ ದಿಂದ ತೆಗೆದ ಯಾವದೊಂದು ರೇಖೆಯು ಹ ಮತ್ತು ಫಗೆಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವಡು. 
ಅದರೆ ಸಿ ಅಷಫ ಎ ಸಿ ಅಬಡ ಮತ್ತು ಅಪ | ಕಫೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
೨. ಕರ್ಣರೇಖೆಗಳು೫ ಸೆ. ಮಿ. ಮೆತ್ತು ೬ಸೆ. ಮಿ, ಇರುವ ಹಾಗು ಶಕ್ಯ ವಿದ್ದಷ್ಟು 
ಹೆಚ್ಚಿಗೆ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವುಳ್ಳೆ ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನನನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ಪ್ರಶ್ನ ಸಮುದಾಯ ೯೯ 


ತಿ. ಅಬ ಇದ್ದರೆ ಭೂಮಿತಿಯಿಂದೆ/ ಅನಿ ಬ೨ ಎ. ಅ_ ಬ ಎಂದು 
೨ 


, ಹಿಂದು ಭು ಜವನ್ನೂ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು 


೦ಡ ಸರಿಯಾದ ಆಂತರದ ಟ ಇರುವ ಒಂದು ಬಿಂದು 
ತೆಗೆಯಿರಿ ನಿಮಗೆ ಶಕ್ಕನಿದ್ದಷ್ಟು ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಪ್ರಕಾರಗಳಿಂದ ವಿವೇಚನೆಯನ್ನು 


ಕ್ಷ 


ಆ 


ಈ 
ಈ 
೧. ಕೊಟ್ಟಿ ಚೌರಸಕ್ತೆ ಸಮಶ್ಲೇತ್ರನಾಗುವಂತೆ ಮತ್ತು ಆಹರ ಪರಿಮಿತಿಯ 


ಇಮ್ಮಡಿ ಪರಿಮಿತಿ ಆಗುವಂತೆ ಓಂದು ಸಮಾಂತೆರೆ ಭುಜ ಚೌಕೋನ ತೆಗೆಯಿಂ. 
ಇಂಥ ಎಷ್ಟು ಸಮಾ. ಭುಜ ಚೌಕೋನಗಳು ಸಾಥ್ಯವಿರುವವು? 

೨. ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನವಿದೆ. ಅಈಮನ ಎಂಬ 
ಇನ್ನೊಂದು ಸಮಾ, ಭುಜ ಚೌಕೋನನಿಜೆ, ಮತ್ತು ಅದರ ಅಮ ಕರ್ಣವು ಆಕ 
ಕರ್ಣಹೆ ಮೇಲಿದೆ. ಅದರೆ ಗಿ ಈಮಕ ಮತ್ತು ಗ್ನಿ ನಮಕ ಇವು ಸಮಕ್ಲೇತ್ರವೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 

ಶ್ಮಿ, ಚೌರಸದ ಒಂದು ಭುಜನು ಅದರೆ ಕರ್ಣಕ್ವಿಂತೆ ೧೦ ಇಂಚಿನಿಂದ ಕಡಿಮೆ 
ಯಾಗಿದೆ. ಆದರೆ ಆ ಭುಜದ ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ, 

ಲ, ಅಬ.ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಯಾವವಾಡೆರೊ ಕೆ ಮತ್ತು ಡೆ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅಕ: ಕಡ. ಕಡ'ಡಬ- ಕಡ ಇಷ್ಟು ಕ್ಷೇತ್ರಃ ಫಲವುಳ್ಳ. ಒಂದೇ 
ಆಯತನನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. | 

೫. ಸಿಅಬಕದ ತ ವಿಶಾಲ ಕೋನವಿದೆ. ಬಕ ದಲ್ಲಿ ಡ ಮಧ್ಯಜಿಂಪು 
ನಿದೆ. ಅಈ |ಬತ ಇದ್ದರೆ, ಅಬ೨  ಅಕ೨ ೨ಬಳೆ- ಡಈ ಎಂದು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ. 


ಇ 
೧. ಒಂಡು ಸು ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲದಲ್ಲಿ 
ಮಾಡುವದು. ಅದರೆ ಆ ರೇಖೆಯು ಆ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ 
3. 8 ರಿಗ ಚಿೀೀದನ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 
೨. ಒಂಡೇ ಪಾತಳಿಯುಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖಾಕೃ ತಿಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಅದರೊಳಗೆ 
ಒಂದು ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು, ಆ ಹಾನಿ ಗೂಂಬ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಭುಜದ 


ಗಿಂ) ಭೂ ಎುತಿ 


ಮೇಲೆ ಒಂದೊಂದು ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಇದರಿಂದ ಉಂಜಾಗುವ ರೇಖಾಖಂಡಗಳಲ್ಲಿ, 
ಒಂದು ಬಿಟ್ಟು ಇನ್ನೊಂದು ಈ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿಯ ರೇಖಾ ಖಂಡಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ 
ಬೇರೀಜು ಉಳಿದ ರೇಖಾಖಂಡಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜಿಗೆ ಸರಿಯಿರು 
ವದು ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
ಸ. ಅಬಕಡಕಫ ಇದೊಂದು ಸಮಾನ ಷಟ್‌ಕೋನವಿಜೆ. ಆದರೆ, 
೧೨ಅಬ೨ ಎ ೪ಅಕೆ೨ ಎ ೩ಅಡನಿ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


ಲ, ಅಬಕಡ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌ ಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಬ- ಬಡ ಇದ್ದೆ ರೈ 
ಬಡ೨.೨ಬಕ೨ - ಅಕ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೫. ಒಂದು ಚೌರಸದ ಮೂಲೆಗಳನ್ನು ಕತ್ತರಿಸಿ ಒಂದು ಸುಸಮ ಅಸ್ಟಕೋನ 
ವನ್ನು ರಚಿಸಿದೆ. ಅದಕೆ ಅಷ್ಟ ಕೋನ ಭುಜನು ಮೂಲ ಚೌರಸದ ಕರ್ಣ ಮತ್ತು 
ಭುಜಗಳ ವಜಾ ಬಾಕಿಯೆಷ್ಟಿ ದೆಯೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

ರು 

೧. ಒಂದೇ ತಳರೇಷೆಯ ಮೇಲೆ, ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸ 
ಗಳ ಜೇರೀಜು ಕೊಟ್ಟ ಚೌರಸದಷ್ಟು ಆಗುವಂತೆ ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನನನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. 
ಮತ್ತು ಆ ತ್ರಿಕೋನದ ಶಿರೋಬಿಂದುನಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೨. ಒಂದು ಚಲ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಒಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಕೋನ 
ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಜೋಡಿಸುವ ರೇಖೆಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರೆಸಗಳ ಬೇರೀಜಂ ನಿಯತ 
ವಾಗಿದ್ದರೆ ಆ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥನವು ನರ್ತುಳ ಇರುವದೆಂಬುದನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ. 


ತ್ತಿ, ಸಮದ್ವಿಭುಜ ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದ ಕರ್ಣದ ಇನ್ಮುಡಿಯು, ಆದರೆ 
ಯಾವದೊಂದು ಭುಜದ ಮುಮ್ಮಡಿ (ಮೂರುಪಟ್ಟು) ಗಿಂತ ಕಡಿಮೆ ಇರುವದೆಂದು 
ಶೋರಿಸಿರಿ. 
ಲ್ಲ, ಸಿಅಬಕ ದ ಭುಜಗಳ ಮೇಲೆ ಬಕಖಲ,್ಯ ಕಅಮನ, ಅಬಹಫ ಚೌರಸ 
ಗಳು ಅದರ ಹೊರ ಮಗ್ಗಲಿಗಿನೆ. ಆದಕ್ಕೆ 
ಅಖನ 3. ಬಮ3 4 ಕಹನ ಎ ಅಲ?  ಬನ೨ 4 ಕಫ, 


೫. ನಾಲ್ಕನೆಯ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ ಖ, ನ; ಮ್ಮ ಫ; ಹ, ಲ್ಯ ಈ ಬಿಂದು 
ಗಳ ಜೋಡುಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಖನಮಫಪಲ ಇದೊಂದು ಷಟ್‌ಕೋನ ಉಂಟಾ 
ಗುವದುು ಆದರೆ ಈ ಷಟ್‌ಕೋನದ ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಬೇರೀಜು) 
ಮೂಲ ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ನಾಲ್ಕು ಪಟ್ಟು ಇರುವದೆಂದು 


ತೊ €ರಿಸಿರಿ, 





ತಾತ್ವಿಕ ವಿವೇಚನೆ 





ಮೂರನೆಯ ಭಾಗ 


ವಪರ್ತುಣಳ 
ಆ ಲೂಸಿ 


ಮೂರನೆಯ ಭಾಗ 


ವರ್ತುಳ 


ಲಗಿ ದಿತಿ 


೨೪ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 
ವರ್ತುಳದ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ 


ನಾವು ಈ ಮೊದಲು ವರ್ತುಳ ಮತ್ತು ತತ್‌ಸೆಂಬಂಧ ಭಾಗಗಳ ವನ್ನಾ ಖ್ಯ 
ಗಳನ್ನು ಅರಿತುಕೊಂಡಿದ್ದೇವೆ. (ಭೂಮಿತಿ ಮೊದಲನೆಯ ಪುಸ್ತಕದ 
ಪಟ ೨೨೫, ೨೨೬ ನೋಡಿರಿ). ಇನ್ನು ಮೇಲೆ ವರ್ತುಳದ ಕೆಲವು ಗುಣ 
ಧರ್ಮಗಳನ್ನು ಚನ್ನಾಗಿ ಅರಿತುಕೊಳ್ಳೋಣ. 

(೧) ವರ್ತುಳಗಳ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳು ಸಮಾನವಾಗಿದ್ದರೆ, ಆ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು 
ಒಂದರ ಮೇಲೊಂದು ಪೂರ್ಣತ್ವದಿಂದ ಕೂಡಿಸಬಹುದು; ಅಂದರೆ ಆ 
ವರ್ತುಳೆಗಳು ಏಿಕರೂಪವಾಗಿರುವವು. 

(೨) ವರ್ತುಳದ ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ಯಾವದೊಂದು ಬಿಂಡುನಿನ ಅಂತರ 
ಅದರಲ್ಲಿಯ ತ್ರಿಜ್ಯಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿದ್ದರೆ, ಆ ಬಿಂದುವು ವರ್ತುಳದ ಒಳ 
ಇರುವದು; ಅಂತರವು ತ್ರಿಜ್ಯದ ರ್ನಿಳೆದೆ ಪರಿಘಿದ 
ಇರುವದು; ಮತ್ತು ಅಂತರವು ದು ವರ್ತುಳ 
ಹೊರಗೆ ಇರುವದು. 


(೩) ಯಾವದೊಂದು ವ್ಯಾಸದಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಮಡಿಚಿದಾಗ್ಯೂ 


ಬ 


Cb GL 
(2 
3೩೧ 


ಅದರಿಂದುಂಬಾದ ಅದರ ಎರಡೂ ಭಾಗಗಳು ಪೂರ್ಣತ್ರದಿಂದ ಒಂದರ 
ಮೇಲೊಂದು ಬೀಳುವವು; ಆಂದರೆ ವರ್ತುಳವು ತನ್ನ ಯಾವದೊಂದು 
ವ್ಯಾಸದ ಸುತ್ತಲು ಸಮಪ್ರೆಮಾಣ (Symmetrical) ದಲ್ಲಿ ಇರುವದು. 
(ನ್ಯಾನೆಹಾರಿಕ ವಿಭಾಗದ ೧೦೨, ೧೦೩, ೧೦೪ ಪುಟಿಗಳೆನ್ನು ನೋಡಿರಿ). 


೧೦೪ ಭೂಮಿತಿ 
ಪ್ರಮೇಯ ಭಿತ್ತಿ, 


ನರ್ತುಳದ ಕೇಂದ್ರ ಮತ್ತು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಮಧ್ಯಬಿಂದು ಇವು 
ಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸುವ ರೇಖೆಯು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯೆ ಮೇಲೆ ಲಂಬ 
ವಾಗಿರುವದು. 





ಸೆಕ್ಸ:-- ನ ಇಂದೊಂದು ವರ್ತುಳದ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ; ಮ ಇದು ಆಬ 
ಜ್ಯಾಕೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಮಧ್ಯ್ಯಬಿಂದುನಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯ:--ವನು ಕೇಣಿಯು ಅಬ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಲಂಬನಿದೆ. 
ರಚನೆ: -ನಅ,್ಲ ನಬ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ:--ವಅಮ್ಮ ವಬಮ ಕ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 
( ವಅ -ವಬ (ಕ್ರಿಜ್ಯ) 


ಅಮ - ಬಮ (ಮ ಇದು ಅಬ ದ ಮಧ್ಯಬಿಂದು) 
[ವಮ ವಮ, (ಸಾಧಾರಣ). 
- ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಸ ಇರುವವು. (ಮೂರೂ ಭುಜಗಳು) 
ಇ" (| ನೆಮಅ- / ನನುಬ 
ಇವು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕಾಟಕೋನಗಳಾಗಿವೆ. 
ಅಂದರೆ ವಮ ರೇಖೆಯು ಅಬದ ನೇಲೆ ಲಂಬನಜಿ. 


ರ ಪಂ ಇಯಂ ಜಾ 


ಪರ್ತ್ರಳದ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ ೧೦೫ 
ಪ್ರಮೇಯ ೪೪, 


ವರ್ತುಳೆದ ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಲಂಬವು 


ಆ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದು. 





ಶತ) 


(ಗ 


ಪಕ್ಷ:-- ವರ್ತುಳದ ವ ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ಅಬ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಮೇ 
ವಮ ಲಂಬ ಶೆಗೆದಿದೆ. 


ಸಾಧ್ಯ:--ಅಮ - ಬಮ. 
ರಚನೆ:-- ನಳ ನಬ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: -ನಅನು ವಬಮ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
| ಓ ವಯ, / ವಮಬ ಇವು ಕಾಟಕೋಫಗಳು. (ಪಕ್ಷ) 
%  ಪಅ-ವಬ (ತ್ರಿಜ್ಯ) 
|  ನನು- ನಮ ( ಸಾಧಾರಣ) 
, ಕ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಇವೆ(ಕಾ. ಕೋನ, ಕರ್ಣ, ಭುಜ) 
ಅಮ - ಬಮ. 
ಟಿಪ್ಪಣೆ: __ವಅಬ ತ್ರಿಕೋನವು ಸಮದ್ವಿಭುಜವಾಗಿದೆ ; ಮತ್ತು ೪೩ ೪೪ 


ಪ್ರಮೇಯಗಳಲ್ಲಿ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿದ ಸಂಗತಿಗಳು ಸಮದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಪ್ರಸಿದ್ಧ 
ಗುಣ ಧರ್ಮಗಳಾಗಿನೆ. 


ಬರಿತ ಭೂಮಿತಿ 


ಪ್ರಮೇಯ ೪೫. 


ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯೆ ಲಂಬ ದ್ಧಿಭಾಜಕನ್ರು ವರ್ತುಳದ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ 
ಹೌದು ಹೋಗುವದು. 





ಪಕ್ಷ: ವ ಇದೊಂದು ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ; ಅಬ ಇದೊಂದು 
ಜ್ಯಾ ಶೇಖೆಯಿಹೆ. ಅಬದಲ್ಲಿ ಮ ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿದೆ. ಮತ್ತು 
ಅಬದ ಮೇಲೆ ಮಕ್ಸ ಲಂಬವಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯ :--ಮತಕ್ಸ ರೇಖೆಯು ವೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದು. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ಎವ ಕೇಂದ್ರ; ಮ ಇದು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಮಧ್ಯಬಿಂದು. 
, ನಮ. ಅಬ. (ಪ್ರ. ೪೩) 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಮವ, ಮಕ್ಸ ಈ ಎರಡು ಬೇರಿ ಬೇರೆ ರೇಖೆಗಳು 
ಅಬದ ಮೇಲೆ ಮ ಇದೊಂದೇ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಲಂಬವಾಗಿವೆ 
ಎಂಬರ್ಥ. ಆದರೆ ಇದು ಅಶಕ್ಕ. 
.. ಮಕ್ಷ ಕೇಖೆಯು ವದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದು. 
ಇನ್ನೊಂದು ಸಿದ್ಧತೆ: -ಮಕ್ಷ ರೇಖೆಯು ಅಬದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕ 
ವಿರುವ ವದರಿಂದ ಅದು ಅ ಮತ್ತು ಬ ಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ 
ಮೇಲಿರುವ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥವಿದೆ. ಪರಂತು ನಅಜ ನಬ 
(ತ್ರಿಜ್ಯಗಳು) 
. ವ ಬಿಂದುವು ಮಕ್ಷದ ಮೇಲಿದೆ. 
ಅಂದರೆ ಮೆತ್ತ ಕೇಖೆಯು ನ ದಲ್ಲಿ ಹಾಡು ಹೋಗುವದು. 


pS 


ವರ್ತುಳದ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ ೧೦೦೭ 


ಪ್ರ ಮೇಯ ೪೬, 


ಒಂದೇ ನರ್ತುಳೆದ (೧) ಸಮಾನ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಕೇಂದ್ರದಿಂದ 
ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುನನು; ಮುತ್ತು (೨) ಕೇಂದ್ರ ದಿಂದ 


ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುವ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಸಮಾನ 


ವಾಗಿರುವವು. 





(೧) ಹಕ್ಷ:--ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ನ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ; ಅಬ, ಕಡ ಇವು 
ಸಮಾನ ಜ್ಯಾ ರೇ ps ಷೆ ನಮ 1 ಅಬ; ನನ ಕಡ. 

ಸಾಧ್ಯ :--ನಮ - ವನ. 

3 —ನೆಅ ವಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 

ಸಿದ್ಧಶೆ:- -ವ ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ಅಬ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ನನು ಲಂಬನಿಜೆ. 


_ ಅಮ ಎಲಿ ಅಬ 
ಅವರಂತೆ, ಕನ - ಕಡ (ನನ |. ಕಡ) 
ನಶಂತು ಅಬ ಎಕಡ (ನಕ್ಷ) 
. ಅಮ ಎ ಕನ 
ತನು; ವಕನ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 

( 1 ವಮ, / ವನಕ ಕಾಟಕೋನಗಳು 

ನಅ ಎವಕ (ತ್ರಿಜ್ಯ) 

| ಅನು-ಕನ (ಸಿದ್ದ ಮಾಡಿದೆ) 


೧೦೪ ಭೂಮಿತಿ 


(೨) ಪಕ್ಷ PETE ವ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ. ಅಬ್ಯ ಕಡ ಇವು ಅದರಲ್ಲಿ 
ಜ್ಯಾ ಕೇಖೆಗಳಿನೆ. ನಮ ಇದು ಅಬದ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ವನ 
ಇದು ಕೆಡದ ಮೇಲೆ ಲಂಬಗೇ ಗಿದ್ದು, ವಮ ಎ ವನ. 

ಸಾಧ್ಯ:--ಅಬ- ಕಡ 


ಸಿದ್ಧತೆ: -ವಅನ್ಕು ವಕನ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 


( 1 ನಮಲ್ಕ / ನನಕ ಕಾಟಿಕೋನ (ಪಕ್ಷ) 
| ನಅ ಎವಕ (ತ್ರಿ ನ 
( ನನು - ವನ (ಪಕ್ಷ 
.. ತ್ರಿಕೋನಗಳು ವಿಕರೂಸ ಇನೆ. (ಕಾ. ಕೋನೆ ಕರ್ಣ, ಭುಜ) 
a ಅಮ ಎ ಇನ pS 
ಸರಂತು ಅಮ = ಅಬ ಮತ್ತು ಘನ ಬ ೧ ಕಡ ( ಪ್ರ. ಲಲ) 
, ಅಬ ಎ ಕಡ. 


ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತೆ ೧:-- ಸಮಾನ ವರ್ಕುಳಗಳೆಲ್ಲಿಯ ಸಮಾನ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ 
ಗಳು ಆಯಾ ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿರುವವು. 


ಉಪಸಿದ್ಧಾ ಂತೆ ೨:೭. ಸಮಾನ ನರ್ತುಳಗಳ ಕೇಂದ್ರಗಳಿಂದ ಸಮಾನ 
ಅಂತರದ ಮೇಲಿಕುವ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಸಮಾನವಾಗಿರುವವು. 


ಬಸ್ಪಣೆ ೪೪ ನೆಯ ಮತ್ತು ೪೫ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯಗಳನ್ನು ಪಾಯಥಾಗೋರ 
ಸನ ಪ್ರಮೇಯದ ಉಪಯೋಗಮಾಡಿ ಸಿದ್ದ ಮಾಡಬಹುದು. 


ತಾಣೆ ಲ ತಾ ಗ್ರ 
ವರ್ತುಳದ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ ೦ಿಂತ 


(೧) ವರ್ತುಳದ ಎರಡು ಅಸಮಾನ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗೆಳಲ್ಲಿ ದೊಡ್ಡ 
ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ಇನ್ನೊಂದಕ್ಕಿಂತ ಕೇಂದ್ರಕ್ಕೆ ಹೆಚ್ಚು ಸಮೀಪ 
ವಾಗಿರುವದು. 


(೨) ನರ್ತುಳದ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ಅಸ 
ಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲಿದ್ದರೆ ಕೇಂದ್ರಕ್ಕೆ ಹೆಚ್ಚು ಸಮೀಪದಲ್ಲಿರುವ 
ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ಇನ್ನೊಂದಕ್ಕಿ ತ ದೊಡ್ಡದಿರುವದು. 





ಪಕ್ಸ:-- ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ವ ಶೇಂದ್ರನಿದೆ; ಅಬ ಕಡ ಎರಡು 
ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳಿವೆ. "ವಮ ೨. ಅಬ: ವನ ಕಡೆ. 


ಸಾಧ್ಯ:--(೧) ಅಬ >» ಕಡ ಇದ್ದಕೆ ವಮ ೬ ವನ, 
(೨) ವಮ ಎ ವನ ಇದ್ದರೆ ಅಬ - ಕೆಡ. 
ರಚನೆ:-_-ವಅ, ವಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: -ಅಮ -5 ಅಜ; ಕನ-9 ಕಡ. 
ವಅ೨ ಎ ವಕ (ನಅ, ವಕ ತ್ರಿಜ್ಯ) 
" ಅಮನ ವಮತಿಎ ಕನ೨-ನನ೨ [೧] (ಸಾಯಥಾಗೊರಸ) 


ಸಮುಂಬಯಿ ವಿದ್ಯಾಖಾತೆಯ ಅಭ್ಯಾಸ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಈ ಪ್ರಮೇಯದ 
ಸಮಾನೇಶವಿಲ್ಲ. 


೧೦೦ ಭೂಮಿತಿ 


ನಮನ ಎ ವನ೨ [೧] ರಿಂದ 
ನಮ ಎ ವನ 

(೨) ನಮ ಎ ನನೆ ಇದರೆ ವಮ3 « ವನ 
ಅನು೨ ೨ ಕನನ  [೧]ರಂದೆ 
ಅನು > ಕನಮನುತ್ತು೨ ಅಮ ೨ ಕನ 
ಅಬ ೨ ಕಡ. 


ಉಪ ಸಿದ್ಧಾಂತ: ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅದರ ವ್ಯಾಸವು ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡ 
ಜ್ಯಾ ಕೇಖೆಯಾಗಿರುವದು. 

ವ್ಯಾಖ್ಯೆ :--ಹಲವು ವರ್ತುಳಗಳ ಕೇಂದ್ರಗಳು ಒಂದೇ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿದ್ದರೆ 
ಆ ವರ್ತುಳಗಳಿಗೆ ಸಮಕೇಂದ್ರ ವರ್ತುಳಗಳು (Concentric circles) 
ಅಥವಾ ಏಿಕಕ್ಳೆಂದ್ರಿಯೆ ವರ್ತುಳೆಗಳು ಅನ್ನುವರು. 


[es 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೨೬. 


ದಿ. ಒಂದು ನರ್ತುಳದ ತ್ರಿಜ್ಯವು೫ ಸೆ. ಖಿ. ಇದೆ. ಆ ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿಅಸೆ. ಮಿ. 
ಉದ್ದ ವಿರುವ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆ. ಅದರೆ ಆದು ಕೇಂದ್ರದಿಂದ 
ಎಷ್ಟು ಆಂತರೆದೆ ಮೇಲಿರುವದೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೨, ೬ಸೆ.ಮಿ. ಉದ್ದವಾದ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ನರ್ತುಳಪಕೇಂದ್ರದಿಂದ೪ ಸೆ. ಮಿ. 
ಆಂತರದ ಮೇಲಿರುವದು. ಅದರೆ ಅ ವರ್ತುಳದ ತ್ರಿಜ್ಯದ ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೩. ೬ಸೆ. ಮಿ. ತ್ರಿಜ್ಯನಿರುವ ವರ್ತುಳದ ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ೨ ಸೆ. ಮಿ. ಅಂತರದ 
ಮೇಲೆ ಇರುವ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಉದ್ದಳತೆ ಎಷ್ಟು? 

ಛಿ ೪ ಜಿಂಚು ವ್ಯಾಸವುಳ್ಳ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಪರಸ್ಪರ ೨ ಇಂಚು ಆಂತರ ಮೇಲೆ 
ಎರಡು ಸಮಾನ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ ಆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಜ್ಯಾ 
ಕೀಖೆಯ ಉದ್ದಳತೆ ಎಷ್ಟು? 

೫. ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರದ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ೨.೪ ಮತ್ತು ೧' ಉದ್ದಳತೆಯ 
ಎರಡು ಸಮಾಂತರ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದಿದೆ. ಅವುಗಳ ನಡುನಿನ ಅಂತರೆನ್ರ 
೦.೭ ಇಂಚು ಇದೆ. ಆದರೆ ಆ ವರ್ತುಳದ ತ್ರಿಜ್ಯವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೬, ಅ ಮತ್ತು ಬ ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಎರಡು ನರ್ತುಳಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಅವೆರಡು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಪೆ ಮತ್ತು ಫ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುನವು. ಆದರೆ 
ಅಬ | ಹಫ ಮುತ್ತು ಅಬ ರೇಖೆಯು ಹಫ ರೇಖೆಯನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವೆಡೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, 

« ಹಾ ಜಾರ 

೩. ಕೊಟ್ಟಿ ಹ ಮತ್ತು ಘ ಬಿಂಡುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ನರ್ತುಳಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮಧ್ಯಜಿಂದುವಿನ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

ಳೆ. ಉದಾ. ೭ರೆ ಉತ್ತರವನ್ನು ಬಿಂದುಸಥಗಳ ಮೇಲಿನ ಸಿದ್ಧಾಂತಗಳ ಸ್ಪರೊಪ 


ದಲ್ಲಿ ಹೇಳಿರಿ. 


೯, ಮ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ಶೆಗೆಯಿರಿ. ಆದರಲ್ಲಿ ಪಫ ಪರ 
ಎಂಬ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಮಹ ರೇಖೆಯು / ಫೆಪರ 
ಇದನ್ನು ದ್ವಿ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, ಹ ಪಥ ಫಂ ಎಂದು ತೋರಿಸಿ 

೧೦. ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಮ 
ಬಿಂದು ವಿನಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವವು. ಆದರೆ ಆ ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಮ ಇದು ಮಧ್ಯ ದಿಂದು 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೧. ಅ ಮತ್ತು ಬ ಕೇಂದ್ರವಾಗಿರುವ, ಮತ್ತು ಹೈ ಹ' ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದ 
ಸುವ ಎರಡು ನರ್ತುಳಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಪ ದಿಂದ ಅಬಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ 
ಒಂದು ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಅಡು ಆ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಫ ಮತ್ತು ರ ಗಳಲ್ಲಿ 
ಪುನಃ ಛೇದಿಸುವದು. ಆಪರೆ ಫರ29 ಅಬ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೨. ಎರಡು ಸಮಕೇಂದ್ರ ವರ್ತುಳಗಳ ಪರಿಘಗಳಿಂದ ಅಹ ಯಾವದೊಂದು 
ರಳ ರೇಖೆಯ ಕ್ಟಿಸರಿಘದ ಲ್ಲಿಯ ಭಾಗಗಳು ಸಮಾನವಾಗಿರುವವು. 


2 
> 


೧೩. ಕೊಟ್ಟಿ ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾಡು ಹೋಗುವ ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ಅಬ ರೇಖೆ 
ಯಲ್ಲಿ ಮಧ್ಯ ಬಿಂಡುಗಳಿರುನ ಹಲವು ನರ್ತುಳೆಗಳು ಇನ್ನೊಂದು ನಿಯತ ಘ ಬಿಂದು 
ವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುನವು ಎಂಬುದನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ, (ಉಪಾ. ೬ ನೋಡಿರಿ). 

ದ ಸಹ ನಿರ್ದೇಶಕಗಳು (ಕ್ರ ೪) ಇದ್ದರೆ, ಮತ್ತು ಯ-ಅಕ್ಷವು ಅಬ ರೇಖೆಯ 
ಮೇಲಿದ್ದರೆ, ಫ ಡೆ ಸಹನಿರ್ಜೇಶಕಗಳು ಯಾವವು? 


೧೪. ವನರ್ತುಳದ ಸಮಾನ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳ ಮಧ್ಯಜಿಂದುಗಳ ಜಿಂದುಪಥ 


೧೧3 ಭೂಮಿತಿ 


೧೫. ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯೆ ಸಮಾಂತರ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳ ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳ ಬಿಂದು 

| 

೧೬. ಅಬ, ಅಕ ಇವು ಎರಡು ರೇಖೆಗಳು. ಅಬ ಮತ್ತು ಅಕ ಗಳ ಮೇಲಿ 
ಸಮಾನ ಅಂತರಛೇದ ಮಾಡುವ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಆ ನರ್ತುಳ 
ಕೆಂದ್ರಗಳ ಬಿಂಹುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ, 

೧೭. ಅ ಮತ್ತು ಬ ಕೊಟ್ಟಿ ಎರಡೂ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾಡು ಹೋಗುನ್ಯ ಮತ್ತು 
ತೊಟ್ಟಿ ತ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು ನರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ತ ಇದು ಲ್ವ ಅಬ ಕ್ವಿಂತ 
ಕಡಿಮೆಯಾಗಿದ್ದರೆ, ಈ ರಚನೆಯು ಅಶಕ್ಕವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

ವಿಳ. ಅ ಮುತ್ತು ಬ ಕೊಟ್ಟಿ ಎರಡೂ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾಡು ಹೋಗುವ, ಮತ್ತು 
ಕೊಟ್ಟಿ ಕಡ, ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ಒಂದು ಪರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಆಬ | ಕಡ ಇದ್ದರೆ ಈ ರಚನೆಯು ಅಶಕ್ಯವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೯. ಕೊಟ್ಟಿ ಬ್ಹೊಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಪ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದುನಿದೆ; 
ಪ ದಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಗಿಸಲ್ಪಡುವ ಒಂದು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಹೆ ದಲ್ಲಿ ಹಾಡು ಹೋಗುವ ಎಲ್ಲಾ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳಲ್ಲಿ ಇದಂ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ಸಣ್ಣ ದೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. ಹ ದೆಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ ಯಾನದು? 

೨೦. (ವ್ಯಾಸಕ್ವಿಂತ ಸಣ್ಣದಿರುವ) ಒಂದು ಕೊಟ್ಟಿ ಉದ್ದಳತೆಯ ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ 


ಒಂದು ರೇಖೆಗೆ ಸನಂ ತರವಾಗಿರುನ ಒಂದು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತ 
ದಲ್ಲಿ ತೆಗೆಯುವ ಭೂಮಿತಿಯೆಲ್ಲಿಯೆ ರಚನೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ, 


1 
El 


pt 
ವರ್ತುಳ 


ಜ್ಯಾ ರೇಖಿ ದಿತಿ 
wed 
ಪ್ರ ಮೇಯ ೪೭, 


ಒಂದೇ ಸರಳ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿರೆದ ಮೂರು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿ ಕ್ಕೆ 
ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ವರ್ತುಳವು ಒಂದು pe 
ಮತ್ತು ಅದೊಂದೇ ಇರುನೆದು. 





ಪಕ್ಷ:-- ಒಂದೇ ಸರಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿರದ ಅ, ಬ, ಕೆ ಬಿಂದುಗಳಿನೆ. 
ಸಾಧ್ಯ:--(೧) ಅ, ಬ, ಕೆಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ಒಂದು ವರ್ತುಳೆ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 


(೨) ಇಂಥ ಒಂದೇಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಲಿಕ್ಕೆ ಬರು 
ವದು. 

(ಅಂದರೆ, ನತ ಹೆಚ್ಚು ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ಅ ಬ್ಯ ಕೆ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೆ ನಗುವಂತೆ 'ತೆಗೆಯಲಾಗಲಿಕ್ಕಿಲ್ಲ) 
ರಚನೆ:--ಅಬ್ಕ ಬಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅವುಗಳ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳಾದ 
ಮಕ್ಸ, ನಯ ಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಸಿದ್ಧತೆ;--ಅ, ಬ್ಯ ಕ ಇವು ಒಂದೇ ಸರಳ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಇರುವದಿಲ್ಲ. 
_ ಮಕ್ಸ, ನಯ ಇವು ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳಲ್ಲ. 
ಮಕ್ಸ, ನಯ ಇವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವವು; 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಭೇದನ ಬಿಂದು ಒಂದೇ ಇರುವದು. 


ಭೊ ಮಿತಿ 


ಅದನ್ನು ವ ಎಂದು ಕರೆಯಿರಿ. 
ಮಕ್ಸ ಇದು ಅಬದ ಲಂಬದ್ರಿಭಾಜಕನಿದೆ. 

_ ಮಕ್ಷ್ಸದಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬಿಂದುವು ಅಸೆ ಬದಿಂದ 
ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿದೆ. ಅದರಂತೆ ನಯ ದಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿ 
ಯೊಂದು ಬಿಂದುವು ಬ್ಯ ಕ ದಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದಲ್ಲಿದೆ. 

(೧) ವ ಬಿಂದುವು ಮಕ್ಷದ ಮೇಲಿದೆ. .. ವಅ- ವಬ 

ನ , ನೆಯವದ 2. ಮವಬ- ವಕ 

“ಇ ದೆಅ- ವಬ- ವಕ 

.. ವ ಕೇಂದ್ರ ಮತ್ತು ವಳ ತ್ರಿಜ್ಯದಲ್ಲಿ ತೆಗೆದ ವರ್ತುಳವು 
ಅ, ಬ, ಕ ಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದುಹೋಗುವದು. 
ಅಂದರೆ, ಒಂದು ವರ್ತುಳವು ಅ, ಬ, ಕ ಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು 
ಹೋಗುವದು. | 

(೨) ಇನ್ನು ಇಂಥ ಒಂದೇ ವರ್ತುಳ ಇರುವದೆಂದು ತೋರಿಸ 
ಬೇಕಾಗಿದೆ. 

ಅ, ಬಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರಗಳ ಮೇಲಿರುವ ಎಲ್ಲ ಬಿಂದು 

ಗಳು ಮನ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿರುವವು. 

ಅದರಂತೆ, ಬ, ಕ ಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರಗಳ ಮೇಲಿರುವ 

ಎಲ್ಲ ಬಿಂದುಗಳು ನಯ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿರುವವು. 

ಆದ್ದರಿಂದ, ಅ, ಬ, ಕ ಈ ಮೂರು ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಸಮಾನ 

ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುವ ಬಿಂದುಗಳೆಲ್ಲಾ ಮಸ್ತ ಮತ್ತು ನಯ ಈ 

ಎರಡೂ ಕೇಖೆಗಳಲ್ಲಿರಬೇಕು. ಪರಂತ್ಕು ಮಕ್ಸ, ನಯ ಈ 

ಎರಡೂ ರೇಖೆಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ಒಂದು ಬಿಂದುವು ಇರುವದು ಶಕ್ಯ 

ವಿಜೆ. ಅಂದರೆ ಅದು ವ ಛೇದನ ಬಿಂದು ಆಗಿರುವದು. 

_ ಅ, ಬ್ಯ ಕಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ವ 
ಇದೊಂದೇ ಬಿಂದುವಿದೆ. 

_ ಅ, ಬ, ಕಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ಒಂದೇಒಂದು 
ವರ್ತುಳ ಇರುವದು. 


ವರ್ತೇುಳದ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ ೧೧೫ 


ಉಪಸನಿದ್ದಾಂತ ೧:೨೨ ಮೂರು ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ಎಲ್ಲ 
ನರ್ತುಳಗಳು ಪೂರ್ಣಮೀಲನ (0ಿಂ17016600) ಅಥವಾ ಅಭಿನ್ನ ಇರುವವು. 

ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ ೨: ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಎರಡ 
ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚು ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸಲಾರವು. 

ಯಾಕಂದಕ್ಕೆ ಅವುಗಳ ಮೂರು ಛೇದನ ಬಿಂದುಗಳಿದ್ದಕ್ಕೆ ಆ ವರ್ತುಳಗಳು 
ಅಭಿನ್ನವಾಗಿರುವವು. ಬೇರೆ ಜೇರೆಯಾಗಿರಲು ಶಕ್ಕನಿಲ್ಲ, 

ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ ೩: ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ವ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಪರಿಘೆದ 
ವರೆಗೆ ನಲ್ಲ ನಬ್ಕ ನಕ ಹೀಗೆ ಮೂರು ಸಮಾನ ರೇಖೆಗಳಿದ್ದರೆ, ಅ ವರ್ತುಳ 
ದಲ್ಲಿ ವ ಇದು ಕೇಂದ್ರನಾಗಿರುವದು. 


೨೫ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 
ನರ್ತುಳ ಕೋನಗಳ ಗುಣಧರ್ಮಗಳು 
[ ವ್ಯಾವಹಾರಿಕ ನಿಭಾಗದೆಕ್ಲಿಯ ೧೦೪, ೧೦೫ ಪುಟ ನೋಡಿರಿ.] 
ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ವ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ; ಅಬ ವರ್ತುಳ ಕಂಸವಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ 
ಅವಬ ಕೋನಕ್ಕೆ ಅಬ ಕಂಸದ ಮೇಲಿನ ಫೇಂದ್ರ ಕೋನ ಅನ್ನುವರು. 
ಪ್ರಮೇಯ ೪೮. 


ವರ್ತುಳದ ಯಾನಜೊಂದು ನಿನಸ್ಷಿತ ಕಂಸದ ಮೇಲಿನ ಕೇಂದ್ರ 
ಕೋನವು, ಆ ತೆಂಸದ ಮೇಲಿನ ಪರಿಫು ಕೋನದ ಇನ್ಮುಡಿ 


ಇರುವದು. 





ಪಕ್ಷ: ಅಬ ಇದೊಂದು ವರ್ತುಳ ಕಂಸನಿಜಿ. ಮತ್ತು ವ ಇದು ಆ 
ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ. ಕಂಸವನ್ನುಳಿದು ಪರಿಘದ ಯಾವ 
ದೊಂದು ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಪೆ ಬಂದು ಕೊಟ್ಟಿಜೆ. 

ಸಾಧ್ಯ: / ಅನಬ- ೨ / ಅಪಬ. 

ರಚನೆ:--ಪನ ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಫೆದ ವರೆಗೆ ಜಿಳಿಸಿರಿ. 

(ಆ. ೪ರಲ್ಲಿ ಫೆ ಬಿಂದು ವಬದಲ್ಲಿ ಬರುವದು.) 

ಸಿದ್ಧತೆ:--ಗ ಅಪೆವ ಇದರ 
L ಅವಫೆ ಇದು ಬಹಿಃಕೋನ ಎ ( ನಅಹ+/ ನಪಅ 
ಆದಕ್ಕೆ ವಅ- ವಪ (ಒಂದೇ ವರ್ಶುಳದಲ್ಲಿಯ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳು.) 
`" [1 ವಅಪ- / ವಹಅ 

L ಅವಫಎ೨/ ವಸಅ 
(ಆ. ೪ ರಲ್ಲಿ ಸಿದ್ದತೆಯು ಪೂರ್ಣ ಆಗುವದು.) 


2 
Gl, 
ಗ 
ಗಿ 
de 
ಲ 
ರಡಿ 
© 
೨೬ 
[ud 
zt 
ಣಿ 
£4 
ಲ 
ಇ] 
[4 
ಸ 
2 
೧೦ 


L ಬನಥ - / ಅನಫ 
ಎ೨ / ನನೆಬ-೨/ ವಪಅ 
L ಅನಬ 2 ೨/ ಅಹಬ 
'. ಎಲ್ಲ ಆಕೃತಿಗಳಲ್ಲಿ, 
1 ಅನಬ-೨/ ಅಪಬ. ಆ. ೫. 





ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತಃ-- ಅರ್ಥ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಕೋನವು ಕಾಟಕೋಫ 
ಇರುವದು. (ಆ. ೨ ನೋಡಿರಿ.) 


ವಾಖ್ಗೆಗಳು, 

ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗದಂಥೆ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ಆ ವರ್ತುಳ ಪರಿಫ 
ದಲ್ಲಿ ಎರಡು ಅಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡುನದು. ಅದರಲ್ಲಿ ಡೊಡ್ಡ 
ಾಗಕ್ಕೆ ನುಹಾನ್‌ ಕಂಸ ಆಥವಾ ಬೃಹತ್‌ ಕಂಸ (Major arc) ಮತ್ತು 
ಣ್ಣ ಭಾಗಕ್ಕೆ ಲಘು ಕಂಸ (Minor arc) ಅನ್ನುವರು. 

ಈ ಎರಡು ಕಂಸಗಳಿಗೆ ಪರಸ್ಪರ 

ಸಂಬಂಧಿ ಕಂಸ ಅಥವಾ ಪೂರಕ ಕಂಸ ನ 
(Conjugate arcs) ಅನ್ನುನರು. | 
ಮಹಾನ್‌ ಕಂಸೆ ಮತ್ತು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ 
ಇವುಗಳಿಂದ ಮರ್ಯಾದಿತವಾದ ವನರ್ತುಳದ 


a) 


ವಿ೬ 





ಜ್ಞಾಕೇಖಿ 
ಃ Ny 
(Major Segment) ಅನ್ನುವರು. ಮತ್ತು NU 
ಖು ಫೆಂಸೆ 


ಲಘು ಕೆಂಸ ಹಾಗು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳಿಂದ 
ಮರ್ಯಾದಿತನಾದ ವರ್ತುಳ ಭಾಗಕ್ಕೆ ಲಘು ನರ್ತುಳೆ ಖಂಡ ಅನ್ನುವರು. 


೧೧೮ ಭೂಮಿತಿ 


ಪ ಬಿಂದುನಿಥಿಂದ ಅ ಮತ್ತು ಬ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸುವ ರೇಖೆಗಳ 
ನಡುವಿನ / ಅಪಬ ಇದಕ್ಕೆ ಅಬ ಮೇಲಿನ ಹ ಹತ್ತರದ ಕೋನನೆನ್ನುನರು. 


ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳ ಖಂಡದ ಕಂಸದ ಮೇಲೆ ಯಾವದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ಪ 
ಬಿಂದುವನ್ನು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ತುದಿ ಬಿಂದುಗಳಿಗೆ ಕೂಡಿಸಿದರೆ, ಹದ ಬಳಿ 
ಯಲ್ಲಿ ಉಂಟಾಗುವ ಕೋನಕ್ಕೆ ಆ ವರ್ತುಳ ಖಂಡದಲ್ಲಿಯ ಕೋನ 
(Angle : in the Segment) ಅನ್ನು ವರು. ಮುಂಡೆ ಬರುವ ಪ್ರಮೇಯ 
ದಲ್ಲಿ ಈ ಎಲ್ಲ ಕೋನಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವನೆಂದು ತೋರಿಸಿದೆ 


ಪ್ರ ಮೇಯ ೪೯. 


ಒಂದೇ ನರ್ತುಳ ಹಪ ಎಲ್ಲ ಕೋನಗಳು ಸಮಾನವಾಗಿ 
ಕುವವು. 





ಪಕ್ಷ: ಅಪಫಬ ವರ್ತುಳ ಖಂಡದ ಅಬ ಇದು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ. 
ಮತ್ತು ಅದರ ಕಂಸದ ಮೇಲೆ ಪ ಮತ್ತು. ಫ ಬಿಂದುಗಳಿದ್ದು, 
ಅವುಗಳ ಬಳಿಯಲ್ಲಿ ಉಂಟಾಗುವ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ 
ಅಪಬ ಮತ್ತು ಅಫಬ ಕೋನಗಳಿವೆ. ವ ಇದು ವರ್ತುಳ 
ಕೇಂದ್ರವು, ಮತ್ತು ಅಕಬ ಕಂಸನು, ವರ್ತುಳ ಖಂಡದ 
ಅಪಬ ಕಂಸದ ಪೂರಕವಿಜೆ. 


ವರ್ತುಳ ಶೋನಗಳ ಗುಣಧರ್ಮಗಳು ೧೧೯ 


ಅಸೆ 











ಗ) 





ಸಿದ್ದತೆ: ಅಕಬ ಪ ಫ್ರಾ ನ ಕೇಂದ್ರದ ಬಳಿಯಲ್ಲಿ ಅವಬ 
ಇದೊಂದು ಕೋನವಿದೆ. (ಅದನ್ನು ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಅ' ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿದೆ) ಮತ್ತು ಈ ಕೋನವು ಪೂರಕ ಕಂಸದಲ್ಲಿಯ 
ನ ಇಲ್ಲವೆ ಫೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಉಂಟಾಗುವೆ ಕೋನದ ಇಮ್ಮಡಿ 
ಇದೆ. 
ಇ ಗ ಆ'ಎ೨/ಗ ಅಪಬ; / ಅ'2೨/ ಅಫಬ 
3 ಅಪಬ-೨/ ಅಫಜ 
1 ಅಪಷಬ- / ಅಫಬ. 
ಭಿಪ್ಪಣೆ; ಈ ಸಿದ್ಧತೆಯು ಮೇಲಿನ ಎರಡೂ ಆಅಕೃತಿಗಳಿಗೆ ಹೋಲುನದಡು. 
ಪ್ರಮೇಯ ೪೮ರ ಮೇಲಿಂದ ಈ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು ಮಾಡಿದೆ; ಮತ್ತು ಪ್ರಮೇಯ ೪೮ರ 
ಎಲ್ಲ ಆಕೃತಿಗಳಿಗೆ ಹೋಲುವಂತೆ ತೋರಿಸಿದೆ. 


ಪ್ರಮೇಯ ೫೦ (ಪ್ರಮೇಯ ೪೯ರ ವ್ಯತ್ಯಾಸ) 
ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸುವ ರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ 
ಇರುವ ಬೇಕೆ ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳೆ ಬಳಿಯಲ್ಲಿ ಆ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 


ಉಂಟಾಗುವ ಕೋನಗಳು ಸಮಾನ ಇದ್ದರೆ ಆ ನಾಲ್ಕೂ ಬಿಂದುಗಳು 
ಒಂಜೇ ನರ್ತುಳೆದ ಮೇಲೆ ಇರುವವು. 





ಪಕ್ಚ:_. ಅಬ ರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಹ, ಫೆ ಬಿಂದುಗಳಿನೆ. 
ಮತ್ತು / ಅಹೆಬ ಮತ್ತು / ಅಫಬ ಇವು ಅಬ ಮೇಲೆ 


ಪ, ಫೆ ಬಳಿಯಲ್ಲಿ ಉಂಟಾದ ಸಮಾನ ಸ 
ಹೆ 


ಮೇಲೆ ಇರುವವು 

ಸಿದ್ಧತೆ;-- ಅಷ, ಬಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ಒಂದು ಮತ್ತು ಒಂ 
ವರ್ತುಳವಿದೆ 
ಅ, ಫೆ, ಬಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ಒಂದು ಮತ್ತು ಒಂದೇ 
ನರ್ತುಳವಿದೆ 


ಇಂಥ ವರ್ತುಳೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದರೆ, ಅವು 
(೧) ಸೂರ್ಣತ್ವದಿಂದ ಅಭಿನ್ನ ವಾಗಿರುವವು; ಅಥವಾ 
(೨) ಅವು ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಆಗಿರುವವು. 

(೧) ಅವು ಅಭಿ ನಿನ್ನಗಳಿದ್ದ ರೆ ಸಾಧ್ಯವು ಸಿದ್ಧ ಆಗುವದು. 

(೨) ಅವು ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಆಗಿದ್ದಕ್ಕೆ ಅಪಬ ಮತ್ತು ಅಫಬ ಈ ಎರಡು 
ವರ್ತುಳ ಖಂಡಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು ಇನ್ನೊಂದರ ಪೂರ್ಣತ್ವದಿಂದ ಒಳ 
ಬದಿಯಲ್ಲಿ ಬೀಳುವದು. ಯಾಕೆಂದರೆ, ಅ, ಬ ಬಿಂದುಗಳ ಹೊರತು 
ಆ ಕಂಸೆಗಳಿಗೆ ಸಾಧಾರಣವಾದ ಬೇಕೆ ಬಿಂದು ಇರಲಾರದು. 

ಅಪಬ ಇದು ಅಫಬದ ಒಳಬದಿಯಲ್ಲಿದೆ ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. 

ಬಹ ಬೆಳಿಸಿರಿ; ಅಂದರೆ ಅದು ಅಫಬ ಕಂಸವನ್ನು ರೆ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ 

ಭೇದಿಸುವದು. ಅರೆ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 

ಅಂದಕ್ಕೆ / ಅರೆಬ ಎ / ಅಫಬ (ಒಂದೇ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಕೋನ) 

ಸರಂತು / ಅಪಬ- / ಅಫಬ ( ಪಕ್ಷ) 
_ Lಅಸಬ- / ಅರಬ. 

ಪರಂತು ಸಿ ಅರಪ ದ ಬಾಹ್ಯ ಕೋನವು ಅಪಬ ಇದೆ. ಮತ್ತು ಅರಬ 

ಇದು ಅಂತರವಿರುದ್ಧ ಕೋನನಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಈ ಕೋನಗಳು 
ಸಮಾನವಾಗಿರಲಾರವು. 


ಅದಕ್ತಾಗಿ ಅಪಬ ಮತ್ತು ಅಫಬ ಇವು ಬೇಕೆ ಬೇಕೆ ವರ್ತುಳೆಗಳಾಗಿ 
ಸಧು ಶಕ್ಯವಿಲ್ಲ. 

ಅಂದರೆ ಅಹಬ, ಅಫಬ ಇವು ಒಂದೇ ನರ್ತುಳ. 

ಅಂದರೆ, ಅ ಹ್ಕ ಫೈ ಬ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ವರ್ತುಳದ ಮೇಲಿರುವವು. 


ಪ್ರಮೇಯ ೫೦ರ ಮೇಲಿನ ಟಿಪ್ಪಣಿಗಳು. 





ಈ ಪ್ರಮೇಯವನ್ನು ಕೆಲವರು ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡುವದುಂಟು:-- 
ಒಂದು ವರ್ತುಳವು ಆ, ಪೆ, ಬಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದು. ಈ ವರ್ತು 
ಳವು ಫ ದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗದಿದ್ದರೆ, ಅದು ಅಫ ಇಲ್ಲನೆ ಬೆಳಿಸಿದ ಅಫ 
ಇದನ್ನು ರ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವದು. * ಬರೆ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 

ಅಂದರೆ / ಅರಬ ಎ / ಅಪಬ (ಒಂದೇ ವರ್ತುಳ ಖಂಡದಲ್ಲಿ) 

ನ್‌ ಥೆ ಅಫಬ ( ನಕ್ಷ 

ಅರಬ, ಅಫಬ ಕೋನಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು A ಬಫರ ಇದರ ಬಾಹ್ಯ 
ಕೋನವು. ಮತ್ತು ಇನ್ನೊಂದು ಆಂತರ ವಿರುದ್ಧ ತೋನನವು ಆಗುವದು. 
ಆದರೆ ಅವು ಸಮಾನವಿಲ್ಲ. 

ಆದ್ದರಿಂದ ಅಷಬ ನರ್ತುಳವು ಫ ದಲ್ಲಿಯೂ ಹಾದು ಹೋಗುವದು. 

ಪ್ರ ಸಿದ್ಧಾಂತದಲ್ಲಿ * ಈ ಗುರುತಿನಿಂದ ತೋರಿಸಿದೆ ಅನುಮಾನವು ಅಪೂ 
ರ್ಣವಾಗಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಈ ಸಿದ್ಧತೆಯು ಅಪೂರ್ಣವೆಂದು ಹೇಳಬಹುದು. 


ಇತಿ ಭೂಮಿತಿ 


ಯಾಕೆಂದರೆ ಪೈ ಫೆ ಬಿಂದುಗಳು ಅಬದ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗಿರುವದರಿಂದ 
ಳಗಿನ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಸೆಂಗತಿಗಳು ಸೆಂಭೆನಿಸುವವು:- 


ವೆ ಬೆಳಿಸಿದ ಅಫ ಕ್ಷೆ ವರ್ತುಳವು ಭೇದಿಸಬಹುದು; 


(೩) ನರ್ತುಳವು ಅಫ ರೇಖೆಯನ್ನು ಅ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡ 
ಬಹುದು (ಅಂದರೆ ಅಫ ಇದು ವರ್ತುಳದ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆ ಇರ 
ಬಹುದು). 


ಮೇಲಿನ ಸಿದ್ಧತೆಯಲ್ಲಿ ಕೇವಲ (೧) ಇದೊಂದೇ ವಿಚಾರ ಮಾಡಿದೆ. 
ಸರಂತು ಸಿದ್ಧತೆಯು ಪೂರ್ಣ ಆಗಲಿಕ್ಕೆ (೨) ಮತ್ತು (೩) ಇವುಗಳ ವಿಚಾರ 
ವನ್ನೂ ಮಾಡಬೇಕಾಗುವದು. ಈ ನಿಜಾರವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಈ 


ಸಿದ್ದತೆಯನ್ನು ಪೂರ್ಣ ಮಾಡಬಹುದು. ಆದರೂ ಈ ಪ್ರಕಾರದ ಸಿದ್ಧತೆಯು 
ನಿಮಗೆ ಉದ್ದುದ್ದವಾಗಿ ತೋರಬಹುದು. 
೫೩ ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದ ಸಿದ್ಧತೆಯಲ್ಲಿ “ಅ, ಬ ಈ ಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು 


ಹೋಗುವ ವರ್ತುಳವು ಡೆದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗದಿದ್ದರೆ, ಅದು ಕಡ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ಇಲ್ಲನೆ ಬೆಳಿಸಿದ ಕಡ ರೇಖೆಯನ್ನು ಈ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು” 
ಚಟ ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಲ್ಪಟ್ಟಿದೆ. ಅದರಲ್ಲಿಯೂ ಮೇಲಿನಂತೆ ಆಕ್ಷೇಪ 
ಉಂಟು. 


ಪ್ರಮೇಯ ೫೧. 


ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳೆದಲ್ಲಿಯ ಕೋನವು ಕಾಟಕೋನನಿರುವದು; 
ಅರ್ಥ ವರ್ತುಳೆಕ್ಕಿಂತ ದೊಡ್ಡ ವರ್ತುಳೆ ಖಂಡೆದಲ್ಲಿಯೆ ಕೋನವು 
ಕಾಟಕೋನಕ್ಕಿಂತ ಸಣ್ಣ ದಿರುವದು; ಮತ್ತು ಅರ್ದ ವರ್ತುಳಕ್ಸಿಂತ 
ಸಣ್ಣ ನರ್ತುಳೆಖಂಡದಲ್ಲಿಯ ಕೋನವು ಕಾಟಳಕೋನಕ್ಕಿಂತ ದೊಡ್ಡ 
ಡಿರುನದು. 





ಪಕ್ಷ ಅಪಬಕ ವರ್ತುಳದ ಅಹಬ ವರ್ತುಳ ಖಂಡನಿದೆ; ವೆ 
ಕೇಂದ್ರವಿದೆ. 

ಸಾಧ್ಯ :-- (೧) ಅಪಬ- ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳವಿದ್ದರೆ / ಅಪಬ-೧ ಕಾಟಕೋಫ 
(೨) ಅಪಬ > ಘಿ 1! ಅಪಬ« ;, 
(೩) ಅಪಬ < ತ 1 ಅಪಬ> ೨ 


ರಚನೆ: — ಅಹಬ £ ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳ ಇರದಿದ್ದರೆ, ಅವ, ಬವ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 


ಸಿದ್ದತೆ (ಅಪಬ ಕಂಸದ ಪೊರಕ) ಕಂಸ ಅಕಬ ಇದರ ಮೇಲಿನ ವ 
ಬಳಿಯಲ್ಲಿ ಆಗುವ ಅವಬ ಕೋನಕ್ಕೆ 1 ೧ ಎಂದು ತಿಳಿಯೋಣ, 
[೧-೨] ಅಹಬ. 


(೧) ಅಪಬ ಇದು ಅರ್ಥ ವರ್ತುಳವಿದ್ದರೆ, ಅಬ ಇದು 
ವರ್ತುಳೆ ವ್ಯಾಸವಿದೆ; ಮತ್ತು [೧-೨ ಕಾಟಿಕೋನ. 
್ರ'ಆತಬವ ೧ ಕಾಟಿಕೋನ. 


೧೨೪ ಭೂಮಿ 
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ಕ್ಯ 18 
“1 
೭. 
GL 
ಈ 
ನಾ 
ಲ್ಲಿ 
03 
£1 
A 


(೨) ಅಪಬ ನರ್ತುಳ ಖಂ 
೧ ೮ ೨ ಕಾಟಿಕೋನ 
[1 ಅಪೆಬ ಆ೧ ಕಾಟಕೋನ. 
(೩) ಅಪಬ ವರ್ತುಳ ಖಂಡ -ಆ ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳ ಇದ್ದರೆ, 
1೧೨೨೨ ಕಾಟಿಕೋನ್ರ 
1 ಅಸಬ > ೧ ಕಾಟಕೋನ 


ಮೇಲಿನ ಪ್ರಮೇಯದ ಪ್ರತಿಜ್ಞೆ ಯನ್ನು ಕೆಳೆಗಿನಂತೆ ತೋರಿಸಬಹುದು. 


“ಅರ್ಥ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಕೋನವು ಕಾಟಿಕೋನ ಇರುವದು; 
ಮಹಾನ ವರ್ತುಳೆ ಖಂಡದಲ್ಲಿಯ ಕೋನವು ಲಘು ಕೋನ ಇರು 


ವದು; ಮತ್ತು ಲಘು ವರ್ತುಳ ಖಂಡದಲ್ಲಿಯೆ ಕೋನವು ವಿಶಾಲ 
ಕೋನ ಇರುನದು.” 


“ಆರ್ಧ ವರ್ತುಳೆದಲ್ಲಿಯ ಕೋನವು ಕಾಟಿಕೋನ ಇರುವದು.” 
ಇದರೆ ಸಿದ್ದತೆಯನ್ನು ತೆಳೆಗಿವಂತೆ ಸ್ವತಂತ್ರ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಮಾಡಬಹುದು. 


ಸಿದ್ಧತೆ; ವಪ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 


ಕ 1 ನಪಅ-/ ವಅಪ ಬ ಲಿ 93 


ಆ 

ವಸ- ವಬ (ತ್ರಿಜ್ಯ) ವ 

1 ಷಪಸಬ- ನಬಪ .. [ ಅಪಬ-/ ಅಹನ-. / ವಪಬ 
=/ ವಅಪ4/ ವಬಪ 


ಪರಂತು, / ಅಫಬ, / ನಅಸ, / ನಬಪ ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜು ೨ 
ಕಾಟಕೋನಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಿದೆ. ಯಾಕಂದರೆ ಇವು ಸಿಅಸಬದಲ್ಲಿ ಇರುವ 
ಕೋನಗಳಾಗಿವೆ. 


. ಅಪಬ ಎದ್ದ (೨ ಕಾಟಿಕೋನ) 
ಎ೧ ಕಾಟಕೋನಕ. 


[él 
(ol 
4 
ನ್ಗ 
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28 
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ಲಾ 
ತಗ 
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ಒಂದು ಸರಳೆ ರೇಖಾಕ್ಚ 
ಕ Mt; ನೀಖಾಕ್ಸ ತಿಯ 
2 circle or BLAS ಹ 
ಮತ್ತು ಆ ಸರಳ ರೇಖಾಕೃತಿಯು ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಅಥವಾ ವೃತ್ತ ಗತ 
(inscribed in a | or ಛಿ೫೦10) ಇರುವದು ಎಂದೆನು ವರು 


ರ್‌ ಎಳಿ ಮಿ pS ಮೆ 
[ತೆ] ಹಾದು ಹೋಗುತ್ತಿ ದ್ದರೆ ಆ ವರ್ತುಳಕ್ಟು 


ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರು ಕೋನ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ವರ್ತುಳ 
ವನ್ನು Es ತೆಗೆಯಬಹುದು. "ಪ್ರ ಮೇಯ ೪೭ ನೋಡಿರಿ.) 
ಪ ವರ್ತುಳವು ಅ ರ ಪರಿವೃ ತ್ರ ಆಗುವದು. ಅದರತ್ತಿ ತ್ರಿಜ್ಯಕ್ಕ ಪರಿತ್ರಿ ಜ್ಯ 


bp ಮತ್ತು “ತೇಡ್ರಕೆ ನರಿಕೇಂದ್ರ a 
ಅನ್ನು; ವರು. 


ಸರಳ ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿ ಬೇಕಾಪ ಕಡೆಗೆ ನಾಲ ಖು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟರೆ 
ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಬಹುದೆಂದು ನಿಶ್ಚಯ 
ವಾಗಿ ಹೇಳಲಿಕ್ಕೆ ಬರಲಾರದು. ಪರಂತು ಆ ಕೊಟ್ಟಿ ನಾಲ್ಕು ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ 
ಹಾದು ಹೋಗುವ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಲಿಕ್ಕೆ ಬರುತ್ತಿದ್ದರೆ, ಆ ನಾಲ್ಕು 
ಬಿಂದುಗಳು ಏಕವೃತ್ತೀಯ ಅಥವಾ ವೃತ್ತ ಸ್ಸ (Conoyelic) ಇರುವದು, 
ಎಂದು ಅನ್ನುವರು. 


ಔ೨೬ 


ಪ್ರಮೇಯ ೫೨, 
ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನದ ಎದುರುಬದುರಿನ ಕೋನಗಳು 
ಪೊರಕೆ ಇರುವವು. 





ಅ CN 


ಪಕ್ಷ: ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನ ಇರು 
ವದು. ಮತ್ತು ನ ಇದು ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯ:-- [ಬ ಡೆಎಂ ಕಾಟಿಕೋನ. 
[ಅ4[ಕ ಎ೨ ಕಾಟಕೋನ. 
ಕಚಿನೆ:-- ವಅ ವಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ... ಅಬಕ ಕಂಸದಲ್ಲಿಯ ನ ಬಳಿಯಲ್ಲಿಯ ಕೋನಕ್ಕೆ [೧ ಎಂದು 
ತಿಳಿಯೋಣ. 
ಅಡಕ ಕಂಸದಲ್ಲಿಯ ನ ಬಳಿಯಲ್ಲಿಯ ಕೋನಕ್ಕೆ / ೨ ಎಂದು 
ತಿಳಿಯೋಣ. 
ಅಂದರೆ 1.೧ಿಎ೨/ ಅಡಕೆ 
L೨=೨[ ಅಬಕ 
. [೧ (೨-೬೨! ( ಅಡಕ-. ಅಬಕ). 
ಪರಂತು (೧/೨ ಎ೪ಸಕಾಟಕೋನ 
ಇ [ಅಡಕ4 ಅಬಕ ಎ೨ ಕಾಟಕೋನ. 
ಜೌಕೋನದಲ್ಲಿಯ ೪ ಕೋನಗಳ ಬೇರೀಜು ೪ ಕಾಟಕೋನಗಳಿಗೆ 
ಸರಿಯಿರುವದು. 
_ Lಬಅಡ4/ ಬಕಡ ಎ ೨ ಕಾಟಿಕೋನ. 
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«1 


ಟಿಪ್ಪ ಹೆ: ವ ಬಳಿಯಲ್ಲಿ ಉಂಟಾಗುವ ಎರಡು ತೋನೆಗಳೆಲ್ಲಿ ಯಾವ ಕೋನ 


೨ ಗ ಬ ಇದಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿರುವದು ಮತ್ತು ಯಾವ ಕೋನವು ಜ್‌ ಇದಕ್ಕೆ ಸರಿ 
ಯಿರುವದು ಎಂಬದನ್ನು ಈ ಈ ಸಿದ್ದತೆಯಲ್ಲಿ ಸ್ಪನ್ನ ವಾಗಿ ಶೋರಿಸಜೇಕು. ಅದಕ್ಕಾಗಿ 
ನಾವು ಆ ಕೋನಗಳಿಗೆ / ೧ “ನತ್ತು. 1೨ ಹೀಗೆ ಗುರುತಸಿದ್ದೇನೆ. ಕೇವಲ 
1 ಅನಬ ಎಂದು ಹೇಳಿದರೆ, ವದೆ ಬಳಿಯನ್ಸಿಯ ಎರಡು ಕೋನಗಳಲ್ಲಿ ಯಾನ 
ತೋನದ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ, ಎಂದು ಸ್ಪಷ್ಟ ಹೇಳಿದಂತಾಗುವದಿಲ್ಲ; ಆದ್ದರಿಂದ ಈ 
ಯೋಚನೆ ಮಾಡಿದೆ. 
ಎರಡನೆಯ ಸಿದ್ಧತೆ: 
ಅಕ್ಕೆ ಬಡ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
1. ಅಬಡ - /[ ಅಕಡೆ (ಒಂದೇ ವರ್ತುಳೆ ಖಂಡದ ಕೋನ) 
L ಕಬಡ - / ಕಅಡೆ ( »» »» »» ) 
ಬೇರೀಜು ಮಾಡಿದರೆ 
1 ಅಬಕ 2 / ಅಳೆಡ4/ ಕಅಡ ಬ 
- L ಅಬಕ .. / ಅಡಕ 
= /ಅಕಡ/ ಕೆಅಡ/ ಅಡಕ 
= ಸಿಅಕಡೆ ಇದರ ಕೋನಗಳ ಬೇರೀಜು ವ 
ಜ.೨ ಕಾಟಿಕೋನ, ಕ 


ಪುನಃ 2 ಬಕಅ-/ ಅಡಬ 1 


L ಬಕಡ - / ಬಕಅ-. / ಅಕಡ. 
=/ ಬಡೆಅ / ಅಬಡ. 


Lಬಕಡ4[ ಬಅಡ- / ಬಡಅ-.. / ಅಬಡ . / ಬಅಡ 
ಇಗಿಅಬಡದ ಕೋನಗಳ ಬೇರೀಜು. 
=೨ ಕಾಟಿಕೋನ. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತೆ ;-ವರ್ತ್ಶುಳಾಂತರ್ಗದ ಚೌಕೋನದ್ದೊಂದು ಭುಜವನ್ನು 


ಬೆಳಿಸಿ ಉಂಟಾದ ಬಾಹ್ಯ ಕೋನವು ಆ ಚೌಕೋನದ ಅಂತರ ವಿರುದ್ಧ 
(Interior opposite) ಕೋನಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿರುವದು. 


೧೨೮ ಭೂಮಿತಿ 


ಉದಾಹರಣಾರ್ಥವಾಗಿ, ಅಬಕಡ 
ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನದ ಅಡ 
ಭುಜವನ್ನು ಕದ ವರೆಗೆ ಬೆಳಿಸಿದೆ. ಬ 
1 ಕಡಕ್ಷ-1 ಅಬಕ 
ಯಾಕಂದಕ್ಕೆ 
1 ಕಡಕ್ಷ ಎ / ಕಡಅದ ಪೂರಕ ಆ ಡ 
=/ ಅಬಕ. 


2h 


ಬಾರೆ ವ ಇ ಲ್ಲ 7d) 
ಪ್ರಮೇಯ ೫ (ಸ್ರ. ೫೨ರ ವ್ಯತ್ಯಾಸ) 


ಚೌಕೋನದ ಎದುರು ಬದುರಿನ ಕೋನಗಳು ಪೂರಕೆ ಇದ್ದಕ್ಕೆ 
ಆ ಚೌಕೋನವು ನರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಇರುನದು. 





ಆ. ೧. ಆ. ೨. 
ಪಕ್ಷಃ_. ಅಬಕಡ ಜೌಕೋನದಲ್ಲಿ [ ಅಬಕ -. /( ಅಡಕ 
= ೨ ಕಾಟಿಕೋನ. 
ಸಾಥ್ಯ:- ಅ, ಬ, ಕ ಡ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ವರ್ತುಳದ ಪರಿಘದ 
ಮೇಲಿರುವವು. 


ಸಿದ್ಧತೆ: ಅ, ಬ, ಕಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ತೆಗೆಯಬಹುದು. ಒಂದು ವೇಳೆ ಈ ವರ್ತುಳವು ಡೆ ಬಿಂದುನಿ 
ನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದಿಲ್ಲೆಂದು ತಿಳಿದಕ್ಕೆ ಬಡ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 


ವರ್ತುಳೆ ಕೋನಗಳ ಗುಣಧರ್ಮಗಳು ೧೨೯ 


ಬಡ ಆ ತ ಕೋನದ ನಡುವೆ ಇರುವದರಿಂದ 
ಬಡೆ ಅಥವಾ ಬೆಳಿಸಿದ ಬಡ ಇದು ವರ್ತುಳದ ಯಾವ 
ದೊಂದು ೫ಬ ತು ಛೇದಿಸಲೇಬೇಕು. ಆ ಛೇದನ 
ಬಿಂದುವಿಗೆ ಈ ಎಂದು ಕರೆಯೋಣ. ಅಕ್ಕಾ ಕಠ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 

ಇನ್ನು, ಅಬಕಈ ಇದು ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಜೌಕೋನನಿದೆ. 

ಇ ಗ ಅಬಕ ../ ಅಕುಕೆ- ೨ ಕಾಟಕೋನ 
ಮತ್ತು [ ಅಬಕ .. / ಅಡಕ ಎ.೨ ಕಾಟಕೋನ (ಸಕ್ಷ) 
(ಅಕಕ / ಅಡಕೆ iss (ಗಿ) 
ಸರಂತ್ಕು ಆ. ೧ರಲ್ಲಿ 
ಡಿ ಅಕಡದ ಬಹಿರ್‌ ಕೋನವು / ಅಡಬ 2 ಆ. ನಿ. / ಅಕಡ 


A ಕಕಡದ , ,; (ಕಡಬ. , (ಕಕಡ 
1 ಅಡಬ+ / ಕಡಬ ಎ. / ಅಕಡ. / ಕಕಡ 
1 ಅಡಕ / ಅಕಕ 


ಇದು (೧) ಈ ಸಮೀಕರಣಕ್ಕೆ ವಿರುದ್ಧವಿದೆ. 


ಅದರಂತೆ, ಆ. ೨ರಲ್ಲಿ, ( ಅಡಕ ೮ ( ಅಈಕ ಎಂದು ಶೋರಿಸ 
ಬಹುದು. ಅದಾದರೂ (೧) ಇದರ ವಿರುದ್ಧನಿದೆ. 


. ಅಬಕ ವರ್ತುಳವು ಡದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದಿಲ್ಲ ಎಂದು ಗೃಹೀತ 
ಹಿಡಿಯುವದು ತಪ್ಪಾಗುವದು. 

, ಅ, ಬೃ ಕ್ರ ಡ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ವರ್ತುಳ ಪರಿಫದಲ್ಲಿರುವವು. 

ಎರಡನೆಯ ಸಿದ್ಧತೆಯು (ಪ್ರಮೇಯ ೫೦ರ ಮೇಲೆ ಹ 

ಅಬಕ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಕೆಗೆಯಿರಿ. 

ಅಬಕ ಕಂಸದ ಪೂರಕ ಕಂಸದ ಮೇಲೆ ಈ ಕ EN 


ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅಂದಕ್ಕೆ ಡ, ಈ ಇವು (ಎ) 


ಅಕ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಬರುವವು. 
ತಕ ಈಅ ಕೂಡಿಸಿರಿ 





೧ಪ್ಲಿಂ ಭೂ ಮಿತಿ 


ಅಂದಕ್ಕೆ (ಬ. / ಡ ಎ೨ ಕಾಟಿಕೋನ (ಸಕ್ಷ) 
(ಬ. / ಈ ಎ೨ ಕಾಟಿಕೋನ (ಅಬಕ ಈ ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ) 
1ಡಎ/ಈ 
ಅಕೆ ಜ್ಯಾರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಡೈ ಈ ಬಿಂದುಗಳಿದ್ದು, 
ಅಕದ ಮೇಲಿನ ಈ ಬಿಂದುಗಳ ಬಳಿಯಲ್ಲಿದ್ದ ಕೋನಗಳು ಸಮಾನ 
ಇರುವವು. 
, ಅ, ಕ, ಕ್ಯ ಡ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ವರ್ತುಳ ಸರಿಘದಲ್ಲಿರುವನ್ನ. 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಡ ಬಿಂದುವು ಅಕ ಈ ವರ್ತುಳದ ಮೇಲಿದೆ. 
ನರಂತ್ಕು ಅಬಕ, ಅಕ ಈ ಇವು ಒಂದೇ ವರ್ತುಳಗಳುಳ್ಳವು. 
೯". ಡೆ ಬಿಂದುವು ಅಬಕ ವರ್ತುಳದ ಮೇಲಿದೆ. 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಅಬಕಡ ಇದು ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನ ಇರುವದು. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ;-ಚೌಕೋನದ್ದೊಂದು ಭುಜವನ್ನು ಬೆಳಿಸಿ ಉಂಟಾಗುವ 
ಬಾಹ್ಯ ಕೋನವು ಚೌಕೋನದಲ್ಲಿ ಆಂತರನಿರುದ್ಧ ಕೋನಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿದ್ದರೆ, ಆ 
ಚೌಕೋನವು ವರ್ತುಳಾಂಶರ್ಗತಶ ಇರುವದು. 


ಭಪ್ಪಣೆ:- ಪ್ರಮೇಯ ೫೦ ರಲ್ಲಿಯ ಓಪ್ಪಣೆ ನೋಡಿರಿ. 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೨೭. 
೧. ಮ ಇದೊಂದು ಗಿ ಅಬಕ ಇದರೆ ಪರಿಮಧ್ಯವಿದೆ. ಇದರೆ' ಮೇಲಿಂದ 
ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ:... 
(೧) / ಅ ೪ಘುಕೋನ ಇದ್ದರೆ / ಮಬಕ ಎಂ" _ / ಅ. 
(೨) (ಅ ನಿಶಾಲಕೋನ ಇದ್ದರೆ / ಮಬಕ ಎ / ಅ- ೯೦. 
೨. ಸಮದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಒಂದು ಭುಜವನ್ನು ವ್ಯಾಸನೆಂದು ತಿಳಿದು, 


ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅದು ತಳರೇಖೆಯ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು 
ಹೋಗುನದು. ಟಿ 


ವರ್ತುಳ ಕೋನಗಳ ಗುಣಧರ್ಮಗಳು ೧೩೧ 


೩, ನರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನದೆ ಎರಡು ಭುಜಗಳು ಸಮಾಂತರ ಇದ್ದರೆ, 
ಉಳಿದ ಎರಡು ಭುಜಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

ಅಂದರೆ, ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಸಮಲಂಬವು ಸಮದಿ ಭುಜ ನಿರುವದು, 

೪, ಅಬ ನ್ಯಾಸವು ಫಥ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದು. ಬಹ ಅಥ 
ಇದ್ದ ಥ್ರ ಪಥ ಸ ಕಳ್ಳು ಸವೆಂದು ಚ £€ರಿಸಿರಿ, 

೫, ಮ ನುಧ್ಯ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ತೆಗೆದ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು 
ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಒಂದನ್ನೊ ೦ದು ಕಾಟಿಕೋನದಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವವು. ಆದರೆ 
1 ಅಮುಡ- ಬಮಕ ಎ3೨ ಕಾಟಿಕೋನ್ಯ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೬. ಗಿ ಅಬಕದ ಅ, ಬ್ರ 5 ಕೋನಗಳ ಅಂತರ್ನಿಭಾಜಕಗಳು ಆ ಶ್ರಿಕೋ 
ನಡ ಪರಿವೃತ್ತವನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಪ, ಫೈ ರಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಅದರೆ 
ಸಿ ಪಫರ ಇದರ ಕೋನಗಳ ಬೆಲೆಯನ್ನು; ಸಿ ಅಬಕ ದ ಕೋನಗಳಲ್ಲಿ ಹೇಳಿರಿ. 


೭. ಅಬಕ ಶ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಡ __ ಬಕ ಮತ್ತು ಬಈ _|_ ಅಕ. ಅಡ, ಬಕ 
ಇವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಪ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಗಿ ಅಬಕ ಪರಿನೃತ್ತಕ್ಕೆ ಅಡ 
ರೇಖೆಯು ಫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೂಡುವದು. ಆದರೆ, / ಔಡಬಪ / ಡಜಫ 
ಮೆತ್ತು ಪಡ ಡಫ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೮. ಅಬಕಡ ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನದ ಅಬ ಮತ್ತು ಅಡ ಸಂಲಗ್ನ 
ಭುಜಗಳು ಸಮಾನವಾಗಿದ್ದರೆ, ಅಕ ರೇಷೆಯು ಬಕಡ ಕೋನವನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವ 
ಡೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೯. ಅಬಕಡ ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನದಲ್ಲಿ ಅಬ- ಕಡ ಇದ್ದರೆ 
ಬಳ! ಅಡ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೦. ನರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನದ ಅಬ್ಬ ಡಕ ಎಡುರುಬದುರಿನ ಭುಜ 
ಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸಿದರೆ, ಅವು ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೂಡುವವು, ಆದರೆ ಸಿ ಪಆಡ 
ಮತ್ತು ಸಿಷೆಕಬ ಇವು ಮಿಥಃ ಸಮಕೋನನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೧. ಅಬಕ ಸಮದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಮ ಇದು ಸರಿಮಧ್ಯಪಿದೆ. ಮ 
ದಿಂದ ಬಕ ದ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಲಂಬವನ್ನು ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಅದು ಪರಿವೃತ್ತವನ್ನು ಪ ದಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವದು, ಆದರೆ, ಮಷಬ ಮತ್ತು ಮನಕ ಇನೆರಡೂ ತ್ರಿಕೋನಗಳು 
ಸಮಭುಜ ಮತ್ತು ಏಕರೂಪ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೩೨ ಭೂಮಿತಿ 


೧೨. ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಅನುತ್ತು ಬಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. 
ಅದಲ್ಲಿ ಹಾಡು ಹೋಗುವ ರೇಖೆಯು ಅವುಗಳ ಪರಿಘವನ್ನು ಹ ಮತ್ತು ಘ ದಲ್ಲಿ 
ಕೊಡುವದು. ಆದರೆ ಸಅಫ ರೇಖೆಯನ್ನು ಯಾನದೇ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ತೆಗೆದು ಕೊಂಡರೂ, 
| ಸೆಬಕೆ ದ ಬೆಲೆಯು ಹಾಗೇ ಉಳಿಯುನವದೆಂದು ಶೋರಿಸಿರಿ. 


೧೩. ತ್ರಿಕೋನದ ಎರಡು ಭುಜಗಳು ವ್ಯಾಸವಾಗುವಂತೆ ತೆಗೆದ ವರ್ತುಳಗಳು 
ಮೂರನೆಯ ಭುಜದಲ್ಲಿ (ಅಥವಾ ಬೆಳಿಸಿದ ಮೂರನೆಯ ಭುಜದಲ್ಲಿ) ಒಂದನ್ನೊಂದು 
ಛೇದಿಸುವವು. 

೧೪. ಓಂದು. ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ, ಕಡ ಇವು ಸಮಾನ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳಿನೆ, 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ನೈ ಮ ಇವು ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುಗಳು. ಆದರೆ ನಮ ರೇಖೆಯು 
ಆ ಎರಡೊ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳಲ್ಲಿ ಸಮಾನ ಕೋನಗಳನ್ನು ಮಾಡುವದೆಂದು ಶೋರಿಸಿರಿ. 

೧೫. ನರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನದ ಎರಡೂ ಕರ್ಣಗಳು ನರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರ 
ಹಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುತ್ತಿದ್ದರೆ, ಆ ಚೌಕೋನವು ಆಯತವಾಗಿರುವದು. 

೧೬. ನರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನನು ಆಯೆತವಾಗಿರು 
ವದು, 

೧೭. ಅಬಕಡಈಫ ಇದು ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಷಟ್‌ಕೋನವಿಡೆ, ಅದರೆ 
1. ಅಬಕ / ಕಡತ / ಈಫಲ / ಬಕಡ ( ಡಈಫ / ಫಅಬ್ಕ ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, 

(ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬದಿಯು ೪ ಕಾಟಕೋನಗಳಿಗೆ ಸರಿ ಎಂಡು 
ತೋರಿಸಿರಿ] 

೧೮. ಎರಡು ಅಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಆ ಮತ್ತು ಬಗಳಲ್ಲಿ 
ಛೀದಿಸುವವು. ಅಪ, ಅಫ ಇವು ಅದಿಂದ ಹೊರಟ ಆ ವರ್ತುಳಗಳ ವ್ಯಾಸಗಳಿನೆ. 
ಅದರೆ, ಪೈ ಬೃ ಫ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ಸರಳರೇಜಿಯಲ್ಲಿವೆ. ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೯. ಒಂದು ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿದ್ದ ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಹಾದು ಹೋಗುವ ಎಲ್ಲ ಜ್ಯಾ ರೇಜಿಗಳ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುಗಳ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಮತ್ತು ಕೆಳಗಿನ ಪ್ರಕಾರಗಳ ವಿಚಾರ ಮಾಡಿರಿ: 

ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದುವು, (೧) ವರ್ತುಳದ ಒಳಬದಿಯಲ್ಲಿರುವಾಗ್ಯ 

(೨) ವರ್ತುಳದ ಹೊರಬದಿಯಲ್ಲಿರುವಾಗ; 
ಮತ್ತು (4) ವರ್ತುಳ ಪರಿಘ ದಲ್ಲಿರುವಾಗ, 


ನರ್ತುಳ ಕೋನಗಳ ಗುಣಧರ್ಮಗಳು ೧೩೩್ಲಿ 


೨೦. ಸಮಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಒಂದು ಭುಜದ ಸ್ಥಾನವನ್ನೂ, ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನೂ 
ಕೊಟ್ಟದೆ. ಆದರೆ ಅದರ ಕರ್ಣಗಳ ಛೇದನ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೨೧. ಎರಡು ಸಿ ರವಾದ ಕೆ ಕೋಲುಗಳು ಒಂದರ ಮೇಲೊಂದು ಲಂಬಗಳಾಗಿನೆ. 


ಇನ್ನೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ಉದ್ದಳತೆಯ ಚಲಿಸುವ ಕೋಲನ್ನು ಸರಿಸುತ್ತ ಸರಿಸುತ್ತ ಆ 
ಕ ಸ್ಥಿರ ಕೋಲುಗಳ ಮೇಲೆ ಅದೆರ ಪ್ರತಿಯೊಂದು. ತುದಿಯು ಮುಟ್ಟು ನಂತೆ 
ಇಟ್ಟಿದೆ. ಅದರೆ ಚಲಿಸುವ ಕೋಲಿನ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೨೨. ಓಂದು ನರ್ತುಳೆದಲ್ಲಿಯ ಅಬ, ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಪ 
ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಮತ್ತು ಅಪ ಎ ಕಪ ಇದ್ದೆರೆ ಬಹ ಡಪ ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, 

೨೩. ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನವು. ಆದರೆ 
1. ಬಅಕ .. / ಬಕಅ- / ಅಡಕ; ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೨೪. ಓಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ವ್ಯಾಸವಿದೆ. ಅ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಇನ್ನೊಂದು 
ವರ್ತುಳನನ್ನು ತೆಗೆದರೆ, ಅದು ಮೊದಲನೆಯ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಪ ಮತ್ತು ಫ ಗಳಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ ಪಬ- ಫೆಬ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೨೫. ಗಿ ಅಬಕ ಇದರ [1 ಅದ ಅಂತರ್ದಿಭಾಜಕವು ಬಳೆ ಭುಜದ ಲಂಬ 
ದ್ವಿಭಾಜಕವನ್ನು ತ್ರಿಕೋನದ ಪರಿವೃತ್ತಕ್ಕೆ ಕೂಡುವಜೆಂಡು ತೋರಿಸಿರಿ. 

*9೬, ಸಿಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಪ ಇದೊಂದು ಲಂಬ ಸಂಪಾತನಿದೆ. ಅಬಕ ನರ್ತುಳ 
ದಲ್ಲಿ ಕಫ ಇದೊಂದು ವ್ಯಾಸನಿದೆ. ಆದರೆ ಅಪಬಫ ಸಮಾ. ಭು. ಚೌ, ಎಂದು 


ತೋರಿಸಿರಿ. 
ಮ ಪರಿಮಧ್ಯವೂ, ನ ಇದು ಬಕದ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವೂ ಇದ್ದರೆ ಮನೆ 2 ಅಪ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

*೨೭, ಅಬಕಡ ನರ್ತುಳಾಂತರ್ಗೆತ ಚೌಕೋನನಿದೆ. ಅದರೆ ಅಕ್ಕ ಬಡ ಕರ್ಣ 
ಗೆಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಹೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುತ್ತಿದ್ದು, ಅವು ಒಂದರ ಮೇಲೊಂದು 
ಲಂಬವಾಗಿನೆ. ಅಬ ದಲ್ಲಿ ಮ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವಿದೆ. ಮಪ ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಅದು ಕೆಡದ 
ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. ಅದರಂತೆ ಆ ಚೌಕೋನದ ಒಂದು 
ಭುಜದ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದೆ ಲಂಬವು ಅದರ ಎದುರಿನ ಭುಜವನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 

೨೮. ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. Le ಇವರೆ 


ಅಂತರ್‌ದ್ವಿಭಾಜಕ ಅತ ಇದು ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಈ ಬಿಂದುವಿನ ಹತ್ತರೆ ಕೂಡುವದು. 
ಅದರಂತೆ [1 ಕದ ದ್ವಿಭಾಜಕ ಕಯ ಇದು ಅಈ ಇದನ್ನು ಯ ಹತ್ತರ ಕೂಡು 
ವದು. ಆದರೆ ಈಬ ಎ ಈಕ - ಈಯ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

[ಮುಂಬಯಿ ಪಿ. ವಿ.] 


ದಿಷ್ಠಿಳ ಭೂಮಿತಿ 


೨೯, ಎರೆಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಅ ಮತ್ತು ಬ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವವು. ಅ ಮತ್ತು ಬಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ರೇಖೆಗಳು ಕಅಡ ಮತ್ತು 
ಫೊಬಫ. ಅವು ಒಂದು ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಹ ಮತ್ತು ಈ ಗಳಲ್ಲಿ, ಹಾಗೂ ಎರಡನೆಯ 
ನರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಡೆ ಮತ್ತು ಫಗಳಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೂಡುವವು. ಅದರೆ ಕಈ ಇದು ಡಫಕ್ಕೆ 
ಸಮಾಂತರವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

[ನುಂಬಯಿ ವಿ, ವಿ.] 

೩೦. ಸಿಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಅಡ |, ಬಕ, ಬಕ್ಕ ಕಠ ಅಬ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಅನು 
ಕ್ರಮವಾಗಿ ಆ ಬ, ಕೆ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುಗಳಿನೆ. ಅದರೆ ಆ' ಬ' ಳೆ ವರ್ತುಳವು 
ಡ ದಲ್ಲಿಯೂ ಹಾದು ಹೋಗುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುಗಳು ಮತ್ತು ಶಿರೋ 
ಬಿಂದುಪಿನಿಂದೆ ಅದರ ಎದುರಿನ ಭುಜದ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಲಂಬಗಳ ಪಾದ ಬಿಂದುಗಳು 
ಇವೆಲ್ಲ ಒಂದೇ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿರುವವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


[ಪ್ರಥಮ ವಾಚನದ ವೇಳೆಯಲ್ಲಿ ೫೪ ಮತ್ತು ೫೫ ಪ್ರಮೇಯಗಳನ್ನು 
ಸಿದ್ಧತೆಯಲ್ಲಿ ಗೃಹೀತ ಹಿಡಿಯಬೇಕು.]" 
ಹೌ ಪ್ರಮೇಯ ೫೪, 
ಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳಲ್ಲಿಯ ಎರಡು ಕಂಸಗಳಲ್ಲಿ ಕೇಂದ್ರದ ಹತ್ತ 
ರೆದ ಕೋನಗಳು ಸಮಾನ "ಇದ್ದರೆ, ಅಥವಾ ಪರಿಘುದ ಹತ್ತರದ 


ಕೋನಗಳು ಸಮಾನ ಇದ್ದರೆ ಅನೆರಡು ಕೆಂಸಗಳು ಸಮಾನವಾಗಿ 
ರುವವು. 


GB 
RS 





ಆ 
ಆಗುವ ಅಪಬ್ಕ ಅ'ಪ'ಬ' ಕೋನಗಳ? 
ಸಾಧ್ಯ _. ಅಬಕ ಕಂಸ- ಅ'ಬ'ಕ' ಕಂಸ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: / ಅಷಬ-[ ಅ'ಪ'ಬ' ಇದು ಪಕ್ಷ ಆಗಿದ್ದರೆ 
L ಅವಬ-೨ / ಅಪೆಬಮುತ್ತು/ ಅ'ನ'ಬ'ಎ೨ / ಅ'ಪ'ಬ' 
. ( ಅನಬ- / ಅ'ವ'ಬ' 
ಅದಕ್ಕಾಗಿ / ಅವಬ- / ಅ'ವ'ಬ' ಈ ಸಕ್ಷನನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು 
ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು ಪೂರ್ಣ ಮಾಡಿದರಾಯಿತು. 
ಅಪಬಕೆ ನರ್ತುಳವನ್ನು ಅ'ಪ'ಬ'ಕ' ವರ್ತುಳದ ಮೇಲೆ ವ ಕೇಂದ್ರವು 
ವ'ದ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ವಅ ರೇಖೆಯು ನ'ಅ'ದ ಮೇಲೆ ಬೀಳುವಂತೆ 
ಎತ್ತಿಡಿರಿ. 
“1 ಅನಬ- / ಅ'ನ'ಬ' 
. ದಬ ರೇಖೆಯು ವ'ಬ'ದ ಮೇಲೆ ಬೀಳುನದು,, ವರ್ತುಳಗಳು 
ಸಮಾನೆ ಇರುವದರಿಂದ ತಿ ಕ್ರಿಜ್ಯಗಳು ಸಮಾನ ಇವೆ. 
"ಎ ವಅಡವ'ಅ'; ವಬ- ವ'ಬ' 
. ಅ ಬಿಂದುವು ಅ'ದ ಮೇಲೈ ಮತ್ತು ಬ ಬಿಂದುವು ಬ'ದ ಮೇಲೆ 
ಬೀಳುವವು. 
ವರ್ತುಳಗಳು ಸಮಾನ ಇದ್ದು ಒಂದರ ಕೇಂದ್ರವು ಇನ್ನೊಂದರ ಕೇಂದ್ರದ 
ಮೇಲೆ ಇರುವದರಿಂದೆ ಅವುಗಳ. ಸರಿಘಗಳು ಪೂರ್ಣತ್ವದಿಂದ ಒಂದನ್ನೊಂದು 
ಹೋಲುನವವು. 
, ಅಕೆಬ ಕಂಸನು ಅ'ಕ'ಬ' ಸಂಸ ಪೂರ್ಣತ್ವದಿಂದ ಕೂಡುವದು. 
ಇ" ಅಕಬ ಕಂಸ- ಆ'ಕ'ಬ' ಕಂಸ. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ:-- ಒಂದೇ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಎರಡು ಕಂಸಗಳ ಕೇಂದ್ರ 
ಕೋನಗಳು (ಅಥವಾ ಪರಿಘಕೋನಗಳು) ಸಮಾನ ಇದ್ದರೆ, ಆ ಘಂಸಗಳು 
ಸಮಾನ ಇರುವವು. 


ಬಿಪ್ಲಿತ ಭೂ ಮಿತಿ 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆ :- ವರ್ತುಳದ ಎರಡು ತ್ರಿಜ್ಯಗಳ 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ತುದಿಗಳನ್ನು ಮುಟ್ಟಿದ 
ಕಂಸದ ನಡುವಿನ ವರ್ತುಳದ ಭಾಗಕ್ಕೆ 
ವೃತ್ತ ಕಲಾ (Sector) ಅನ್ನುವರು. 





ಪ್ರಮೇಯ ೫೫. (ಪ್ರಮೇಯ ೫೪ ರ ವ್ಯತ್ಯಾಸ) 


ಎರಡು ಸಮಾನ ನರ್ತುಳಗಳೆ ಎರಡು ಸಮಾನ ಕಂಸಗಳೆಲ್ಲಿಯ 
ಕೇಂದ್ರ ಕೋನಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು; ಸರಿಘಕೋನಗಳು 
ಸಮಾನ ಇರುವವು. 





ಪೆಕ್ನಃ- ನ ಮತ್ತು ವ' ಕೇಂದ್ರಗಳಿರುವ ಎರಡು ಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳ 
ಅಕಬ ಮತ್ತು ಅ'ಕ'ಬ' ಕಂಸೆಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು; ಈ 
ಕಂಸಗಳ ಪೂರಕ ಕಂಸಗಳ ಮೇಲೆ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಹ ಮತ್ತು 
ಪ' ಬಿಂದುಗಳಿನೆ. 

ಸಾಧ್ಯ ೨. [Lಅನಬ-/ ಅ'ನ'ಬ' ಮತ್ತು [ ಅಪಬ-/ ಅ'ಪ'ಬ' 

ಸಿದ್ಧತೆ: ಅಪಬಕೆ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಅ'ಪೆ'ಬ'ಕ' ವರ್ತುಳದ ಮೇಲೆ 
ಎತ್ತಿಡಿರಿ. ಆಗ ವ ಕೇಂದ್ರವು ನ' ಕೇಂದ್ರದ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು 
ವಅ ರೇಖೆಯು ವ'ಅ' ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಬೀಳುವದು. 


ವರ್ತುಳೆ ಕೋನಗಳ ಗುಣಧರ್ಮಗಳು ೧೩೭ 


ವರ್ತುಳಿಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವದರಿಂದ ವಅ- ನ'ಅ'; ಮತ್ತು ಅ 
ಬಿಂದುವು ಅ' ಬಿಂದುವಿನ ಮೇಲೆ ಬೀಳುವದು; ಹಾಗು ಎರಡೂ ವರ್ತುಳ 
ಗಳ ಪರಿಘಗಳು ಒಂದೆಕ್ಟೊಂದು ಪೂರ್ಣತ್ವದಿಂದ ಕೂಡುವವು. 

ಅಕಬ ಕಂಸೆ- ಅ'ಕ'ಬ' ಕಂಸ್ತ ಮತ್ತು ಅ ಬಿಂದು ಅ'ದ ಮೇಲೆ 
ಬೀಳುವದು. 

ಬ ಬಿಂದು ಬೆ'ದ ಮೇಲೆ ಬೀಳುವದು. 

ಮತ್ತು ನ ಬಿಂದು ನ'ದ ಮೇಲಿರುವದರಿಂದೆ ನಬ ರೇಖೆ ವ'ಬ'ದ 
ಮೇಲೆ ಬೀಳುವದು. 


1 ಅನಬ- / ಅ'ವ'ಬ' 
ಇನ್ನು [ ಅಪಬ-5 / ಅವಬ; ಮತ್ತು / ಅ'ಪ'ಬ'ಎ೦ / ಅ'ವ'ಬ'; 
1 ಅಸಬ- / ಆಶ'ಬ' 


ಟಪ್ರಣೆ:-- ಈ ಪ್ರಮೇಯವು ಒಂದೇ ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಸಮಾನ ಕಂಸಗಳ 
ಮೇಲಿನ ಕೋನಗಳಿಗೂ ಕೂಡಿ ಬರುವದು. 


ಉಸ ಸಿದ್ಧಾಂತೆ;...ಎರಡು ಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳ ಅಕಬ್ಯ ಆ'ಕ'ಬ' ಕಂಸ 
ಗಳು ಸಮಾನ ಇದ್ದರೆ, ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಅನಬ, ಆ'ವ'ಬ' ವೃತ್ತಕಲೆಗಳು. 
ಏಕರೂಪ ಆಗಿರುವವು. 


೧೨೮ ಭೂಮಿತಿ 


ಪ್ರಮೇಯ ೫೬, 


ಸಮಾನ ವರ್ತುಳೆಗೆಳೆ (ಇಲ್ಲನೆ ಒಂದೇ ನರ್ತುಳೆದ) ಎರಡು 
ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಸಮಾನನಿದ್ದಕ್ಕೆ ಅವುಗಳಿಂದ ಉಂಟಾಗುವ ವರ್ತುಳ 
ಗಳೆ ಕಂಸೆಗಳು ಅನುಕ್ರ ಮನವಾಗಿ ಸಮಾನ ಇರುವವು. ಅಂದಕ್ಕೆ 
ಒಂದು ವರ್ತುಳದ ವಾಹಾನ ಕೆಂಸವು ಇನ್ನೊಂದರ ಮಹಾನ 
ತಂಸಕ್ಟೊ, ಮತ್ತು ಅದರ ಲಘುಕೆಂಸವು ಇನ್ನೊಂದರ ಲಘು 
ಕಂಸಕ್ಕೂ ಸರಿಯಿರುವದು. 





ಇ! 
ww 


ಪೆಕ್ನಃ-- ನಮತ್ತುವ' ಕೇಂದ್ರಗಳಿರುವ ಅಹಬಕ ಮತ್ತು ಅ'ಪ'ಬ'ಕ' 
ಎರಡು ಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳಲ್ಲಿ ಅಬ ಮತ್ತು ಅ'ಬ' ಸಮಾನ 
ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳಿವೆ. 
ಸಾಧ್ಯ :— ಮಹಾನ ಕಂಸ ಅಪೆಬ- ಮಹಾನ ಕಂಸ ಅ'ಹ'ಬ' ಮತ್ತು 
ಲಘುಕಂಸ ಅಕೆಬ - ಲಘುಕಂಸ ಅ'ಕ'ಬ'. 
ರಚನೆ :-. ಅವ, ಬನ, ಅ'ವ', ಬ'ವ' ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ಅವಬ ಮತ್ತು ಅ'ನ'ಬ' ಕ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 
| ಅಬ - ಅ'ಬ' (ಪಕ್ಷ) 
ವಅ- ವ'ಅ' (ಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳೆ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳು) 
| ನಬ-ನ'ಬ' 
’. ಈ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ನಿಕರೂಪ ಬ್ರ] 
1 ಅನಬ- L ಅನ'ಬ' 
. ಸಂಸಅಕೆಬ- ಕಂಸ ಅ'ಕ'ಬ' 
ಪರಂತು ವರ್ತುಳಗಳ ಪರಿಘಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು. 
, ಉಳಿದ ಕಂಸ ಅಪಬ ಎ ಉಳಿದ ಕಂಸ ಆ'ಪ'ಬ'. 


2) 


ನರ್ತುಳ ಶೋನಗಳ ಗುಣಧರ್ಮಗಳು ೧೩೯ 


ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ--ಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳ (ಇಲ್ಲವೆ ಒಂದೇ ನರ್ತುಳದ) 
ಕೇಂದ್ರ ಕೋನಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು, 


aL 


ಛ್ರ 
ಭಿಪ್ಪಣೆ ೨: / ಅನಬ- ಶ್ತ" ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ೩೬೦ ಸನಣ 
ಇಡ್ಯಾ ಹಾ) ಮಿ 
Wey we 


ಕಂಸ ಅಬದ ಉದ್ದಳತೆ ಟೆ ಪರಿಘದ ಒಟ್ಟು ಉದ್ದಳತೆ. 
ಅಬ ಕಂಸ 1 ಅನಬ 1. ಅವಬ 
ಎಲ್ಲ ಪರಿಘಿ” ವೆದಲ್ಲಿಯ ಎಲ್ಲ ಕೋನ ೪ ಕಾಟಿಕೋನ 

ಅನಬ ವೃತ್ರಕರೆಯ ಕೇತ್ರಕಲ 1 ಅನಬ 

ಪೂರ್ಣ ವರ್ತುಳದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ೪ ಕಾಟಕೋನ' 


ಅದರಂತೆ 


ಪ್ರಮೇಯ ೫೭. (ಸ್ರ. ೫೬ರ ವ್ಯತ್ಯಾಸ) 


ಸಮಾನ ವರ್ತುಳೆಗಳೆ (ಇಲ್ಲನೇ ಒಂದೇ ವರ್ತುಳೆದೆ) ಎರಡು 
ಕಂಸಗಳು ಸಮಾನ ಇದ್ದಕ್ಕೆ ಆ ಕಂಸಗಳ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಸಮಾನ 
ಇರುವವು. 


ಪ ಸ 





೧೪೦ ಭೂನಿಂತಿ 


ಹಕ್ಷಃ:- ವ ಮತ್ತು ವೆ ಕೇಂದ್ರಗಳಿರುವ ಎರಡು ಸೆಮಾನ ನರ್ತುಳ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಅಕಬ ಮತ್ತು ಅ'ಕ'ಬ' ಎರಡು ಸಮಾನ ಕಂಸಗಳಿನೆ. 
ಸಾಧ್ಯ :- ಅಬ ಜ್ಯಾರೇಖೆ- ಅ'ಬ' ಜ್ಯಾರೇಖೆ. 
ರೆಚನೆ:-- ಅಬ, ಬನ, ಅ'ವ' ಬ'ನ' ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ದತೆ. ಅಕಬ, ಆ'ಕೆ'ಬ' ಇವು ಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳೆಲ್ಲಿಯ ಸಮಾನ 
ಕಂಸಗಳಿರುವವು. 
"ಅವುಗಳ ಮೇಲನ ಕೇಂದ್ರಕೋನಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು. 
~L ಅವಬ- / ಅ'ನ'ಬ' 
ಇನ್ನು ಅನಬ್ಯ ಅ'ನ'ಬ' ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 
" ವಅಎವ'ಅ' (ಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳೆ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳು) 
| ನಬ - ನ'ಬ' ( » ೨» ೨೨ 
೬ Lಅನಬ-/ ಅ'ವ'ಬ' (ಸಿದ್ಧಮಾಡಿದೆ) 
.. ಈ ಕ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಇರುವವು. (೨ ಭುಜ, ಅಂತ. ಕೋನ) 
ಅಬ ಅ'ಬ' 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ:--ಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳ (ಇಲ್ಲವೆ ಒಂಜೇ ವರ್ತುಳವ) 
ಎರಡು ಜ್ಯಾರೇಖೆಗಳ ಮೇಲಿನ ಕೇಂದ್ರಕೋನಗಳು ಸಮಾನ ಇದ್ದಕ್ಕೆ ಇಲ್ಲವೆ 
ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪರಿಘಕೋನಗಳು ಸಮಾನ ಅಥವಾ ಪೂರಕ ಇದ್ದರೆ ಆ 
ಜ್ಯಾರೇಖೆಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು. 


ವರ್ತುಳೆದ ಕೊಟ್ಟಿ ಹೆಂಸದಲ್ಲಿ ಎರಡು ಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡುವದು. 


ಪಕ್ಷ: ಅಬ ಇದೊಂದು ವರ್ತುಳ ಕಂಸಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯ — ಅಕ ಕಂಸ-ಕೆಬ ಕಂಸ ಆಗುವಂತೆ ಅಬ ಕಂಸದಲ್ಲಿಕೆ 
ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕು. 
ರಚನೆ: ಅಬ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಬದ ಮೇಲೆ ಅದರ ಲಂಬದ್ವಿಭಾಜಕ 
ಮಕೆ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಅಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ಮೆ ಬಿಂದುವಿ 
ನಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಅಬ ಕಂಸನನ್ನು ಕದಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವದು. 
ಅಂದರೆ ಕೆ ಇದು ಇಷ್ಟ ಬಿಂದು ಆಗುವದು. 
ಸಿದ್ದತೆ: - ಅಕ್ಕೆ ಬಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಅಬ ದ ಲಂಬದ್ರಿಭಾಜಕದಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬಿಂದುವು ಅ ಮತ್ತು 
ಬದಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ಇರುವದು; ಮತ್ತು ಇದೇ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ 
ಈ ಬಿಂದು ಇರುವದು. ಶ್ವ 
ಇ" ಅಕ- ಅಬ. 
ಸಮಾನ ಜ್ಯಾರೇಖೆಗಳ ಕಂಸಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು. 
ನ. ಕಂಸ ಅಕ ಕಂಸ ಕಬ. 


೧೪೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೨೮. 
೧. ಓಂದು ನರ್ತುಳದ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಅ, ಬ್ಯ ಕ, ಮೂರು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕೆಗೆ 
ಮಕೊಳ್ಳಿರಿ, ಅಬ ಮತ್ತು ಅಕ ಲಘು ಕಂಸಗಳಲ್ಲಿ ಮ ಮತ್ತು ನ ಮಧ್ಯ ಬಿಂಪು 
ನೆ. / ಅಬಕ-೪೦” ಮತ್ತು / ಅಕಬ-೬೦” ಇದ್ದರೆ, / ಬಕನು 
ಮತ್ತು / ಕಮನ ಈ ಕೋನ ಮಾನಗಳನ್ನು (ಅಂಶಾತ್ಮಕ) ಹೇಳಿರಿ. 
೨. ಒಂದೇ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ತೆಗೆದ ಚೌರಸ ಮತ್ತು ಸುಸಮ ಷಹ್‌ಕೋನ ಇವು 
ಗಳ ಅಬ ಮತ್ತು ಅಕ ಭುಜಗಳಿವೆ. ಅದರೆ L ಬಅಕ ಇದು ಎಷ್ಟು ಇರುವದು? 

೩, ಒಂದೇ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬಕಡ ಚೌರಸವನ್ನೂ, ಅಪಫ ಸಮ ಭುಜ 
ತ್ರಿಕೋನನನ್ನೂ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಬತ ಲಘು ಕಂಸದ ಮೇಲೆ ಪ ಬಿಂದು ಇದೆ. ಆದರೆ 
/ ಬಅಪ ಮತ್ತು / ಪಡಕ ಇವು ಎಷ್ಟು ಇರುವವು? 

ಛ, ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ, ಕೆಡ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಜಿಗಳು ಸಮಾಂತರ 
ವಾಗಿವೆ, ಅದರೆ ಕಂಸ ಅಕ ಎ ಕಂಸ ಬಡ ಎಂದು ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ. 

ಜ, ನರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನದ ಎದುರುಬದುರಿನ ಎರೆಡು ಭುಜಗಳು 
ಸಮಾನ ಇದ್ದರೆ, ಅದರ ಇನ್ನುಳಿದ ಎರಡು ಭುಜಗಳು ಸಮಾಂತರ ಇರುವವು. 

೬. ಮ ಕೇಂದ್ರನಿದ್ದ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಅಬ, ಕಡ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳನ್ನು 
ಬೆಳೆಸಿದರೆ ಅವು ನರ್ತುಳದ ಹೊರಗಿನ ಹ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೂಡುವವು. ಆದರೆ, 

L ಅಸಕ -9 (1 ಅಮಕ - / ಬಮಡ) ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೭. ಮ ಕೇಂದ್ರನಿದ್ದ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಅಬ ಕಡ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು 
ವರ್ತುಳದೆ ಒಳಬದಿಯಲ್ಲಿ ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡುನವು. ಆದರೆ 7 ಅಹಕ 
ದ್ವಿ (ಗ ಅಮುಕ 4 [ ಬಮಡ) ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೮. ಒ೦ದು ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ಇದು ನಿಯಮಿತ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯಿದೆ. ಅಬ 
ದಿಂಡ ಉಂಟಾದ ಲಘು ಕಂಸದ ಮೇಲೆ, ಅಥವಾ ಮಹಾನಕಂಸದ ಮೇಲೆ ಕ 
ಇದೊಂದು ಚಲಬಿಂದುವಿಡೆ. ಆದರೆ, 1 ಅಕಬ ಇದರ ದ್ವಿಭಾಜಕವು ವರ್ತುಳದ 
ಒಂದೇ ನಿಯತ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೂಡುವಡೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೯. ಗಿ ಅಬಕ ದ / ಅದ ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಅದರ ಪರಿವೃತ್ತಕ್ಕೆ ಈ ದಲ್ಲಿ ಬಂದು 
ಕೂಡುನದು. ಈಮ | ಅಬ್ಯ ಮತ್ತು ಈನ | ಅಕ ಇದ್ದರೆ, ಮಬ ಎ ನಕ 
ಯ (ಅಬ ಅಕ) ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೦. ಗಿ ಅಬಕ ದ ಬ ಮತ್ತು ಕ ಶಿರೋಜಿಂದುಗಳಿಂದ ಎದುರಿನ ತಳೆರೇಖೆ 
ಗಳ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಲಂಬಗಳು ಅದರ ಪರಿವೃತ್ತಕ್ಕೆ ಮ ಮತ್ತು ನ ಗಳಲ್ಲಿ ಬಂದು 
ಕೂಡುವವು. ಆದರೆ ಕಂಸ ಮಅ. ಕಂಸ ನಅ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


ಲಿ 
ಗಳಿ 


೨೬ ನೆಯ ಹರಿಚ್ಛೇದ 


ಫಿ 
ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ 
ವ್ಯಾಖ್ಯೆ 
ವರ್ತುಳದ ಪರಿಘವನ್ನು ಅದರ ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವ 
ಅಮರ್ಯಾದ ರೇಖೆಗೆ ವರ್ತುಳಹ ಛೇದ*ಕರೇಖೆ (560870) ಅಥವಾ 
ಛೇದಿಕೆ ಎನ್ನುವರು. 
ವರ್ತುಳದ ಪರಿಘವನ್ನು ಅದರ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಮುಟ್ಟುವ ಮತ್ತು 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ಎಷ್ಟು ಬೆಳೆಯಿಸಿದರೂ, ಪುನಃ ಸರಿಘವನ್ನು ಮುಟ್ಟದ 
ರುವ ರೇಖೆಗೆ ಆ ವರ್ತುಳದ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ (7278600) ಆಥವಾ ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆ 
ಅನ್ನುವರು. 





ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯು ವರ್ತುಳವನ್ನು ಯಾವ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಮುಟ್ಟುವದೊ! 
ಆ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶಬಿಂದು (Point of contact) ಅನ್ನುವರು. ಮತ್ತು 
ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯು ವರ್ತುಳವನ್ನು "ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು” 
ಹೀಗೆ ಹೇಳುವರು. ಮೇಲಿನ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಪ ಇದು ಸ್ಪರ್ಶಬಿಂದುವಾಗಿದೆ. 


ವರ್ತುಳವನ್ನು ಮುಟ್ಟುವದು (Met) ಮತ್ತು ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು 
(Touch) ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಹೆಚ್ಚುಕಡಿಮೆಯನ್ನು ಚನ್ನಾಗಿ ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿಡಿರಿ. ಛೇದಕ 
ರೇಖೆ ಮತ್ತು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ಇವೆರಡೂ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಮುಟ್ಟುನವು- 
ಆದರೆ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ಇದೊಂದೇ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. 


೧೪೪ ಭೂಪಿತಿ 


ಉದಾ. ೧೭೨_ಸರಳ ರೇಖೆಯು ವರ್ತುಳವನ್ನು ಎರಡಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚು ಬಿಂದು 
ಗಳಲ್ಲಿ ಮುಚ್ಚು ನದು ಶಕ್ಯವಿಲ್ಲ. 

ಉದಾ. ೨:೨ ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಅ ಬಿಂದುವಿದೆ. ಮತ್ತು ನರ್ತುಳದ 
ಒಳೆಬದಿಯೆಲ್ಲಿ ಮ ಬಿಂದುವಿದೆ. ಆದರೆ ಬೆಳಿಸಿದ ಅಮ ರೇಖೆಯು ನರ್ತುಳೆ 
ಪರಿಘನನ್ನು ಅ ಅಲ್ಲದೆ ಬೇರೆಯಾಗಿರುವ ಬ ಎಂಬ ಇನ್ನೊಂದು ಬಿಂದುವನ್ನು 
ಮುಟ್ಟು ನದು. 

ಉದಾ. ೩: ನೃರ್ಶ ಬಿಂದುವಿನ ಹೊರತಾಗಿ, ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿಯ 
ಯಾನದೇ ಬಿಂದುವು ನರ್ತುಳದ ಹೊರ ಬದಿಯಲ್ಲಿರುವದು. 


ಪ್ರಮೇಯ ೫೮. 


ನರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿಯ ಯಾವದೊಂದು ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಹೊರ 
ಡುನ ತ್ರಿಜ್ಯದ ಮೇಲೆ ಆ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ ಲಂಬವಾಗಿರುವ ರೇಖೆಯು 
ನೆರ್ತುಳನನ್ನು ಆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. 


ಮಾ 





ಸ ರ್ಥ ಟ 


ಪಕ್ಷ:- ವ ಕೇಂದ್ರನಿರುವ ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಪ ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ, 
' ಜ'ಪಟ ರೇಖೆಯು ವಹ ತ್ರಿಜ್ಯದ ಮೇಲೆ ಹೆ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ 
ಲಂಬವಾಗಿದೆ. 
1-- ಹೆಟ ರೇಖೆಯು ವರ್ತುಳವನ್ನು ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶೆ 
ಮಾಡುವದು. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ಟಿಪಟ' ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ (ಪ ಬಟ್ಟು ಬೇರೆ) ಯಾವಜೊಂದು 
ಫ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ, ಮತ್ತು ವಫ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 


ಸಾಧ್ಯ 


ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ೧೪೫ 


1 ನಪೆಕ ಕಾಟಕೋನವಿದೆ. 
L ವಫಪ ಕಾಟಕೋನಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಿದೆ. 
(ವಪಫೆ ( ವಫಪ 
ವಫ > ನಪ 
ನಫ ರೇಖೆಯ ು ತ್ರಿಜ್ಯ ಸ್ವಂತ ದೊಡ್ಡದಾ ದಾಗುವದು; ಆದ್ದರಿಂದ ಘು 
ಬಿಂದುವು ವರ್ತುಳದ ಹೊರಬದಿಯಲ್ಲಿ ಬೀಳುವದು. 
ಪರಂತು, ಫೆ ಇದು ಟ'ಸಟಿದಲ್ಲಿಯ ಯಾವದೊಂದು ಬಿಂದುವಿಜೆ. 
(ಪ ದ ವ್ಯತಿರಿಕ್ತ). 
, ೫ಪಟ ಇದನ್ನು ಎಷ್ಟೇ ಬೆಳಿಸಿದರೂ ಅದು ವರ್ತುಳನನ್ನು ಪ 
ಇದೊಂದೇ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಮುಟ್ಟು ವದು. 
_ ಟಿ'ಹಟಿ ರೇಖೆಯು ಸರಕರ ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡು 
ಹು 


ಪ್ರಮೇಯ ೫೯. 


ವರ್ತುಳೆದ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯು, ಅದರ ಸ್ಫರ್ಶಬಂದುನಿನಿಂದ 
ಹೊರಡುವ ತ್ರಿಜ್ಯದ ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗಿರುವದು. 





ಪಕ್ಷ:-- "ವ ಕೇಂದ್ರನಿದ್ದ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಪಟಿ ರೇಖೆಯು ಹೆ ಬಿಂದುವಿ 
ನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. 
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೧೪೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಸಾಧ್ಯ: — 1 ನಪಟ ಇದು ಕಾಟಕೋನವಿದೆ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: — | ವಪಟ ಇದು ಕಾಟಕೋನವಿರದಿದ್ದರೆ, ಪಟ ರೇಖೆಯ 
ಮೇಲೆ ವನ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಂದರೆ ನ ಬಿಂದುವು ಪ 
ದಿಂದ ಬೇರೊಂದು ಬಿಂದು ಆಗಿರಬಹುದು. ಬೆಳಿಸಿದ ಪನ ದಲ್ಲಿ 
ನಫ- ಪನ ಆಗುವಂತೆ ಫೆ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ವಪೆನ, ವಫನ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 
( ಪನ -ನಫ (ರಚನೆ) 
| ವನ ಎನನ (ಸಾಧಾರಣ) 
| ಟರ ವನಫ (ಕಾಟಕೋನ) 
ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಇವೆ. 
ees ಲೇ 
ನ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ವಪ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ತೆಗೆದ ವರ್ತುಳವು ಫೆದಲ್ಲಿ 
ಹಾದು ಹೋಗುವದು. 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಪಟ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯು ವರ್ತುಳ ಪರಿಘವನ್ನು ಹೆ ಮತ್ತು ಫ 
ಎರಡೂ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ. ಮುಟ್ಟು ವದು. 
ಪರಂತು ಇದು ಕಕವಿಲ್ಲ (ಯಾಕಂದಕ್ಕೆ ಸ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯ್ಸ 
ವ್ಯಾಖ್ಯೆಗೆ ನಿರುದ್ಧವಾಗುವದು). 
/ ವಪಟಿ ಇದು ಕಾಟಿಕೋನ ಇರಲಿಕ್ಕೇ ಬೇಕು. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತೆ ೧ ೩-ಸ್ಪರ್ಶಕೇಖಿಯ ಮೇಲೆ, ಸ್ಪರ್ಶಜಂದುನಿಸಿಂಡ 
ತೆಗೆದ ಲಂಬವು ನರ್ಶುಳ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದು. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ ೨ ಎವರ್ತುಳ ಸರಿಘದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ, 
ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಒಂದು ಮತ್ತು ಕೇವಲ ಅದೊಂದೇ ಸ್ಪರ್ಶರೇಜಿ 
ಯನ್ನು ತೆಗೆಯಬಹುದು. 
ಪ್ರಮೇಯ ೫೯ರ ಇನ್ನೊಂದು ಸಿದ್ಧತೆ: 
ಪಟ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಪೆ ದ ಹೊರತು ಯಾವದೊಂದು ಫ ಬಿಂದು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ವಫ ಕೂಡಿಸಿರಿ, 


ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ೧೪೭ 


ಪಟ ಇದು ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯಿರುವದರಿಂದ ಹೆದ ಹೊರತು ಉಳಿದ ಎಲ್ಲ 
ಬಿಂದುಗಳು ವರ್ತುಳದ ಹೊರ ಬದಿಯಲ್ಲಿರುವವು. * 
: ವಫ ಎ ವಪ. 
ಇ ವಹ ಇದು ನದಿಂದ ಹಚಿ ದ ಲಘುತ್ತಮ ಅಂತರವಿದೆ. 
. ವಹ. ಹಟ. 

' ಟಿಪ್ಪಣೆ: ಈ ಸಿದ್ಧಾಂತದಲ್ಲಿ * ಈ ಗುರುತಿನಿಂದ ತೋರಿಸಿದೆ ವಿಧಾನವನ್ನು 
ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯ ಮೇಲಿಂದ ಹೇಗೆ ತೋರಿಸಬೇಕು? ಎಂಬುವದು ಸಹಜವಾಗಿ ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿ 
ಬರುವದಿಲ್ಲ. ಆದ್ದರಿಂದ ಈ ಸಿದ್ದ ಸೃತೆಯು ಅ ಅಸ್ಟು ಸಮಾಧಾನಕರವಲ್ಲ. ಪರಂತು 
ಇದೇ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು ತಕ್ಕೊಳ್ಳುವದಿತ್ದರೆ, ಶಿಕ್ಷಕರು ಮೊದಲು ಮೇಲಿನ ನಿಧಾನವನ್ನು 
ಸಿದ್ಧಮಾಡಿ, ನಂತರ ಇದನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ ಬಹುದು. 


ಪ್ರಮೇಯ ೬೦. 


ವರ್ತುಳದ ಹೊರಬದಿಯ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ, ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಎರಡು 
ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದರೆ, 

(೧) ಆ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು; 

(೨) ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ (ಎದುರಿನ) ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿರುನ್ಥಕೋನ 
ಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು; 

(೩) ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುವನ್ನೂ, ಕೇಂದ್ರವನ್ನೂ ಕೂಡಿಸುನ ರೇಖೆ 
ಯಿಂದ, ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳ ಬದಿಯಲ್ಲಿ ಉಂಟಾಗುವ ಕೋನ 
ಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು. 





೧೪೮ ಭೂಮಿತಿ 


ಪೆಶ್ಚಃ-. ವ ಕೇಂದ್ರನಿರುವ ವರ್ತುಳದೆ ಹೊರಗಿನ ಅ ಬಿಂದುನಿನಿಂದ 
ಅದರ ಅಪ, ಅಥ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದಿನೆ; ಮತ್ತು 
ಪೈ ಫ ಇವು ಅವುಗಳ ಸ್ಪರ್ಶಬಿಂದುಗಳು. 
ಸಾಧ್ಯ ನ (೧) ಅಸ - ಅಫ 
(೨) 1 ಅನಪ-/ ಅನಘ 
(೩) 1 ಸಅನ-/ ಫಅವ 
ಸಿದ್ಧತೆ: ಅವಸೆ, ಅನಘ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
೧ ಅಸನ, ಅಥವ ಇವು ಕಾಟಿಕೋನಗಳು. 
| ವಅ ಕರ್ಣ- ವಳ ಕರ್ಣ (ಸಾಧಾರಣ). 
| ವಸ ಭುಜಎ ವಫೆ ಭುಜ (ತ್ರಿಜ್ಯ) 
’. ಈ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಇರುವವು. 
"(೧ ಅಪ ಎಅಫ 
(೨) 1 ಅನಪ-[ ಅವಫ 
(೩) / ಹೆಅನ-[ ಫಅನ. 


ಉಪೆಸಿದ್ದಾಂತ ಅವ _ ಪಥ. 


ಟಿಪ್ಪಣೆ ಓ ಇಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯ ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ಹೊರಗಿನ ಬಿಂದು ಮತ್ತು 
ಸ್ಪರ್ಶಜಿಂದು ಇವುಗಳ ನಡುನಿನ ಅಂತರದಷ್ಟು ಹಿಡಿದಿರುವದು. 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆ 


ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದೇ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಒಂದನ್ನೊಂದು ಮುಟ್ಟದಕ್ಕೆ 
ಆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯು ಎರಡೂ ವರ್ತುಳ 
ಗಳಿಗೆ ಒಂದೇ ಸ್ಫ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯಾಗಿದ್ದರೆ, ಆ ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುನವು ಅನ್ನುವರು. 


ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ೧೪೯ 

ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ವರ್ತುಳಗಳು ಉಭಯ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯ 

ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಎರಡು ಬದಿಗಳಲ್ಲಿಪ್ರಕಿ ಅವುಗಳಿಗೆ ಬಹಿಃಸ್ಸರ್ಶ ವರ್ತುಳ 

ಗಳನ್ನುವರು; ಮತ್ತು ಅವು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಬದಿಯಲ್ಲಿದ್ದಕೆ ಅವು 
ಗಳಿಗೆ ಅಂತಃಸ್ಪರ್ಶ ವರ್ತುಳಗಳೆನ್ನು ನರು. 


೧ 
| 


ಬಹಿಃಸ್ಪರ್ಶ ಅಂತಃಸ್ಸರ್ಶ 
(External Contact) (Internal Contact) 


ಪ್ರಮೇಯ ೬೧. 


ಎರಡು ವರ್ತುಳೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡಿದಕ್ಕೆ ಅವು 
ಗಳ ಸ್ಪರ್ಶ ಬಿಂದುವು, ಆ ನರ್ತುಳೆ ಸೇಂದ್ರಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸುವ 
ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ, ಇಲ್ಲವೆ ಆ ಸೇಂದ್ರಗಳನ್ನು ಜೋಡಿಸಿ ಬೆಳಿಸಿದ 
ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಇರುವದು. 


ಟಿ 





ಸೆಕ್ಷ: ಅ ಮತ್ತು ಬ ಕೇಂದ್ರಗಳಿರುವ ಪಮನ, ಪೆಖರ ಎರಡು 
ವರ್ತೆಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಪೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವವು. 


೨೫೦ ಭೂನಿತಿ 


ಸಾಧ್ಯ:-- ಹ ಬಿಂದುವು ಅಬದಲ್ಲಿ, ಅಥವಾ ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬ ದಲ್ಲಿ 
ಇರುವದು. 

ಸಿದ್ಧತೆ: ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡು 
ತ್ತಿರುವದರಿಂದ, ಅವುಗಳನ್ನು ಹ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ ರೇಖೆಯು ಒಂದೇ ಇರುವದು. ಅದು ಪೆಟ 
ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಹಮನ ವರ್ತುಳದ ಸ್ಫರ್ಶಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
ಹೋಗುವ ತ್ರಿಜ್ಯವು ಅಪ ಇದೆ. 


ಇ ಅಪ. ಪಟ. 
ಪಖರ ನರ್ತುಳದ ಸ್ಪರ್ಶಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಹೋಗುವ ತ್ರಿಜ್ಯವು ಬಪ 
ದೆ. 
. ಬಪ. ಪಟ. 


ಅಂದಕ್ಕೆ ಅಪ, ಬಹ ಎರಡು ರೇಖೆಗಳು ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಪಟ ಕ್ಲೈ 
ಲಂಬವಾಗಿವೆ. ಪರಂತು ಕೊಟ್ಟ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ, ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
ಹಾದು ಹೋಗುವ ಒಂದೇ ಲಂಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಬಹುದು. 

_ ಅಪ, ಬಹ ಇವು ಒಂದೇ ಸರಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿವೆ. ಅಂದಕ್ಕೆ ಪ 
ಬಿಂದುವು ಅಬದ ಮೇಲೆ ಅಥವಾ ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬ ದ ಮೇಲೆ ಇರುವದು. 

ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ :-ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡಿ 
ದಕ್ಕೆ ಅವೆರಡರ ಕೇಂದ್ರಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವು, ಅವು ಬಹೀಸ್ಪರ್ಶನಿದ್ದರೆ, 
ತ್ರಿಜ್ಯಗಳ ಜೇರೀಜಿನಷ್ಟು, ಮತ್ತು ಅಂತಃಸ್ಪರ್ಶನಿದ್ದರೆ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳ ವಜಾಬಾಕಿ 
ಯಷ್ಟು ಇರುವದು. 


ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ೧೫೧ 
ಕೃತ್ಯ ೧೬. 


ವರ್ತುಳದ ಹೊರಬದಿಯಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿದ್ದೊಂದು ಬಿಂದುವಿನಿಂದ, 
ಅದಕ್ಯೆ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳನ್ನು ಶೆಗೆಯುವದು. 





ಪಕ್ಷ :-.. ವ ಕೇಂದ್ರನಿರುವ ವರ್ತುಳವನ್ನೂ, ಆದರ ಹೊರಗೆ ಅ ಬಿಂದು 


ವನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯಃ-- ಅ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯು 
ವದು. 


ರಚನೆ: ವಅ ಕೂಡಿಸಿರಿ ಮತ್ತು ಅದನ್ನು * ದಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಗಿಸಿರಿ. 

ಕ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಕಅ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಈ ವರ್ತುಳವು ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಹೆ ಮತ್ತು ಫ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿ 
ಸುವದು. ಅಪ, ಅಫ ಕೂಡಿರಿಸಿ. ಅಂದರೆ ಅವು ಇಷ್ಟ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ 
ಗಳಾಗುವವು. 
ಸಿದ್ದತೆ ವಹ್ರ ವಫ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 

ಕ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಕಅ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ತೆಗೆದ ವರ್ತುಳವು ವಧಲ್ಲಿ ಹಾದು 
ಹೋಗುವದು (೧: ಕವ- ಈಅ); ಅಂದರೆ ಅವ ಇದು ವರ್ತುಳದ 
ವ್ಯಾಸವಾಗುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ ವಪಅ ಇದೊಂದು ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳ 
ವಾಗುವದು. ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಕೋನವು ಕಾಟಿಕೋನನಿರುವದು. 


[1 ವಪೆಅ ಕಾಟಕೋನವಿದೆ. 


೦೫೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಸರಂತು, ನಷೆ ಇದು ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದ ತ್ರಿಜ್ಯವಿಜೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಷಅ 
ಕೇಖೆಯು ಕೊಟ್ಟಿ ಸರ್ತುಳವನ್ನು ಪ ದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. 

ಅದರಂತೆ ಫಅ ರೇಖೆಯು ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಫದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವದು. 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆ 
ಫೆ ಈ x 
ಪ 
ಸರಳೆ ಸಾಧಾರಣ ತಿರ್ಯಕ್‌ ಸಾಧಾರಣ 
ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಕೇಖೆ 


ಒಂದು ರೇಖೆಯು ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ಹದಲ್ಲಿಯೂ ಇನ್ನೊಂದು 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ಫದಲ್ಲಿಯೂ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡಿದಕ್ಕೆ ಆ ರೇಖೆಗೆ ಆ ಎರಡು 
ವರ್ತುಳಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆ (Common tangent) ಅನ್ನು 
ವರು. 

ಎರಡೂ ನರ್ತುಳಗಳು ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಇದ್ದರೆ ಅದಕ್ಕೆ 
ಸರಳ (6600 ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆ ಅಥವಾ ಬಹಿರ್ಗೆತ ಸಾಧಾರಣ 
ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆ (external or exterior common tangent) ಅನ್ನುವರು. 

ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯಿಂದ ಸ್ಪರ್ಶವಾಗಿರುವ ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಅದರ 
ಎರಡು ಬೇಕಿ ಬೇಕೆ ಬದಿಗಳಲ್ಲಿದ್ದರೆ, ಆ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗೆ ತಿರ್ಯಕ್‌ ಸಾಧಾ 
ರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆ, ಅಥವಾ ಅಂತರ್ಗತ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆ 
(transverse or internal or interior common tangent) ಅನ್ನುವರು. 


ಅಆ ಬ' ತ್ರಿಜ್ಞಗಳಿರು 


U೬ 
CL 
11. 
ಲ್ಲ 
೭ 
GL 
[4 
HN 
1 4 
> 
4 
2೬ 
ಈ. ೭೬ 


ಇದೊಂದು ಸರಳೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ರೇಖೆಯಿದೆ. (ಅ' ಬ) 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಅಹ, ಬಪ ಇವು 
ಸ್ಪರ್ಶ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
ಹೊರಟಿ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳಿರುವದರಿಂದ ಪಫ ದ ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗಿರುವವು; ಮತ್ತು 
ಅವು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವವು. 

ಇನ್ನು ಸಥಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಬರೆ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದಕ್ಕೆ ಅದು 
ಅಪ ರೇಖೆಯನ್ನು ರೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಮತ್ತು ಪಫಬರ 
ಇದೊಂದು ಆಯತವಾಗುವದು. 

ಹರ ಫಬ- ಬ. 

, ಅರಎಅಪ-ರಹ-ಎಅ'-ಬ'. 

ಮತ್ತು 1 ಅರಬ ಇದು ಕಾಟಕೋನನಿದೆ. 

` ಅ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಅ'-ಬ' ಇಷ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ತೆಗೆದರೆ, ಅದಕ್ಕೆ ಬರೆ ಇದು ರದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. ಅದಕ್ಕಾಗಿ 
ಮೊದಲು ಬರ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕು. ನಂತರ ಅರೆ ಕೂಡಿಸಿ, 
ಅದನ್ನು ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಪ ದಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವಂತೆ ಬೆಳಿಸಬೇಕು. ಬಫ ತ್ರಿಜ್ಯ 
ವನ್ನು ಅಪಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ತೆಗೆಯಜೇಕು. ಅಂದರೆ ಪೈ ಫೆ ಇವು 
ಸ್ಪರ್ಶ ಬಿಂದುಗಳು ತಿಳಿಯುವವು; ಮತ್ತು ಅವುಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸಿದರೆ, 
ಅದೊಂದು ಸರಳ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶಕೇಖೆ ಆಗುವದು. 

ವೃಥಃಕರಣದಿಂದ ಪ್ರಮೇಯಗಳೆ ಸಿದ್ಧತೆಯು ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಬರುವಂತೆ, 
ಕೃತ್ಯಗಳ ರಚನೆಯೂ ಹೊಳೆಯುವದು. ಈ ಪೃಥಃಕರಣದಿಂದ ಕೆಳಗಿನ 
ರಚನೆಯು ಸೂಚಿತವಾಗುವಡು. | 





೧೫೪ ಭೂಮಿತಿ 
ಕೃ ತ್ಯ ೧೩೭. 


ಎರಡು ನರ್ತುಳೆಗಳ ಸರಳೆ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು. 





ಸಕ್ಷ :- ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳಲ್ಲಿ ದೊಡ್ಡ ವರ್ತುಳದ ಅ ಕೇಂದ್ರ ಮತ್ತು 
ಆ' ತ್ರಿಜ್ಯವನ್ನೂ, ಸಣ್ಣ ವರ್ತುಳದ ಬ ಕೇಂದ್ರ ಮತ್ತು ಬ' 
ಕ್ರಿಜ್ಯವನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟಿರುವದುಂಟು. 


ಸಾಧ್ಯಃ-- ಈ ವರ್ತುಳಗಳ ಸರಳ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು. ನ 


ರಚನೆ: ಅ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಅ' -ಬ' ಇಷ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು ವರ್ತುಳ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಬ ದಿಂದ ಬರೆ ಬರ' ಎರಡು ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. (ಕೃತ್ಯ ೧೬ರಂತೈ. 


1 ಈ ರಚನೆಯು ಶಕ್ಯವಾಗಬೇಕಾದರೆ ಬ ಬಿಂದು (ಆ ಜಾ ಬ) ತ್ರಿಜ್ಯದ ವರ್ತು 
ಳದ ಹೊರಬದಿಯಲ್ಲಿರಬೇಕಾಗುವದು. ಅಂದರೆ ಅಬ ಎ. ಆ' ಬ ಅಂದರೆ 
ಅಬ 4 ಬ' >. ಆ ಅಂದರೆ ಬ ಕೇಂದ್ರನಿರುನ ವರ್ತುಳವು ಪೂರ್ಣತ್ವದಿಂದ ದೊಡ್ಡ 
ವರ್ತುಳದೆ ಒಳೆಬದಿಯಲ್ಲಿರಕೂಡದು. ಹಾಗಿದ್ದರೆ, ಸರಳ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆ 


ಯನ್ನು ತೆಗೆಯಲಿಕ್ಕೆ ಬರಲಾರದು. (ಮುಂದೆ ಪುಟ ೧೫೬ ರಲ್ಲಿಯ ಆಕೃತಿ 
ನೋಡಿರಿ). 


ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ೧೫೫ 


ಅರೆ, ಅರ' ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಬೆಳಿಸಿರಿ. ಅವು ಆ' ತ್ರಿಜ್ಯವಿರುವ 


ವರ್ತುಳಿವನ್ನು ಹೆ ಮತ್ತು ಹ' a, ಜ್ಲೀದಿಸುವವು. ಬದಿಂದ 
ಬಫ, ಬಫ' ತ್ರಿಜ್ಯಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾ ಗಿ ಅಪ ಅಪ'ಗಳಿಗೆ ಸಮಾಂತರ 
ದಲ್ಲಿ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಹಫ್ಕ ಪ'ಫ' ೫೫ 

ಅಂದಕ್ಕೆ ಪಫೆ, ಪ'ಫ' ಇವು ಸರಳ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳಾಗು 
ಗಾನ, 
೦೨ Nye 
ಸಿದ್ದತೆ: ರಪ ಅಹೆ- ಅರಎ ಅ'-(ಅ' - ಬ) - ಬ'ಎ ಬಫ ಮತ್ತು 

ರಪ! ಬಫ (ರಚನೆ) 


-. ಶೆಸೆಫಬ ಇದೊಂದು ಸಮಾ. ಭು. ಜೌ. ಇಡೆ. 
ಸರಂತು, ಬರ ಇದು ಒಳಬದಿಯ ನರ್ತುಳವನ್ನು ರೆದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವದು. 
1 ಅರಬ ಕ ಕಾಟಿಕೋನವಿದೆ. 
( ಬರನ 22 
ಬರಪಫ ಇದೊಂದು ಆಯತವಿದೆ. 
(ಹ ಮತ್ತು [ ಫೆ ಕಾಟಕೋನಗಳಿರುವವು. 
ಅಪ್ತ ಬಫ ಇವೆರಡೂ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳು ಪಫ ದ ಮೇಲೆ ಕಾಟಕೋನೆ 
ಗಳನ್ನು ಮಾಡುವನು. 
ಪಫೆ ಇದು ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯಿದೆ. 
ಎರಡೊ ವರ್ತುಳಗಳು ಪಘೆ ದ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗಿರುವವು. 
ಪಫ್ಫ ಇದು ಸರಳ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ಕೇಖೆಯಿದೆ 
ಅದರಂತೆ ಪ'ಫ' ಇದು ಸರಳ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇ.ಖೆಯಿದೆ. 
ಎರಡೂ ವರ್ತುಳಗಳು ಸಮಾನ ಇದ್ದರೆ ಮೇಲಿನ ರಚನೆಯು ನಿರುಪ 
ಯೋಗವಾಗುವದು. ಇಂಥ ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಅಪ, ಬಫೆ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳನ್ನು 
ಆಬದ ಮೇಲೆ ಲಂಬನಾಗುನಂತೆ ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅಂದಕ್ಕೆ ಪಫೆ ಇದು ಇಷ್ಟ 


೧೫೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆ ಆಗುವದು. ಅದರಂತೆ ಪೆ'ಫ' ಇದನ್ನೂ ತೆಗೆಯಬಹುದು. 
(ಕೆಳಗಿನ ಆಕೃತಿಗಳನ್ನು ನೋಡಿರಿ). 





ಷ ಸ್ಟ 
ಅ'ಎಬ' 
ಸಮಾಂತರ ಸರಳೆ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳು. 





ಅಬ ಆ ಅ' ಬಗ ಅಬ-ಎಅ'-ಬ' 
ಸ. ಸಾ. ಸ್ಪ. ರೇಖೆ ಇಲ್ಲ. ಒಂದೇ ಸೆ. ಸಾ. ಸ್ಪ. ರೇಖೆಯು. 


ಅ: ಅ'- ಬ' ಇದ್ದರೆ ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಅಂತಃ 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವವು. ಈ ಸ್ಪರ್ಶ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ರೇಖೆಯು 
ಒಂದೇ ಸರಳ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆ ಇರುವದು. 

ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳ ತಿರ್ಯಕ್‌ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯುವ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ಪೃಥಃ ಕರಣ ಮಾಡಿರಿ. 

ಲೇಖನ ಪದೃತಿ:--ಅ ಕೇಂದ್ರ ಮತ್ತು ಆ' ತ್ರಿಜ್ಯನಿರುವ ವರ್ತುಳ 
ವನ್ನು * ವರ್ತುಳ (ಅ, ಅ) ಎಂದು ಬರೆದು ತೋರಿಸುವದು ಸುಲಭ 
ವಾಗುವದು. ಇದೇ ಲೇಖನ ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ಸೌಕರ್ಯಕ್ಕಾಗಿ ನಾವು 
ಇನ್ನು ಮುಂದೆ ಉಪಯೋಗಿಸಿದ್ದೇವೆ. 


ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ೧೫೭ 


ಕೃತ್ಯ ೧೮. 


ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸದಂಥ ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳ ತಿರ್ಯಕ್‌ 
ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 


ಪಕ್ಷ: 





ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು (ಪರಸ್ಸರ ಛೇದಿಸದಂಥ), ಅವುಗಳ 
ಅ, ಬ ಕೇಂದ್ರಗಳನ್ನು, ಮತ್ತು ಆ, ಬ' ತ್ರಿಜ್ಯಗಳನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟಿ ರುವದುಂಟು. 

ಈ ವರ್ತುಳಗಳ ತಿರ್ಯಕ್‌ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಫರ್ಶ ರೇಖೆಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು. 

ಅ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಅ' 4 ಬ' ಇಷ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು ವರ್ತುಳ 
ನನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಬದಿಂದ ಈ ವರ್ತುಳದ ಬಕ್ಕ ಬರೆ 
ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. * ಅರ, ಅರ' ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಅವು ವರ್ತುಳ (ಅ, ಅ) ಹ, ಪೆ'ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. 
ಬಫ, ಬಫ' ಕ್ರಿಜ್ಯಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಅಪ, ಅಪ' 
ಗಳಿಗೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಪಥ, ಪ'ಫ' ಕೂಡಿಸಿರಿ. 





* ಇದರಲ್ಲಿ ಒಂದು ವರ್ತುಳವು ಸಂಪೂರ್ಣವಾಗಿ ಇನ್ನೊಂದರ ಒಳಬದಿಯಲ್ಲಿ 
ಇಲ್ಲವೆಂದು ಗೃಹೀತ ಮಾಡಿದೆ. ಅಂದರೆ, ಅಬ ಎ. ಅ'. ಬ'; ಮತ್ತು ಬ ಬಿಂದು 
ಅ್ಕ ಅ' 3. ಬ ಈ ವೃತ್ತದ ಹೊರಗೆ ಬೀಳುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ ಬರ, ಬ'ರ' ಹೀಗೆ 
ಎರಡು ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳು ಹೊರಡುವವು. ಅಬ ಎ ಆ'ಬ' ಇದ್ದರೆ ಒಂದೇ ತಿ. ಸಾ. 
ಸ್ಪ. ರೇಖೆಯು ಹೊರಡುವದು; ಅದು ನರ್ತುಳದ ಸಾಧಾರಣ ಬಿಂದುವಿನ ಸ್ಪರ್ಶ 
ರೇಖೆ ಇರುವದು. 


ಕ 


ಪಫ, ಪ' 
ದೃಶೆ;-- ಹೆರ - ಅರೆ- ಅಪ-(ಅ' 4ಬ) - ಅ - ಬ' ಎ ಫೆಬ 
ಮತ್ತು ಷರ! ಫಬ (ರಚನೆ). 
" ಹೆರಬಫ ಇದೊಂದು ಸಮಾ. ಭು. ಜೌ. ಆಗುವದು. 
ಪರಂತು ಬರ ಇದು ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯಿದೆ. 
1 ರೆ ಕಾಟಿಕೋನವಿಜೆ. 
" ಪರಬಪ ಆಯತವಿದೆ. 
1 ಹೆ, ಗ ಫೆ ಇವೆರಡು ಕಾಟಿಕೋನಗಳು. | 
ಅಪ, ಬಫ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳು ಪಫದ ಮೇಲೆ ಪ ಮತ್ತು ಫ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ 
ಲಂಬವಾಗಿವೆ. 
2. ಹಥ ಇದು ಎರಡೂ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. 
ಮತ್ತು ಆ ವರ್ತುಳಗಳು ರೇಖೆಯ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಬದಿಗಳಲ್ಲಿವೆ. 
ಎ. ಪಫೆ ಇದು ತಿರ್ಯಕ್‌ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯಿದೆ; ಅದರಂತೆ 


fd! 
ಪ'ಫ 22 32 22 2೩ ೨2 


Ke 


ಇವು ಇಷ್ಟ ತಿರ್ಯಕ್‌ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳಾಗು 


(4. 


ವ 
ಸಿ 


ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ೧೫೯ 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೨೯. 


ದಿ. ವರ್ತುಳೆದ ವ್ಯಾಸದ ಎರಡೂ ತುದಿ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ತೆಗೆದ ಸರ್ಶರೇಖೆಗಳು 
ಸಮಾಂತರವಾ ವವ. 

೨. ವರ್ತುಳದೆ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳು ಸಮಾಂತರವಾಗಿದ್ದರೆ, ಅವುಗಳ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದು ವ್ಯಾ ಸದೆ ತುದಿ ಬಿಂದುಗಳಿರುವವು. 

ಷ್ಮಿ, ಎರಡು ಆ ಇಗ ಒಂದನೆ ಸ್ಸಾ೦ಹೆಂ ಮ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ Kk ಮಾಡ: 
ವವು. ಮ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ತೆಗೆದ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಪ ಬಿಂದು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಮತ್ತು ಹ ಭತಿ ಡೂ ವರ್ತುಳಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ ಹತ್ಯ್ಕ ಪತ' ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗ ಳನ್ನು ತೆಗೆದರೆ ಆವು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ಸ 
ಯಿರುವವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೪. ಸೆಲವು ಸಮಕೇಂದ್ರ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಆ ಎಲ್ಲ ವರ್ತುಳಗಳ 
ಹೊರಗೆ ಪ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಜತ ತ ಎಲ್ಲ ವರ್ತುಳಗಳ ಸ್ಪರ್ಶ 
ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ನಖ ಆ ಎಲ್ಲ ಸ್ಪರ್ಶ ಬಿಂದುಗಳು ಬೇರೊಂದು 
ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿರುವವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೫. ಅಬಕಡ ಚೌಕೋನದ ಒಳಬದಿಯಲ್ಲಿ, ಅದರ ನಾಲ್ಕೂ ಭುಜಗಳನ್ನು 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ವರ್ತುಳವಿದೆ. ಮ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ. ಆದರೆ ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ: 

(೧) ಅಬ. ಕಡ - ಬಕ ಅಡ; 
(೨) / ಅಮಬ 4+ / ಕಮಡ ಎ / ಬಮಕ 2. / ಅಮುಹ 
ಎಪಿ ಕಾಟಿಕೋನೆ. 

೬. ಸಮಾ. ಭು. ಚೌ. ದ ನಾಲ್ವು ಭುಜಗಳು ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುತ್ತಿದ್ದರೆ ಅದು ಸಮಭುಜ ಚೌಕೋನವಿರುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೭. ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವ ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳ ಸರಳ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ 
ರೇಖೆಗಳು (Direct Common tangents) ಆ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ಪೈ ಫೈ ರ್ಯ 
ಸ್ಮ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವವು, . (ಪ, ರ ಇವು ಒಂದು ವರ್ತುಳದ ಮೇಲೆ, 
ಮತ್ತು ಫೈ, ಸ ಇವು ಇನ್ನೊಂಡರೆ ಮೇಲೆ ಇರುವವು.) ಆದರೆ ಹರ! ಫಸ ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, ` 

ಆ. ಮ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ಅಪ,್ಯ ಅಫೆ ಎಂಬ ಎರಡು 
ನಿಯತ ರೇಖೆಗಳು ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವವು. ಬೇರೊಂದು ಚಲಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯು ಘ್ರ 
ನಿಯತ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳನ್ನು ಕ್ಷ ಮತ್ತು ಯ ಗಳಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. ಆದರೆ 


೧೬೦ ಭೂಮಿತಿ 


L. ಕೆಮುಯ ಇದು ನಿಯತವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. (ಅಪ ಮುತ್ತು ಅಫ ರೇಖೆಗಳನ್ನು 
ಬೆಳಿಸಕೂಡದು.) 
[೭ ಸಮುಯ- [ ಪಮಫ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ,] 

೯, ಮ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ಒಂದು ವರ್ತುಳನನ್ನು ಪತ ಮತ್ತು ಘಠ ಎಂಬ 
ಎರಡು ನಿಯತ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳು ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವವು. ಬೇರೊಂದು ಚಲ 
ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯು ಪಟಿ, ಫಠ ಗಳನ್ನು ಸ್ತ ಮತ್ತು ಯಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು, 
ಅದಕೆ L ಸಮಯ ಎ ೧ ಕಾಟಿಕೋನ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೧೦. ಎರೆಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಮ ದಲ್ಲಿ ಬಹಿೀಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವವು. ಒಂದು 
ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯು ಈ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ಫ ಮತ್ತು ಫೆ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. ಆದರೆ, / ಷಮಫ ಎಂ ಕಾಟಕೋನ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೧೧. ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಮ ದಲ್ಲಿ ಅಂತಃಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವವು. ಒಂದು 
ವರ್ತುಳದ ತ್ರಿಜ್ಯವು ಇನ್ನೊಂದರ ವ್ಯಾಸದಷ್ಟಿದೆ. ಮದಿಂದ ಹೊರಟ ರೇಖೆಯು 
ಒಂದು ನರ್ತುಳನನ್ನು ಪ ದಲ್ಲಿಯೂ, ಇನ್ನೊಂದನ್ನು ಫ ದಲ್ಲಿಯೂ ಛೇದಿಸುವದು. 
ಆದರೆ ಮಹ ಎ ಸಫ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೧೨. ಅ ಮತ್ತು ಬ ಕೇಂದ್ರ ಇರುವ ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು 
ಮ ದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುತ್ತವೆ. ಮ ದಿಂದ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಯು ಇವುಗಳ ಪರಿಘಗಳನ್ನು 
ಆನುಕ್ರಮನಾಗಿ ಪ ಮತ್ತು ಫ ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುನದು. ಆದರೆ ಅಪ! ಬಫ ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, 


೧೩. ಕೆಳಗಿನ ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರಗಳ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ: 
(೧) ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ 
ವರ್ತುಳಗಳು, 
(೨) ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶೆಮಾಡುವ ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟಿ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳ 
ವರ್ತುಳಗಳು. 
(4) ಕೊಟ್ಟ ಎರಡು ಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ ವರ್ತುಳ 
ಗಳು. 


ಏಳ, ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳು ಅ ನುತ್ತು ಬ (ಅ> ಬ) ಇರುವವು. 
ಅವುಗಳ ಕೇಂದ್ರಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವು ಡ (ಡ ಎಸ ಬ) ಇರುವದು, ಆಡರೆ, 


ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ೧೬೧ 


ಅವುಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಸರಳ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯ ಉದ್ದಳತೆ -೪ ಸ ಡ೨-(ಅ-ಬ) ] 
ಮತ್ತು » ತಿರ್ಯಕ್‌ ೨೨ 3 ಬತ್ತಿ! ಡ೨._(ಅ.ಬ)೨ | 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೧೫. ಮ ಕೇಂದ್ರನಿರುವ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಮಬ ವ್ಯಾಸವಿಡೆ. ಅಮ ಮತ್ತು 
ಬಮ ವ್ಯಾಸಗಳಾಗುವ ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಈ ಮೂರು ವರ್ತುಳ 
ಗಳನ್ನು ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ ನಾಲ್ಕನೆಯ ವರ್ತುಳದ ತ್ರಿಜ್ಯವು ಶ್ರ ಇದ್ದರೆ ಮತ್ತು 
ಮಠ -.೨ಅ ಇದ್ದರೆ, ಕ್ಷ ಜ್ಞ ಎಂದಂ ತೋರಿಸಿರಿ. 

[ (ಅ. ಶ್ರ) ಎ ಅ೨.[ (೨ಅ-. ಶ್ರೆ೨ ಹೀಗೆ ಸಮೀಕರಣ ಬರುವದು] 

೧೬. ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಒಂದು ರೂಪಾಯಿಯು ತಿರುಗುತ್ತಿರು 
ವದು. ಆದರೆ ಅದರ ಕೇಂದ್ರದ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೧೭. ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ಲಂಬವಾಗಿರುವ ಎರೆಡು ತಿಜ್ಯಗೆಳು 
ಇವೆ. ಆ ವರ್ತುಳೆದ ಯಾನಡೊಂಡು ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯು ಆ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳನ್ನು ಛೇದಿಸು 
ವದು. ಆ ಛೇದನ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ತೆಗೆದ ಬೇರೆ ಎರಡು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳು ಒಂದ 
ಸ್ವೊಂದು ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, (ಮುಂಬಯಿ ಪಿ. ಪಿ) 


೧೮. ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಆಕಾರಮಾನವಿರುವ ನಾಲ್ಪು ವರ್ತುಳಾಕಾರ ನಾಣ್ಯಗಳು 
ಒಂದು ಮೇಜಿನ ಮೇಲೆ «ಪ್ರತಿಯೊಂದು ನಾಣ್ಯವು ಬೇರೆ ಎರಡು ನಾಣ್ಯಗಳನ್ನು 
ಮತ್ತು ಕೇವಲ ಎರಡೇ ನಾಣ್ಯಗಳನ್ನು ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವಂತೆ? ಇಟ್ಟಿರುವವು, ಆದರೆ 
ನಾಲ್ಕೂ ಸ್ಪರ್ಶ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ವತ್ತುಳದೆ ಮೇಲೆ ಇರುವನೆಂದು ತೋರಿ 
ಸಿರಿ (ಮುಂಬಯಿ, ನಿ. ನಿ). 
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೨೭ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 


ವ್ಯತ್ಸೃವು ವರ್ತುಳಖಂಡದಲ್ಲಿಯ ಕೋನಗಳು 
ಪ್ರಮೇಯ ೬೨. 


ವರ್ತುಳವನ್ನು ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡಿದೆ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯ ಸ್ಪರ್ಶ ಬಿಂದುನಿ 
ನಿಂದ ತೆಗೆದ ಅದರ ಯಾವದೊಂದು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ಆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಕೀಖೆಯೊಡನೆ ಯಾವ ಕೋನಗಳನ್ನು ಮಾಡುವದೋ, ಆ ಕೋನ 
ಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಪ್ರುತ್ಕ್ರಮು ವರ್ತುಳೆ ಖಂಡಗಳಲ್ಲಿಯ 
ಕೋನಗಳೆಷ್ಟು ಇರುವವು. (ಕೆಳಗಿನ ಓಪ್ಪಣೆ ನೋಡಿರಿ.) 


ಈ 
ಶ್ರ 9 
ಡೆ 
ಬ್‌ 


ಪಕ್ಷ: 1 ಟ'ಅಟ ರೇಖೆಯು ಅಕಈಬಡ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಅ ದಲ್ಲಿ 
ಸುರ್ಶಮಾಡಿಜಿ. ಅ ದಿಂದ ಅಬ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆ 
ದಿಡೆ. ಅಬದ ವಿರುದ್ಧ ಬದಿಗಳಿಗೆ ಬರುವಂತೆ ಕ ಮತ್ತು ಡ 
ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ವರ್ತುಳ ಸರಿಘದ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಸಾಧ್ಯ: [1 ಟಅಬಎ ವ್ಯತ್ವ)ಮ ವರ್ತುಳೆ ಖಂಡ ಅಕಬದಲ್ಲಿಯ 
L ಅಕೆಬ ಮತ್ತು 
L ಟ'ಅಬ-ನವ್ಯೈತ್ಸುಮ ವರ್ತುಳೆ ಖಂಡ ಅಡಬ ದಲ್ಲಿಯ 
1 ಅಡಬ. 


ವ್ಯತ್ವ ಮ ನರ್ತುಳ ಖಂಡದಲ್ಲಿಯ ಕೋನಗಳು ೧೬ತ್ಸಿ 


ರಚನೆ: _. ಅಕಈ ವರ್ತುಳ ವ್ಯಾಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಈಬ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ; ಅಟಿ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯು ಅಕ ವ್ಯಾಸದ ಮೇಲೆ ಲಂಬನಿದೆ. 
L ಈಅಬಿ 2 ೧ ಕಾಟಕೋನ. 
ಮತ್ತು ( ಅಬಈ ಎ೧ ಕಾಟಿಕೋನ (ಅರ್ಧವರ್ತುಳದ ಕೋನ). 
A ಅಬಈ ಇದರ ಕೋನಗಳ ಬೇರೀಜು ೨ ಕಾಟಿಕೋನಗಳಷ್ಟು 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳಲ್ಲಿ / ಅಬಈ ಇದು ಒಂದು ಕಾಟಿಕೋನನವು. 
L ಬಳಕು] ಬಈಅ- ೧ ಕಾಟಿಕೋನ. 
1 ಬಅಈ . / ಬಳ ಅಎ/ ಟಅಈ 
=/ಟಔಟಅಬ-/ ಬಳಕ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳಿಂದ / ಬಅಕ ವಜಾ ಮಾಡಿದರೆ, 
1. ಬಕಳಅ-/ ಟಿಅಬ 
ಪರಂತು, [ ಬಈಅ-ಎ/ ಬಕಅ (ಒಂದೇ ವ. ಖಂಡದಲ್ಲಿಯ ಕೋನ) 
1 ಬಕಅ ಎ / ಟಿಅಬ್ಕ 
ಅಂದರೆ / ಟಅಬ-/ ಅಕಬ 
ಪುನ, [1 ಅಡಬ-/ ಅಕಬದ ಪೂರಕ ಕೋನ 
(ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಕೋನ) 
[ ಔ'ಅಬ-[ ಟಅಬದ ಪೂರಕ ಕೋನ (ಸೆಂಲಗ್ಗೆ ಕೋನ) 
L ಅಡಬ ಎ / ಟ'ಅಬ(ಸಮಾನ ಕೋನಗಳ ಪೂರಕ ಕೋನ). 
ಟಿಪ್ಪಣೆ ೦: _ವ್ರತ್ವ್ರಮ ವರ್ತುಳೆ ಖಂಡಗಳನ್ನು ಹೇಗೆ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಬೇ 
ಕೆಂಬದನ್ನು ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿಡಿರಿ. ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಅಬ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯಿಂದ 
ಉಂಟಾದ ಕೋನಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು ಬದಿಯ ಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡೆಕೆ ಅದರೆ 
ಎದುರಿನ ಬದಿಯ ವರ್ತುಳ ಖಂಡಕ್ಕೆ ಅದರೆ ವ್ರೃತ್ತ ನೆ ವರ್ತುಳ ಖಂಡ ಅನ್ನು 
ವರು. ಅಂದರೆ ಅಕಬ ಇದು / ಅಬ ಇದರ ವೃತ್ವ್ರಮ ವರ್ತುಳ ಪ್ರ 
ಮತ್ತು ಅಡಬ ಇದು / ಟಿಅಬ ಇದರ ವ್ಯತ್ವ ನು ನರ್ತುಳ ಖಂಡವಾಗುವದು. 
ಟಿಪ್ಪಣೆ ೨:- ಮೇಲಿನ ಸಿದ್ಧತೆಯಲ್ಲಿ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ ಮತ್ತು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ಇವು 
ಗಳಲ್ಲಿಯೆ ಕೋನಗಳಲ್ಲಿ ನೊಡಲು ಲಘುಕೋನದ ನಿಚಾರ ಮಾಡಿದೆ. ಇದನ್ನು 
ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿಡಿರಿ. 


೧೬೪ ಭೂಮಿತಿ 


ಟಿಪ್ಪಣೆ ೩: ಅಬ ಟಿ'ಆಟ ಇದ್ದರೆ ಎರಡೂ ವರ್ತುಳ ಖಂಡಗಳು ಅರ್ಥ 
ವರ್ತುಳಗಳಾಗಿರುವವು. ಅವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಕೋನಗಳು ಕಾಟಿಕೋನಗಳಿರುವವು. 
ಮತ್ತು ಆವು ಅಬದಿಂದ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಮಾಡಿದ ಕೋನಗಳಿಗೆ ಸರಿ 
ಇರುವವು. ಅಂದರೆ ಪ್ರಮೇಯವು ಸಿದ್ಧವಾಗುವದು. 


ಈ ಪ್ರಮೇಯದ ಇನ್ನೊಂದು ಸಿದ್ಧೆತೆಯಂ:- 





ಆ, ೦, ಆ, ೨, 


ಅಬ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ಅಟ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗೆ / ಔಟಅಬ ಲಘುಕೋನ 
ಅಥವಾ ವಿಶಾಲ ಕೋನವನ್ನು ಮಾಡುವದು. ವ್ಯುತ್ಸ)ನು ವರ್ತುಳ 
ಖಂಡದ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಕ ಬಿಂದುವಿಜೆ. ಅ ಈ ವ್ಯಾಸವಿಜಿ. ಈಬ್ಕ ಈಕ, 
ಬಳ ಕೂಡಿಸಿದೆ. 

ಅಂದಕ್ಕೆ 1. ಈಕಬ-ಎ 1. ಈಅಬ 


ಮತ್ತು 1 ಈಕಅನ೧ಣ ಕಾಟಕೋನ (ಅರ್ಧೆ ವರ್ತುಳ ಕೋನ) 
=[ ಈಅಟ (ತ್ರಿಜ್ಯ. ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ) 
ಆ. ೧ರಲ್ಲಿ (ಕೌಕೆಅ-/ ಈಕಬ-[ ಈಅಟಿ - / ಈಅಬ 
Lಅಕೆಬ-[ ಟಅಬ. 
' ಆ. ೨ರಲ್ಲಿ ( ಈಕಅ-. ( ಈಕೆಬ- ( ಈಅಟ4/ ಈಅಬ 
| Lಅಕಬ- / ಟಅಬ. 
, ಅಂದರೆ ಎರಡೂ ಆಕೃತಿಗಳಲ್ಲಿ [ ಔಅಬ- ( ಅಕಬ. 


ವು ತ್ಮಮ ವರ್ತುಳ ಖಂಡದಲ್ಲಿಯೆ ಕೋಸಗಳು ೧೬೫ 


ಪ್ರ ಮೇಯ ೬೩ (ಪ್ರಮೇಯ ೬೨ರ ವ್ಯತ್ಯಾಸ) 
ಪ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಯಾವದೊಂದು ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ತೆಗೆದ 
ರೇಖೆಯಿಂದ ಉಂಟಾದ ಕೋನವು, ಅದರ ವ್ಯುತ್ಕ್ರಮ ವರ್ತುಳ 
ಖಂಡದಲ್ಲಿಯ ಕೋನಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿದ್ದರೆ ಆ ರೇಖೆಯು ವರ್ತುಳೆದ 
ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯಿರುವದು. 


ಥೆ 





ಸಕ್ಷ:- ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯಿದೆ; ಅಬ ಕೈ ಅಟ 
ರೇಖೆಯು £ ಬಅಟ ಮಾಡಿದೆ. ಇದು ಅದರ ವ್ರತ್ಯ್ರಮ 
ವರ್ತುಳ ಖಂಡದಲ್ಲಿಯ [Lಅಕಬಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿದೆ. 

ಸಾಧ್ಯ :-- ಅಟ ರೇಖೆಯು ಅ ದಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವದು. 


ಸಿದ್ಧತೆ: ಅಟ ಇದು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ಇರದಿದ್ದರೆ ಅಟಿ' ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಆಗ / ಬಅಟಿ' ಇದಕ್ಕೆ ಅಕಬ ಇದು ವ್ಯುಶ್ಸ)ನು 
ವರ್ತುಳ ಖಂಡ ಆಗಿರಬೇಕು. 
L ಬಅಟ'-/ ಬಕಅ (ಪ್ರಮೇಯ ೬೨) 
ಪರಂತು [1 ಬಅಟಿ-/ ಬಕೆಅ (ಪಕ್ಷ 
L ಬಅಟಿ ಎ / ಬಅಟ' 
ಇದರಿಂದ ವಸ್ತುವಿನ ಅಂಶವು ಆ ಪೂರ್ಣ ವಸ್ತುವಿಗೆ ಸರಿಯಾಗುವದು; 
ಆದರೆ ಇದು ಅಶಕ್ಯವು. 
ಅಟ ಇದು ನರ್ತುಳದ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯಿದೆ. 


೧೬೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೩೦. 


೧. ವರ್ತುಳದೆ ಹೊರೆಬದಿಯಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಆ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವಂತೆ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು, ಇದನ್ನು ಪ್ರಮೇಯ ೬೨ರ 
ಮೇಲಿಂದ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. 

೨. ಅಬಕ ಇದೊಂದು ಪರಿವೃತ್ತವಿದೆ. ಅ, ಬ ಕ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ ಮೂರು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ: ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು ಇನ್ನೊ ಂದು ಹೊಸ ತ್ರಿ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು 
ಮಾಡಿರಿ, ಮತ್ತು “ಅವುಗಳ ಕೋನಗಳನ್ನು ಮೂಲ A ಅಬಕ ಇದರ ಕೋನ 
ಗಳಿಂದ ವ್ಯಕ್ತ ಮಾಡಿರಿ. 

೩. ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಅ ಮತ್ತು ಬಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು, 
ಅ ಮತ್ತು ಬಗಳಿಂದ ಲಅಮ ಮತ್ತು ನಬಮ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅವು 
ಮೊದಲನೆಯ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಲ, ಸಗಳಲ್ಲಿಯೂ, ಎರಡನೆಯದನ್ನು ಮ ದಲ್ಲಿಯೂ 
ಕೂಡುವವು, ಆದರೆ, ಮದಲ್ಲಿಯ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯು ಲನ ಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರಪವಿರುವ 
ದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೪. ಒಂದು ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ಮತ್ತು ಅಕ ಸಮಾನ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳಿನೆ, 
ಅದಲ್ಲಿಯ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗೆ ಬಳ ಇದು ಸಮಾಂತರನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೫, ಉದಾ. ೪ರಲ್ಲಿ ಅ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಬಕ ದ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ಬೃ ಕ ಗಳಲ್ಲಿಯ 
ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಲಂಬಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


ಎರಡು ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅವು ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ಬ ಮತ್ತು ಈ ಗಳಲ್ಲಿ 
ಹಾಗೂ ಇನ್ನೊಂದನ್ನು ಡ ಮತ್ತು ಈ ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಅದರೆ ಬಕ ಡಈ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, ಅಂತಃ ಸ್ಪರ್ಶ ಮತ್ತು ಬಹಿಃ ಸ್ಪರ್ಶ ಇವೆರಡನ್ನೂ ವಿಚಾರಿಸಿರಿ, 

(ಮುಂಬಯಿ ವಿ. ವಿ.) 


೬. ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಓಂದನ್ನೊಂದು ಅದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವವು. ಅದಿಂದ 


೭. ಎರೆಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಅ ಮತ್ತು ಬ ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. 
ಒಂದು ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯು ಅವುಗಳನ್ನು ಟ ಮತ್ತು ಠ ಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವದು, ಅದರೆ / ಟಅಠ ಮತ್ತು / ಟಬಠ ಇವು ಪೂರಕ ಕೋನಗಳೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, 


ಲ. ಒಂದು ಸಮಲಂಬದಲ್ಲಿ ಅಬ ಕಡ ಇವು ಸಮಾಂತರನಿದ್ದ ಭುಜಗಳು. 


ವ್ರತ್ವ್ರಮ ನರ್ತುಳ ಖಂಡದಲ್ಲಿಯ ಕೋನಗಳು ೧೬೩ 


ಅಕ, ಬಡ ಇವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಮ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಆದರೆ ಅಮಬ ಮತ್ತು 
ಮಡ ನರ್ತುಳಗಳು ಪರಸ್ಪರೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೯. ಅಬಕಡ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಕರ್ಣಗಳಿಗೆ ಮ ಇದೊಂದು 
ಛೇದನ ಬಿಂದುವಿದೆ. ಆದರೆ ಅಮಬ್ಯ ಕೆಮಡ ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು 
ಮ ದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೧೦. ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ನರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನನಿದೆ. ಬತ ರೇಖಿಗೆ 
ಅಈ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಆದು (ಬೆಳಿಸದಿರುವ) ಬಡ ಕ್ಕೆ ಈ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುನದು. 
ಆದಕೆ, ಅಕ ರೇಖೆಯು ಅಬ ಈ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ 
ದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೧೧. ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನವಿಡೆ, ದಲ್ಲಿ 
ಹಾದು ಹೋಗುವ ಮತ್ತು ಅಬಕ್ಕೆ ಬ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ ವರ್ತುಳವು 
ಬಡ ಇದನ್ನು ಈ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದಕ್ಕೆ ಸಿ ಈಕಡ ಮತ್ತು 
A ಬಕಅ ಇವು ಮಿಥಃ ಸಮಕೋನ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೧೨. ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಮ ದಲ್ಲಿ ಅಂತಃಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವವು. ದೊಡ್ಡ 
ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಅಬ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ಸಣ್ಣ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಹ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 


ಮಾಡುವಡು. ಆದರೆ ಮಕ ರೇಖೆಯು ಅಮಬ ಕೋನವನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುನದೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೩. ಗಿ ಅಬಕದಲ್ಲಿ / ಅ ಕಾಟಕೋನವಿದೆ. ಅಡ__ ಬಕ. ಅದರೆ ಅಬಡ 


ವರ್ತುಳವನ್ನು ಬ ಬಿಂದುಪಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ ರೇಖೆಯು ಅಕ ಇದನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿ 
ಸುನದೊ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೧೪. ಮ ಕೇಂದ್ರನಿರುನ ಒಂದು ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಅಪ ಅಫ ಇವೆರಡು ಸ್ಪರ್ಶ 
ಶೇಖೆಗಳಿನೆ ಅಮ ರೇಖೆಯು ನರ್ತುಳ ಪರಿಘವನ್ನು ಯ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 
ಆದರೆ ಬಯೆ ರೇಖೆಯು / ಅಪಫ ಇದನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
ಬೆಳಿಸಿದ ಅಮ ರೇಖೆಯು ಸರಿಘನನ್ನು ನ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಿದರೆ ಷನ ಇದು 
1 ಅಸಫ ಇದರ ಬಹಿರ್ದ್ವಿಭಾಜಕವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೫. ನರ್ತುಳದ ಹೊರಬದಿಯಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ ಪ ಬಿಂದುನಿನಿಂದ, ಪಟ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ 
ಯನ್ನೂ ಪಅಬ ಛೇದಕ ರೇಖೆಯನ್ನೂ ತೆಗೆಯಿರಿ. 1 ಅಟಿಬ ಇದರ ದ್ವಿಭಾಜಕವು 
ಅಬಕ್ಕೆ ಕ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು, ಆದರೆ, ಪಟ ಪಕ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ 


೧೬೮ ಭೂಮಿತಿ 


ಎ೬. ಒಂದು ವರ್ತುಳೆದ ಅಬ ಕಂಸದಲ್ಲಿ, ಅಸ ಕೆಂಸವ್ರೆ; ಬಹ ಕಂಸದ ಇನ್ಮುಡಿ 
ಯಾಗುವಂತೆ ಪ ಬಿಂದಂನನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆ. ನರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಹ ದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ ರೇಖೆಯು ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬ ಇದನ್ನು ರ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು, ಮತ್ತು 
ಅಬದ ಮೇಲೆ ಅದಿಂದ ಕೆಗೆ ಲಂಬವನ್ನು ಫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ 
ಪಫ ಇ ಪರೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. (ಮುಂಬಯಿ ಪಿ. ಪಿ.) 


೧೩, ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಪಫೆ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ, ಮತ್ತು ಪರ ವ್ಯಾಸ ಇರುವವು, 


ಫ ಡೆಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಪಸ ಲಂಬ ತೆಗೆದರೆ, ಅದು 1 ಸಫರ 


ಇವಿ 
ಇದನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. (ಮುಂಬಯಿ ವಿ. ವಿ.) 
೧೮. ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಮ ಕೇಂದ್ರವೂ, ಅಬ ವ್ಯಾಸವೂ ಇರುವವು. 
ಅಬ ದ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗೆಲಿಗಿರುವ ಅಕ ಮತ್ತು ಬಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು 
ಈ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಆದರೆ ಕೈ ಡ, ಈಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದುಹೋಗುವ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ 
ಮಕ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, (ಮುಂಬಯಿ ನಿ. ಫಿ.) 


೧೯. ಎರಡು ನರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಅ ಡೆಲ್ಲಿ ಬಹಿಃಸ್ಸರ್ಶಮಾಡುವವು. 
ಒಂದು ನರ್ತುಳದಬಕೆಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯನ್ನು ಕದ ಕಡೆಗೆ ಬೆಳೆಸಿದರೆ ಅದು ಇನ್ನೊಂದು 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ಡದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವದು. ಬಅ ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಆದು ಇನ್ನೊಂದು 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ಡೆ ದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವದು. ಬಅ ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಅದು ಎರಡನೆಯ 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ಈ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ ಅಡ ರೇಖೆಯು 1 ಕಡ ಇದನ್ನು 
ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೨೦. ಗಿ ಅಬಕ ಇದರ ಅಂತರ್ವೈತ್ತ ಬಕ್ಕ, ಕಅ, ಅಬ ಭುಜಗಳನ್ನು ಅನು 
ಕ್ರಮವಾಗಿ ಡೈ ಈ ಫ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವದು. ಗಿ ಡಈಫ ಇದರ 
ಕೋನಗಳು ಸಿ ಅಬಕ ಇದರೆ ಅನುರೂಪ ಕೋನಗಳ ಅರ್ಧದಷ್ಟು ಇರುವ ಕೋನ 


ಗಳ ಕೋಟ ಕೋನಗಳೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 
( ನುುಂಬಯಿ ಫಿ, ನಿ.) 


ವ್ರೃತ್ವ್ರಮ ನರ್ತುಳ ಖಂಡದಲ್ಲಿಯ ಕೋನಗಳು ೧೬೯ 


ಸೃತ್ಯ ೧೯. 


ಒಂದು ನರ್ತುಳೆ ilk. ಕೊಟ್ಟ ಸರಳೆ ಕೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 
ಮತ್ತು ಅದರೊಳಗಿನ ಕೋನವು ಕೊಪ ಕೋನಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾಗು: 
ನಂತೆ ತೆಗೆಯುವದು. 


ಪಕ್ಷ: 


ಸಾಧ್ಯ: 


ರಚನೆ: 





ಅಬ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ರೇಖೆಯಿದೆ; ಮತ್ತು [೧ ಜದ 
ಕೊಟ್ಟ ಕೋನನಿದೆ. 

ಅಬ pA ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯಾಗಿ ಅದರ ಮೇಲೆ ಒಂದು ವರ್ತುಳ 
ಖಂಡವನ್ನು, ಅದರಲ್ಲಿಯ ಕೋನವು [೧ಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾಗು. 
ವಂತೆ, ತೆಗೆಯುವದು. 

ಅಬದ ಅ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ / ೧ರಷ್ಟು / ಬಅಕ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಅಕ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಅ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಅಡ ಲಂಬ ತೆಗೆ 
ಯಿರಿ. ಅಬದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕನಾದ ಈಫ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಅದು ಅಡ ರೇಖೆಯನ್ನು ನ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 
ವ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ವಳ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯಿರಿ. ಅಬದಲ್ಲಿ ಬಅಕ ಕೋನನಿರುವ ಮಗ್ಗಲಿನ ವಿರುದ್ಧ 


೧೩೦ ಭೂಮಿತಿ 


ದಿಶ್ಸಿಗೆ ಇರುವ ಅಕ್ಷಬ ವರ್ತುಳ ಖಂಡವು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳ 
ಖಂಡವಾಗುವದು. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ನ ದುಷ್ಟ ಅಬ ದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕದಲ್ಲಿದೆ. 

ಎ ವ ನಬ, 

-. (ನೈ ವಅ) ಈ ವರ್ತುಳವು ಬದಲ್ಲಿ ಹಾದುಹೋಗುವದು. 
ವಅ 1. ಅಕ (ರಚನೆ) 

.. ಅಕ ರೇಖೆಯು ವರ್ತುಳವನ್ನು ಅ ದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡು 
ವದು. 

:. Lಕಅಬ- ಅಕ್ಷಬ ವ್ಯತ್ಥ)ನು ವರ್ತುಳ ಖಂಡದೊಳ 
ಗಿನ ಕೋನ. ಆದ್ದರಿಂದ ಅಕ್ಷಬ ಇದು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳ 
ಖಂಡನವಿದೆ. 


ಇನ್ನೊಂದು ರೀತಿಯು: 


ಖ.ನ'ಸ ಯೆ 
N Y 
೦ ಲಿ ದಿ € 
ಲ್ರ ಬ ವ ಲ 


1. ಕ್ಷನಯ ಕೊಟ್ಟ ಕೋನನಿಷೆ; ಅಬ ಕೊಟ್ಟಿ ರೇಖೆಯಿದೆ. ನಕ್ಷ ದಲ್ಲಿ 
'ಯಾವದೊಂದು ಅಲ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅಮು. ವಯ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಬದ 
“ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಬಅಪ್ಯ ಅಬಖ ಕೋನಗಳನ್ನು ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
1 ವಲಮಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾಗುವಂತೆ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಪ್ಕ ಬಖ ಗಳು ಒಂದ 
ನೊಂದು ವ'ದಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವವು. ವ' ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ನ'ಅ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ 
“ಒಂದು ವರ್ತುಳನನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ವ'ಅ ಎ ವ'ಬ ಇರುವದರಿಂದ ಈ ವರ್ತು 
ಳವು ಬದಲ್ಲಿ ಹಾದುಹೋಗುನದು. ಕೊಟ್ಟಿ [೧ ಇದು ಲಘುಕೋನ 
"ಇದ್ದರೆ, ವರ್ತುಳದೆ ಮಹಾನ ವರ್ತುಳಖಂಡವು ಇಷ್ಟ ವ. ಖಂಡ ಆಗುವದು. 


ವ್ರತ್ವ್ರನ ವರ್ತುಳ ಖಂಡದಲ್ಲಿಯೆ ಕೋನಗಳು ೧೭೧ 


L೧ ಇದು ವಿಶಾಲ ಕೋನ ಇದ್ದರೆ, ಲಘು ವರ್ತುಳ ಖಂಡವು ಇಸ್ಟ 
ವರ್ತುಳ ಖಂಡ ಆಗುವದು. 
[ಇದರ ಮುಂದಿನ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು ನೀವು ಮಾಡಬೇಕು.] 





ಟಿಪ್ಪಣೆ ಕುಡ ಇದು ಕಾಟಿಕೋನವಿದ್ದರೆ ಅಬ ವ್ಯಾಸ ಇರುವ ಅರ್ಥ 
ವರ್ತುಳವು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳ ಖಂಡ ಆಗುವದು. [0 ಇದು ನಿಶಾಲಕೋನ ಇದ್ದರೆ, 
ಇಂಥ ಕೋನಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾದ ಕೋನವುಳ್ಳ ವರ್ತುಳ ಖಂಡವನ್ನು ತೆಗೆಯಲಿಕ್ಕೆ 
ಬರಲಾರದು, 

ಉದಾ :--ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ, ಕೊಟ್ಟಿ ಕೋನಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾಗುನ ಕೋನ 
ವುಳ್ಳಂಥ ಒಂದು ವರ್ತುಳ ಖಂಡವನ್ನು ತುಂಡರಿಸಿರಿ, 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರೆಹ ೩೧. 

೧. ತಳರೇಖೆ, ಶಿರೋಕೋನ ಮತ್ತು ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ಸಂಗತಿಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೊಂದು 
ಇವುಗಳಿಂದ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ:- 

(೧) ಇನ್ನೊಂದು ಭುಜ; 

(೨) ಎತ್ತರ ಇಲ್ಲವೆ ಫ್ಲೇತ್ರಫಲ; 

(೩) ತಳರೇಖೆಯನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವ ಮಧ್ಯರೇ ಖೆ; 

(೪) ಎತ್ತರದ ಪದಬಿಂಡು; 

(೫) ಶಿರೋಕೋನದ ಅಂತರ್ದ್ವಿಭಾಜಕವು ತಳರೇಖೆಯನ್ನು ಛೇದಿಸುವಂಥ 

ಛೇದನ ಬಿಂದು, 

೨. ಓಂದು ವರ್ತುಳದ ಮ ಇದು ಕೇಂದ್ರವ್ಯೂ ಪ ಇದು ಅಪರ ಹೊರ ಬದಿಗೆ 
ತೊಟ್ಟ ಬಿಂದುವೂ ಆಗಿವೆ. ಹ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಒಂದು ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದರೆ, 
ಅದು ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಒಂದು ವರ್ತುಳ ಖಂಡವನ್ನು ಮಾಡುವದು; ಮತ್ತು 
ಅದರಲ್ಲಿಯ ಕೋನವು ಕೊಟ್ಟಿ /_ ಅದಷ್ಟು ಆಗುವದು. 


೧೭೨ ಭೂಮಿತಿ 


[ ಮಪ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ೯೦”. / ಅ ದಷ್ಟು ಕೋನ ಇರುವ ಒಂದು ನರ್ತುಳ 
ಖಂಡವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ ಇದು ಕೊಟ್ಟಿ ನರ್ತುಳವನ್ನು ಬ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಿದರೆ; ಷಬ 
ಕೂಡಿಸಿರಿ, ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಕ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುನಂತೆ ಬೆಳೆಸಿರಿ, ] 

೩. ಕೆಳೆಗೆ ಕೊಟ್ಟ ಸಂಗತಿಗಳಿಂದೆ ಸಿ ಅಬಕ ರಚಿಸಿರಿ; 

(೧) ಬಕ್ಕ, / ಅ, ಕಅ.. ಅಬ್ಯ 

(೨) ಬಳ್ಕ / ಅ, ಅಬ _ ಕಲ, 

[ ಬಕ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಕೊಟ್ಟಿ ಕೋನ [ ಅ ದಷ್ಟು ಕೋನ ಆಗುನಂತೆ 
ಒಂದು ವರ್ತುಳ ಖಂಡ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಆದಕ್ಕೆ ಖ ಎಂದು ಕರೆಯಿರಿ, 

(೧) ಬಕ ದ ಮೇಲೆ (ಅ ದಷ್ಟು ಕೋನ ಆಗುವಂತೆ ಇನ್ನೊಂದು ಗ ವರ್ತುಳ 
ಖಂಡನನ್ನೂ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಬ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಕೆಅ ಬಅ ದಷ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು 
ನರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಈ ವರ್ತುಳವು ಗ ಇದನ್ನು ಡದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 
ಡಬ ರೇಖೆಯು ಖ ಇದನ್ನು ಅದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಅಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ 
ಅಬಕ ಇದು ಇಷ್ಟ ತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು, ಈ ಪ್ರಶ್ನೆಗೆ ಎರಡು ಉತ್ತರಗಳು ಬರು 
ವವು; ಅಥವಾ ಒಂದೇ ಉತ್ತರ ಬರುವದು; ಇಲ್ಲನೇ ಉತ್ತರ ಕೊಡಲಿಕ್ಕೆ ಬರಲಾರದು. 

ಎರಡನೆಯ ರೀತಿಯ ಸಲುವಾಗಿ ಪುಟಿ ೮೮ರಲ್ಲಿಯ (೫) ಮತ್ತು (೬) ಕೃತ್ಯಗಳನ್ನು 
ನೋಡಿರಿ, 

(೨) ಬಕ ದ ಮೇಲೆ ೯೦" 9 ಗ ಅ ದಷ್ಟು ಕೋನ ಆಗುವಂತೆ ಒಂದು ಘೆ 
ವರ್ತುಳಖಂಡವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಆದರಲ್ಲಿ ಅಬ -- ಅಕ ಇಷ್ಟು ಬಈ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ, ಬತ ಬೆಳಿಸಿರಿ, ಅಂದರೆ ಅದು ಖಕ್ಕೆ ಅದಲ್ಲಿ ಕೂಡು 
ವದು. ಇದರಿಂದ ಅಬಕ ಇಷ್ಟ ತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದ್ದು] 

ಲ್ಲ ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ಉದ್ದಳತೆಯ ಮೇಲಿಂದ ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ: 

(೧) ಬತ ತಳರೇಖೆ, ಅಲ ಎತ್ತರೆ, ಮತ್ತು ಅಕ ದ ಮೇಲೆ ಬದಿಂದ ತೆಗೆದ 

ಬಮ ಲಂಬ. 

(೨) ತಳರೇಖೆ ಬಕ್ಕ ಮತ್ತು ಅಕ್ಕ ಅಬ ಮೇಲಿನ ಲಂಬ ಬಮ, ತನೆ. 

(೩) ತಳರೇಖೆ ಬಕ್ಕ ಮಧ್ಯರೇಖೆ ಬತ, ಮತ್ತು ಅಕ ಮೇಲಿನ ಲಂಬ ಬಮ. 

(೪) ತಳರೇಖೆ ಬಕ, ಮಧ್ಯರೇಖೆ ಅಡ ಮತ್ತು ಅಕ ಮೇಲಿನ ಲಂಬ ಬಮ, 

(ಜ) ಅಬ್ಕ ಅಕ ಭುಜಗಳು ಮತ್ತು ಅಶ ಮೇಲಿನ ಲಂಬ ಬಮ, 


ವ್ರತ್ವ್ರಮ ವರ್ತುಳ ಖಂಡದಲ್ಲಿಯ ಕೋನಗಳು ದಿ೭ಪ್ಲಿ 


೫, ಬಕ ತಳರೇಖೆಯನ್ನೂ, / ಅ ಶಿರಕೋಕೋನವನ್ನೂ, ಬಈ ಮಧ್ಯರೇಖಿ 
ಯನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟದ್ದುಂಟು, ಇದರಿಂದ ಗ್ನಿ ಅಬಕ ಇದನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ, 


[ಬಕ ದಷ್ಟು ಒಂದು ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಅದರ ಮೇಲೆ / ಅ ದಸ್ಟು 
ಹೋನವುಳ್ಳ ಖ ನರ್ತುಳ ಖಂಡವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಬಕ ಇದನ್ನು ಡ ದಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಗಿ 
ಸಿರಿ ಡಕದ ಮೇಲೆ / ಅ ದಷ್ಟು ಕೋನವುಳ್ಳ ಗ ವರ್ತುಳ ಖಂಡವನ್ನು ತೆಗೆ 
ಮಿರಿ. ಬ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಬಕ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಗಕ್ಕೆ ಈ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವಂತೆ ಒಂದು 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಕಶ ಕೂಡಿಸಿರಿ, ಮತ್ತು ಆದನ್ನು ಖ ಕೆ ಅ ದಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವಂತೆ ಬೆಳೆಸಿರಿ ಅಬಕ ಇದು ಇಷ್ಟ ತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು. 

೬. ಪರಿಮಿತಿ, ಎತ್ತರ ಮತ್ತು ಶಿರೋಕೋನಗಳನ್ನು ಸೊಟ್ಟಿದ್ದೆರೆ, ಆದರಿಂದ 
ತ್ರಿಕೋನ ರಚಿಸಿರಿ. 


೭. ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅದರಿಂದ ತ್ರಿಕೋನದ 


ಫೋನ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕೊಡಿಸಿದರೆ, ಅವುಗಳಿಂದ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಉಂಟಾಗುವ 
ಮೂರು ಕೋನಗಳು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ಸಮಾನ ಆಗಿರಬೇಕು. 


೪. ಕ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ಒಂದು ವರ್ತುಳನನ್ನೂ ಆದರ ಹೊರಗೆ ಅ ಬಿಂದುವನ್ನೂ 
ತೊಟ್ಟಿದೆ, ಅದಿಂದ ಒಂದು ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಆದು ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ಯಾವ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದೋ, ಆ ಛೇದಕ ಬಿಂದು ಮತ್ತು ಕ ಇವುಗಳನ್ನು 
ಕೊಡಿಸಿ ಉಂಟಾಗುವ ಕೋನವು ಕಾಟಕೋನ ಆಗಿರಬೇಕು. 


ಜೀರ, ಅಬಕ ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅ ಬಿಂದುವು ಕೊಟ್ಟ 


ಬಿಂದುವಿಗೆ ಏಕರೂಪವಾಗಿರಜೇಕು ಮತ್ತು ಬ್ಯ ಕ ಬಿಂದುಗಳು ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದ 
ಪರಿಘದಲ್ಲಿರಬೇಕು, 


| ೨೮ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 
ಅಂತರ್ಗತ್ಕ ಬಹಿರ್ಗತ, ಪರಿಗತ ಆಕೃತಿಗಳು 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆ 

ಅಂತರ್ಗತ ಸರಳ ರೇಖಾಕೃತಿಯ ವಿಷಯವನ್ನು ನಾವು ಈ ಮೊದಲು 
ಅರಿತುಕೊಂಡಿದ್ದೇವೆ. (ಪುಟ ೧೨೫ ನೋಡಿರಿ.) 

ಸರಳ ರೇಖಾಕೃತಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಭುಜವು ಒಂದು ವಿವಕ್ಷಿತ 
ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುತ್ತಿದ್ದರೆ, ಅದಕ್ಕೆ ವರ್ತುಳದ ಸುತ್ತಲು ತೆಗೆದ 
(described about a circle) ಸರಳ ರೇಖಾಕೃತಿ ಎಂದು ಹೇಳಬಹುದು; 
ಇಲ್ಲವೆ ಆ ಸರಳ ರೇಖಾಕೃತಿಯು ವರ್ತುಳದ ಹರಿಗೆತ (is circumscribed 
೬೦ ೩ ಂrಂ]e) ಇರುವದು ಎಂದೆನ್ನುವರು. 


(7 


ಈ ಚೌಕೋನವು ಈ ಪಂಚಕೋನವು 
ವರ್ತುಳ ಪರಿಗತನಿದೆ. ವರ್ತುಳದ ಪರಿಗತವಲ್ಲ. 


ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರೂ ಭುಜಗಳಿಗೆ (ಅವುಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸದಿದ್ದರೆ) ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ತ್ರಿಕೋನದ ಅಂತರ್ಗತ ನರ್ತುಳ ಅಥವಾ 
ಅಂತರ್ವೃತ್ತ (Inscribed circle or in-cirole) ಅನ್ನುವರು. 

ತ್ರಿಕೋನದ (ಬೆಳಿಸದಿರುವ) ಯಾವದೊಂದು ಭುಜಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ 
ಮತ್ತು ಅದರ ಉಳಿದ ಎರಡು ಭುಜಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಆ ಬೆಳಿಸಿದ ಭುಜ 
ಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ತ್ರಿಕೋನದ ಬಹಿರ್ಗತ ವರ್ತುಳೆ 
ಅಥವಾ ಬಹಿನೃ rg (escribed circle or e-circle) ಅನ್ನುವರು. 


ಮ: 





ಅಂತರ್ವೃತ್ತ 


ಅಂತರ್ಗತ, ಬಹಿರ್ಗತ, ಪರಿಗತೆ ಆಕೃತಿಗಳು ೧೭೫ 
ಕೃತ್ಯ ೨ 50 
ಕೊಟ್ಟಿ ತ್ರಿಕೋನದ ಸರಿನೃತ್ತವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 





ಪಕ್ಷ:- ಅಬಕ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ಕ್ರಿಕೋನವಿಜಿ. 
ಸಾಧ್ಯಃ-- ಅ, ಬ್ರ ಕ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ವರ್ತುಳವನ್ನು 


ತೆಗೆಯುವದು. 
ರಚನೆ :-- ಬಕ ದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕ ಡಕ್ಷ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಅಕದ 22 ೨೨ ಕಯ 32 


ಅವು ವ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವನು. 
(ಬಕ್ಕ ಅಕೆ ಸಮಾಂತರಗಳಲ್ಲ; ಆದ್ದರಿಂದ ಡಸ್ಟ್ಯ, ಈಯ ಇವೂ 
ಸಮಾಂತರಗಳಲ್ಲ. ಆದ್ದರಿಂದ ಅವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವವು.) 
ವ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ವಅ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಅದು ಬಿ ಮತ್ತು ಕಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದುಹೋಗುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ ಅದು ಇಷ್ಟ 
ವರ್ತುಳ ಆಗುವದು. 


ಸಿದ್ಧತೆ: — ಬಕೆದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕದಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಜು 
ಬ ಮತ್ತು ಕ ಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುವದು. 
ವ ಇದು ಬಕ ದ ಲಂಬದ್ವಿಭಾಜಕದಲ್ಲಿಯ ಬಿಂದು ಇರುವದು. 
”. ವಬ- ವಕ, 


ಅದರಂತೆ, ವ ಇದು ಅಕ ದ ಲಂಬದ್ವಿಭಾಜಕವಾದ ಕಯದ ಮೇಲೆ 
ಇರುವದು. 


೭೬ ಭೂಮಿತಿ 


2. ವೆಕಎನಅ 
- ನಅ- ನಬ- ನಕ 
-. (ವೈ ನಅ) ನರ್ತುಳವು ಅ ಬೈ ಕಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು 
ಹೋಗುವದು. 
ಉಪಸಿದ್ದಾಂತ :- ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಒಂದೇ 
ಉಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾಡು ಹೋಗುವವು, ಯಾಕಂದರೆ, ನಅ- ನಬ ಇರುವದ 
ನಿಂದ ವ ಬಿಂದುವು ಅಬ ದ ಲಂಬದ್ದಿಭಾಜಕದ ಮೇಲೆ ಇರಲೇ ಬೇಕು, 


ಕೃತ್ಯ ೨೧. 
ತ್ರಿಕೋನದ ಅಂತರ್ವ್ಯತ್ತ ತೆಗೆಯುನದು. 


ಆ 





ಬ ಣ್‌ ತ್ತ 

ಪಕ್ಷಃ--. ಅಬಕ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ತ್ರಿಕೋನವಿದೆ. 

ಸಾಧ್ಯ: ಈ ತ್ರಿಕೋನದ ಅಂತರ್ವ್ಯತ್ತ ತೆಗೆಯುವದು. 

ರಚನೆ :... ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ / ಬ ಮತ್ತು [ಕ ಕೋನಗಳನ್ನು ದ್ವಿಭಾ 
ಗಿಸುವ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಯ 
ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಬಕ ದ ಮೇಲೆ ಯಡ ಲಂಬ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಯ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಯೆಡ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳ ಆಗುವದು. 

ಸಿದ್ದತೆ: ಅಕದ ಮೇಲೆ ಯಕ ಮತ್ತು ಅಬದ ಮೇಲೆ ಯಫ ಲಂಬ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ಅಂತರ್ಗೆತ, ಬಹಿರ್ಗತ, ಪರಿಗತ ಆಕೃತಿಗಳು ೧೭೭ 


ಯಬಡ್ಕ ಯಬಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 
1 ಯಬಡ- ( ಯಬಕ (ರಚಕ್ರೆ 
L ಯೆಡಬ-= / ಯೆಫಬ (ಕಾಟಕೋನ) 
4 ಯಬ: ಯಬ (ಸಾಧಾರಣ) 
-. ಯಂಬಡ್ಕ ಯೆಬಫೆ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಇನೆ. 
-. ಯಡ = ಯೆಷೆ; ಅದರಂತೆ ಯಡ ಎ ಯಕ. 
ಆದ್ದರಿಂದ (ಯ್ಯ ಯಡ) ವರ್ತುಳವು ಡ್ಕ ಈ, ಫೆಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು 
ಹೋಗುವದು. ಮತ್ತು [ಡ್ಯ [ಕ [ ಫ ಇವು ಕಾಟಿಕೋನಗಳು; 
ಅದಕ್ಕಾಗಿ ಮೇಲಿನ ವರ್ತುಳವು ಬಕ, ಕಅ, ಅಬ ಇವುಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮ 
ವಾಗಿ ಡ್ಯ ಈ, ಫ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. 
. ಡಈಫ ಇದು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳ ಇರುವದು. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ:ತ್ತಿ ಕೋನದ ಕೋನಗಳ ಅಂತರ್ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಒಂದೇ 
ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವವು. 
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೧೭೮ ಭೂ ನಿಂತಿ 
ಸತ್ಯ ೨೨. 
ತ್ರಿಕೋನದ ಬಹಿರ್ವ್ವತ್ತ ತೆಗೆಯುವದು. 





ಪಕ್ಷ :-- ಅಬಳೆ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ತ್ರಿಕೋನನಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯ: ಅಬ್ಕ ಅಕೆ ಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಕ್ಸ ಮತ್ತು ಯ 
ವರೆಗೆ ಜೆಳಿಸಿದರೆ ಅವುಗಳಿಗೆ, ಮತ್ತು ಬಕೆ ಭುಜಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 
ರಚನೆ :-- ಕಬಕ್ಷ, ಬಕಯ ಕೋನಗಳನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವ ರೇಖೆ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಯ ಬಿಂಡುನಿ. 
ನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. 
ಬಕೆದ ಮೇಲೆ ಯ್ಲೆಡ್ಡ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
(ಯ್ಬ, ಯ್ಲೆಡ್ಡೆ) ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಅದು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳ ಆಗುವದು. 
ಸಿದ್ಧತೆ; ಯ್ಹ್ಚಳ್ಳ, ಯ್ಲ ಫ್ಲ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಅಯ್ಕ 
ಅಕ್ಷಗಳ ಮೇಲೆ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಯ್ಲೆಬಡ್ಡ ಮತ್ತು ಯ್ಲೆಬಫ್ಟ ಕ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 
( 1 ಯ್ಬಬಡ್ಡ - L ಯ್ಲೆಬಹಫ್ಮ (ರಚಕೆ) 
Lಡ್ಡೆ- [ಹ (ಕಾಟಕೋನ) 
\ ಯ್ಲೆಬ- ಯ್ಲೆಬ (ಸಾಧಾರಣ) 


ಅಂತರ್ಗತ, ಬಹಿರ್ಗತ್ಯೆ ಪರಿಗತ ಆಕೃತಿಗಳು ೧೭೯ 


. ತ್ರಿಕೋಫಗಳು ವಿಕರೊಸ ಇರುವವು. 
ಯ್ಲೆಡ್ಡ ಕ್‌ ಯ್ಚು ಫ್ಬ 
ಅದರಂತೆ ಯ್ಚಡ್ಟ ಈ ಯ್ಬ ಫ್ರೊ 
-. (ಯೆ, ಯ್ಚಡ್ಟ್ಚ) ನರ್ತುಳವು ಡೈ, ತ್ರಿ, ಫ್ಲೆ ಗಳಲ್ಲಿ 
ಹಾದು ಹೋಗುವದು. 
ಮತ್ತು [ಡ್ಲೈ ( ಕು ( ಫ್ಹು, ಇವು ಕಾಟಕೋನಗಳಿರುವದ 
ರಿಂದ್ಕೈ ಈ ವರ್ತುಳವು ಬಕ್ಕ ಕೆಯ್ಕು ಬಕ ಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 
ಡ್ಸ, ಕ್ಲೂ, ಫ್ಲ್ಹೆ ಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುನದು. 
ಡ್ಬಳ್ಳುಪ್ಪ ಇದು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳವಾಯಿತು. 
ಇದೇ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಇನ್ನೂ ಎರಡು ಬಹಿರ್ವ್ವತ್ತಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯ 
ಬಹುದು: 
(೧) ಕೆಅ ಭುಜಕ್ಕೆ ಮತ್ತು ಬೆಳಿಸಿದ ಬಅ, ಬಕ ಭುಜಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ; ಮತ್ತು 
(೨) ಅಬ ಭುಜಕ್ಕೆ ಮತ್ತು ಬೆಳಿಸಿದ ಕೆಬ, ಕಅ ಭುಜಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ. 
ಅಂದರೆ ಕೊಟ್ಟಿ ತ್ರಿಕೋನದ ಒಟ್ಟಿಗೆ ಮೂರು ಬಹಿರ್ವೃತ್ರಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯಬಹುದು. 
ಉಖನಸಿ ದ್ಧಾಂತ :—ತ್ರಿಕೋನೆಡ್ಡೊಂದು ಕೋನದ ಅಂತರ್ದ್ವಿಭಾಜಕ ರೇಖೆ 
ಮತ್ತು ಅದರ ಉಳಿದ ಎರಡು ಕೋನಗಳ ಬಹಿರ್ದಿಭಾಜಕ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದೇ 
ಬಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವವು. 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆ :--ತ್ರಿಕೋನದ ಅಂತರ್ವುತ್ತದ ಕೇಂದ್ರಕ್ಕೆ ಅಂತಃಕೇಂದ್ರ 
ಅಥವಾ ಅಂತ8ರ್ಮಧ್ಯ ಅನ್ನುವರು. ಮತ್ತು ಬಹಿರ್ವ್ವತ್ತದ ಕೇಂದ್ರಕ್ಕೆ 
ಬಹಿ8ಕೇಂದ್ರ ಅಥವಾ ಬಹಿರ್ಮಧ್ಯ ಅನ್ನುವರು. 


೧೮೦ ಭೂಮಿತಿ 


ಲೇಖನ ಪದ್ಧತಿ. 

ಅಂತರ್ವುತ್ತದ ತ್ರಿಜೃನನ್ನು ರ ಅಕ್ಷರದಿಂದ ಬರೆದು ತೋರಿಸುವರು. 

ಜಿಳಿಸಿದ ಅಬ, ಅಕ ಕೈ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಬಹಿರ್ನುತ್ತದ ತ್ರಿಜ್ಯವನ್ನು 
ಶ್ಲ ಹೀಗೆ ಬರೆಯುವರು. 

ಬೆಳಿಸಿದ ಬಕೆ, ಬಅಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಬಹಿರ್ವುತ್ತದ ತ್ರಿಜ್ಯವನ್ನು 
ರೈ ಹೀಗೆ ಬರೆಯುವರು. 

ಬೆಳಿಸಿದ ಕೆಅ, ಕಬ ಕೈ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಬಹಿರ್ವೃತ್ತದ ತ್ರಿಜ್ಯವನ್ನು 
ರ್ಥ ಹೀಗೆ ಬರೆಯುವರು. 

(ಯ ರ) ವರ್ತುಳದ ಬಕ್ಕೆ ಕಅ, ಅಬಗಳ ಸ್ಪರ್ಶಬಿಂದುಗಳನ್ನು 
ಅನು. ಡ ಈ, ಫೆ ಹೀಗೆ ತೋರಿಸುವರು. 

(ಯೆ, ರೈ) ವರ್ತುಳದ ಬಕ, ಕೆಅ, ಅಬಗಳ ಸ್ಪರ್ಶಬಿಂದುಗಳನ್ನು 
ಅನು. ಡೈ, ಕ್ಸ, ಫು ಹೀಗೆ ತೋರಿಸುವರು. 

(ಯ್ರ, ರೈ) ವರ್ತುಳದ ಬಕ್ಕೆ ಕಅ, ಅಬಗಳೆ ಸ್ಪರ್ಶಬಿಂದುಗಳನ್ನು 
ಅನು. ಡ್ಕ, ಕ್ರ, ಫೃ ಹೀಗೆ ತೋರಿಸುವರು. 

(ಯ್ಡ, ರ್ನ) ವರ್ತುಳದ ಬಕ್ಕ ಕಅ, ಅಬ ಗಳ ಸ್ಪರ್ಶಬಿಂದುಗಳನ್ನು 
ಅನು. ಡೈ, ಕ್ಯಾ, ಫೈ ಹೀಗೆ ತೋರಿಸುವರು. 

ಈ ಲೇಖನ ಪದ್ಧತಿಯಿಂದ ತ್ರಿಕೋನ ಮತ್ತು ವರ್ತುಳೆಗಳೆ ಸಂಬಂಧ 
ವಿರುವ ಕೆಲವು ಕೇಖಾಮಾನಗಳನ್ನು ಬರೆಯೋಣ. 


ಅಂತರ್ವ್ವತ್ತ ಮತ್ತು ಬಹಿರ್ವ್ಯತ್ತ ಇವುಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧವಿರುವ 
ಕೆಲವು ಕೇಖಾಮಾನಗಳು :... 


[೧]. ಅಈ- ಅಫ ಎ ಸ'-ಅ' 
ಬಡ - ಬಫೆ ಸೆ-ಬ' 
ಕಡ ಎಕೆ ಈ ಸಕ 

[ಹೀಗೆ ತೋರಿಸಬೇಕು.] 





ಅಂತರ್ಗತ್ಕ ಬಹಿರ್ಗತ್ಕ ಪರಿಗತ ಆಕೃತಿಗಳು ೧೮೧ 


ಅಈ, ಅಫ ಅಂತರ್ವತ್ತದ ಅದಿಂದ ತೆಗೆದ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳು, ಸಮಾನ 
ಇರುವವು. ಅವುಗಳ ಉದ್ದಳತೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕ್ಸ ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. 
ಅದರಂತೆ ಬಡ ಬಫೆ ಎಯ' ಮತ್ತು ಕಡ- ಕಕಈ-ರು' ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಬಕ, ಕಅ, ಅಬ ಇವುಗಳ ೪% ಜಡ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 
ಅ', ಬೆ, ಕ' ಹೀಗೆ ಬರೆಯಿರಿ. ಮತ್ತು ತ್ರಿಕೊ 
ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ಸ' ಹೀಗೆ ಕೋರಿಸಿರಿ. 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಸೆಲ್ವಿ (ಅಆ. ಬ'. ಕ) 
=3{ ಯರು). (ರಕ್ಷ?) *(ಕ್ಷಯ?) 1 
ಇತ್ಲೆ. ಯರು 
ಆದ್ದರಿಂದ, ಕ್ಷ' ಎ ಸ'-(ಯ'- ರು?) ಎಸ'-ಆ' 
ಅದರಂತೆ, ಯ. ಸ'-ಬ'; ರ್ಲು/-ಸ'- ಕ. 
[೨] ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು A ಹೀಗೆ ತೋರಿಸಿದರೆ ತ್ರಿಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ 
ವನ್ನು ೩ ರ'ಸ' ಎಂದು ಕೋರಿಸಬೇಕು. 
ಗಿ ನಗಿ ಯಬಕ ಗಿ ಯಕಅ-..ಗಿ ಯೆಅಬ|.. ಸರಸ 


= ಅ'ರ' 4 9ಬ'ರ' 4 ೧್ರಕ'ರ' ಅಥವಾ, 
ಎಡಿ ರೆ (ಅ. ಬ'. ಕ) ಆಡ 
ಸಗ ತ್ತ 


[೩] ಅದ ಎದುರಿನ ಬಹಿರ್ವೃತ್ತದಲ್ಲಿ, 


ಅಕ್ಕು ವ ಅಸ್ಸ ಎಸೆ 
ಬಡ್ಡ ದು ಬಫ್ಟ -ಹ- 
ಕಡ್ಡ ಶು ಹಕ್ಕ ಮ ಸ ಬ' 
(ಹೀಗೆ ತೋರಿಸಬೇಕು. 





ಅಕ್ಕು - ಅಕ ಕೆಕ್ಚು ಎ ಅಕೆ + ಕಡ್ಡ ಎ ಬ'-. ಕೆಕ್ಬು 
ಅಸ್ಸ ಎ ಅಬ ಬಫ್ಲೆ ಅಬ ಬಡ್ಡ ಎ ಕ. ಬಡ್ಡೆ 


೧೮೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಅಶ್ಟು 4 ಅಫ್ಲೆ -ಬ' ಕೆ. (ಬಡ್ಡ ಕಡ್ಡ)- ಬ'. ಕ'..ಆ' 
೨ಅಕ್ಟು ಎ ೨ಸೆ(.: ಅಕ್ಕು ಎ ಅಫ್ಜ) .. ಅಕ್ಕು ಎ ಅಫ್ಲೆ ಎಸ. 
ಮತ್ತು ಬಡ್ಟ ತ ಬಪ್ಟ ಧಾ ಅಷ್ಟ -“ಅಬ-ಸ'-ಕ' 
ಕಡ್ಡ - ಕತ್ಟು ಎ ಅಪ್ಟ - ಅಕ -ಸ'-ಬ' 
[೪] ಸಿಎರ್ರ(ಸೆ-ಆ)ಎರ್ತ(ಸೆ-ಬ)ಎರ್ನ(ಸ'- ಕಗ) 
ಹೀಗೆ ತೋರಿಸಬೇಕು. 
ಸಿವ ಗಿ ಅಬಕೆಎಗ ಅಬಯ್ಸ್ಬ +೪ ಓಅಕಯ್ದ - ಓಬಕಯ್ದ 
೧ಆಬ.ಯ್ಲೆಷ್ಚ ೧ ಅಕ.ಯ್ದಕ್ಟು 
-$ಬಕೆ- ಯ್ಚಡ್ಡ 
ಎರಕ. ರೈ 4 9ಬ" ರೈ -9ಅ'.ರ್ದ 
=$%ರ್ಗೆ (ಕ'+ ಬ'- ಆ) 
ಪರಂತು ಅಸೆ -೨ಆ- ಅಬ ಕಕ -ಅಅ -ಬ' ಕ - ಅ 
ಸ-ಅ'-5(ಬ'+ಕ - ಆ) 
ಡರ (ಸ'- ಅ) 
ಇದೇ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಬೇರೆ ಎರಡು ಬಹಿರ್ನ್ಯತ್ತಗಳ ಮೇಲಿಂದ ನಾವು 


ಹೀಗೆ ತೋರಿಸಬಹುದು: 


A -ರ್ತ್ಮ (ಸ' - ಬ); A-ರ್ಮೆ(ಸ'-ಕೆ) 


A A A 
ಕವ ನ್ಯ ಶ್ಯ ನ 


py 
pe 


lel 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೩೨. 
ಕೆಳಗಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿಯ ಲೇಖನ ಪದ್ಧತಿಯು ಪುಟ ೧೮೦ ರಲ್ಲಿಯ ಲೇಖನ 
ಪದ್ಧತಿಯನ್ನು ಅನುಸರಿಸಿದೆ. 
೧. ಡಡ್ಬ ಇದರ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವು ಬಕ ಇದಕ್ಕೂ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವಾಗಿದೆ. 
ವಿ. ಈಶ್ಟು ಎ ಫಫ್ಟ = ಬಳಕ ಘಫ್ರಕ್ಕಾ ವ ಬಕ; 
ಕಳ್ತಾ ಎ ಈತ ಎ ಅಬ; ಕತ ಎ ಅಬ ಬಕ; 
ಈತ ಎ ಅಬಂಣ ಬಕ; ಡಡ್ಬ ಅಬಂ ಅಕ, 


ಅಂತರ್ಗತ ಬಹಿರ್ಗತ್ಯ ಸರಿಗತ ಆಕೃತಿಗಳು ೧೮೯೩ 


ಸಿ ಅಯ್ಯ ಯ್ದ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂಜೇ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿನೆ. 

೪, ಯ್ವ, ಅ, ಮತ್ತು ಯ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿನೆ. 

೫. ಓಡಕುಫ ಇದರೆ ಕೋನ 9 (/ ಬ. (ಕ), 9(/ ಕ. (ಅ), 
ಲ್ವ(/ ಅಶ. [| ಬ) ಹೀಗಿರುವನು. 

೬. ಗಿಡ್ಬಳ್ಳುಪ್ಚ ಇದರೆ ಕೋನಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೯೦ ೬೧ / ಅ, 
9/ಬ, ೦[ಕ ಹೀಗಿರುವವು. 

೭. ಡಿಯ್ಬಯ್ವಯ್ಮ ಇದರೆ ಕೋನಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 

LMS ELE SS ESS) 
ಹೀಗಿರುನವು. 

ಆ. ಸಿಯಯ ಯ ಇದರ ಕೋನಗಳು ೯0 _. ಲೃ / ಅ, 9/ ಬ, 
ಲ್ವ / ಕ ಹೀಗಿರುವವು. 

೯ / ಫಡಈ . ( ಸ್ಲಡ್ಬಕ್ಳು ಎ ೧೮೦; 

L ಡಈಫ + L ಡ್ಲಳ್ಳೃಸ್ಸ ದ್‌ ೯೦, 
೧೦. (ಯ್ಮಯ್ದಯ್ವ 4 [1 ಯೃಯಯ್ಯ್ದ ಎ ೧೮೦; 
1 ಯ್ಬಯ್ಯಯ್ನ 4 (ಯಯ್ಮಯ್ವ ಎ೯೦. 

೧೧. ಯೃ 'ಯ್ಚ, ಯ್ವ, ಯ ಈ ನಾಲ್ಕು ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಬೇಕಾದ ಮೂರು 
ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ರಚಿಸಿದರೆ, ಉಳಿದ ನಾಲ್ಕ 
ನೆಯ ಬಿಂದುವು ತ್ರಿಕೋನದ ಲಂಬ ಸಂಪಾತ ಇರುವದು. 

೧೨. ಯಬ - ಯಕ೨ ಎ ಬಕ (ಬಡ 4 ಡಕ) ಎಬಕ (ಬಅ - ಅಕ) 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೧೩. ಅಯ ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಆದು ಬಕ್ಕೆ ಹ ಬಿಂದುಪವಿನಲ್ಲಿಯೂ, ಐ) ಅಬಕ 
ಇದನ್ನು ಖ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿಯೂ ಬಂದು ಕೂಡುವದು. ಆದರೆ, ಕಖ- ಬಖ 
= ಯಖ ಖಯ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ ಮತ್ತು ಬಖ ರೇಖೆಯು ೧) ಅಬಹಕ್ಕೆ 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೪, ಬ, ಯ, ತ್ಕ ಯ್ಬ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದು ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿರುನನೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೮೪ ಭೂಮಿುತಿ 


೧೫. ಯ ಬಿಂದುವು ತ್ರಿಕೋನದ ಪರಿಮಧ್ಯಕ್ಕೆ ಏಕರೂಪವಾಗಿದ್ದರೆ, ಆ ತ್ರಿಕೋ 
ನವು ಸಮೆಭುಜ ಇರುನದು. 

೦೬. ಸಿ ಅಬಡ ಮತ್ತು ಗ್ನಿ ಅಕಡ ಇವುಗಳ ಅಂತರ್ವ್ಯತ್ತಗಳು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವವು. 








ದ ೧ ೧ ೧ 

೧೭ + ತ್ವ ಎ ಇರ ಬಿಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 
* ೨ ೨ ತ = 
ಕದ್ದೂ ಸ ¥ 


೧೮. ಲಘುಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದ ಲಂಬ ಸಂಪಾತವು ಪದತ್ರಿಕೋನದ ಅಂತರ್‌- 
ಮಧ್ಯ ಇರುವದು, ಕ 


೧೯. ಯ್ಭ, ಯ್ವ, ಯ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿರಲು, ಗ್ನಿ ಅಬಕ ರಚಿಸಿರಿ, 
೨೦. ಯೃ ಯ, ಯ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿರಲು; ಗ್ನಿ ಅಬಕ ರೆಚಿಸಿರಿ. 


೨೧. ( ಅ, ಅಹ ಎತ್ತರ ಮತ್ತು ಪರಿಮಿತಿ ಇವುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟರಲು 
ಸಿ ಅಬಕ ರಚಿಸಿರಿ. 

[1 ಅ ದಷ್ಟು / ಕ್ಷಅಯ ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅಸ್ಸ ಅಯ ಗಳ ಮೇಲೆ ಅನುಕ್ರಮ 
ವಾಗಿ ಅಫ್ಸ ಎ ಅತು ಎದ್ದಿ ಪರಿಮಿತಿ ಹೀಗೆ ಉದ್ದಳತೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಅಫ ದ ಮೇಲೆ ಫ್ಚ ಮತ್ತು ತ್ಬು ಜಿಂದುಗಳಿಂದ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅವು ಒಂದ 
ನ್ನೊಂದು ಯ ದಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವವು, ಯ್ದ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಯ್ಚ ಕ್ಸ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ 
ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಅಹ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಇನ್ನೊಂದು 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಇವೆರಡು ನರ್ತುಳಗೆಳ ಸಾಧಾರಣ ತಿರ್ಯಕ್‌ಸ್ಪರ್ಶ 
ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಅಕ್ಷ, ಅಯ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಬ ಮತ್ತು ಕಗಳಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವದು, ಗ್ನಿ ಅಬಕ ಇದು ಇಷ್ಟ ತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು. 

ಮೊ. ಪುಸ್ತಕ ೨೮೭ ಪುಟಿದಲ್ಲಿಯ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ / ಡಅಈ ಇದು ೯೦ ೬9 
1_ ಅ ದಷ್ಟುಎಂದು ತಿಳಿದರೆ, ಅದರ ಇನ್ನೊಂದು ರೀತಿಯು ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಬರುವದು. 

೨೨. (ರ ಮತ್ತು ಪರಿಮಿತಿ ಇವುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿರಲು A ಅಬಕ 
ರಚಿಸಿರಿ. 

(ಉದಾ: ೨೧ರೆಂತೆ ಯ್ದ ಕೇಂದ್ರೆದಲ್ಲಿ, ಯ್ಚತ್ಳು ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದೆ ಒಂದು ವರ್ತುಳ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಯ್ದ ಕೊಡಿಸಿರಿ. ಅಫ್ಸ ದ ಯಾನ ಬದಿಗೆ ಅಯ್ದ 


ಅಂತರ್ಗತ್ಯ ಬಹಿರ್ಗತ್ಕ ಪರಿಗತೆ ಅಕೃತಿಗಳು ೧೮೫. 


ಇರುವದೋ ಅದೇ ಬದಿಗೆ ಅಘ ದೆ ಮೇಲೆ ರದಷ್ಟು ಅಮ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಮದಿಂದ ಅಫ್ಟಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ತೆಗೆದ ರೆ 
ಛೇದಿಸುವದು. ಯ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ರ ತ್ರಿಜ್ಜದಿಂದ 


೦ 
ಬದಲ್ಲಿ, ಮತ್ತು ಅಳು ಕ್ಕೆ ಕ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಅಂದರೆ ಸಿ ಅಬಕ ಇದು 
ಇಷ್ಟ ತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು] 


ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮಕೋನವುಳ್ಳಿ, 
ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 


(WN 
ಛ್ರ 
SR) 
ಬ್‌ 
ಟರ ಬಡೆ A 


ಪಕ್ಷ: ಅಬಕೆ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ಕ್ರಿಕೋನನಿದೆ; ನ ಇಜೊಂದು. 
ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ. 

ಸಾಧ್ಯ: A ಅಬಕೆ ಇದಕ್ಕೆ ಸಮಕೋನನುಳ್ಳ ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ 
ಕ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 

ರಚನೆ:-- ಯಾವದೊಂದು ವಹ ತ್ರಿಜ್ಯವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ವಪ ದ ಮೇಲೆ 
ಪ ದಲ್ಲಿ ಟ'ಸಟ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಬಕೆ ತ್ರಿಕೋನದ 
ಬ ಕೋನದಷ್ಟು ರಷಟ' ಕೋನ ಆಗುವಂತೆ ಹರೆ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮತ್ತು ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ /_ ಕ ದಷ್ಟು 
L ಫಪೆಟಿ ಆಗುವಂತೆ ಪಥ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಥರ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ ಪೆಫರ ಇದು ಇಷ್ಟ ತ್ರಿಕೋನ. 
ಆಗುವದು. 


೧ಲಕ್ಷ ಭೂ ಮಿತಿ 


ಸಿದ್ಧತೆ: ಟ'ಸಟ | ನಪ 

" ಔ'ಸಟ ಇದು ಪೆದಲ್ಲಿ ವರ್ತುಕಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವದು. 

ಎ. 1 ಟ'ಪೆರ-[ ಪಫೆರ (ವ್ರ. ವ. ಖಂಡಗಳ ಕೋನಗಳು) 

ಪರಂತು, [ ಟಷರ-[ ಬ (ರಚನೆ) 

“Lಹಥೆ= 1ಬ ಅದರಂತೆ [ರ-1ಕ 

ಉಳಿದ / ಪೂ [ಅ 

`ಓ ಫಷರ ಇದು A ಅಬಕ ಇದರೆ ಸಮಕೋನ ಇದ್ದು, ಕೊಟ್ಟ 
ವರ್ತುಳದ ಅಂತರ್ಗತವಿಜೆ. ಅಂದರೆ ಪೆಫರ ಇದು ಇಷ್ಟ ತ್ರಿಕೋನ 
ವಾಯಿತು. 

ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ : ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. | 


ಕೃತ್ಯ ೨೪, 
ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದ ಸುತ್ತಲು ಕೊಟ್ಟಿ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮಕೋನ 
ಪುಳ್ಳೆ ತ್ರಿ ಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 





ಪಕ್ಷ: ಅಬಕ ಕೊಟ್ಟ ಫ್ರಿಕೋನನಿಜೆ. ನ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ 
ವರ್ತುಳದ ಕೇಂದ್ರನಿದೆ. 

ಸಾಧ್ಯ 1 ಡಿ ಅಬಕ ಕೈ ಸಮಕೋಸವುಳ್ಳ ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ 
ಬಹಿರ್ಗತವುಳ್ಳ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 


ಅಂತರ್ಗತ, ಬಹಿರ್ಗತ, ಪರಿಗತೆ ಆಕ್ಕತಿಗಳು ೧೮೭ 
ಲ 


ರಚನೆ:-- ಬಳೆ ರೇಖೆಯನ್ನು ಬದ ಕಡೆಗೆ ಮದ ವರಿಗೈ ಮತ್ತು ಕದ 
ಕಡೆಗೆ ನ ದ ವರೆಗೆ ಬೆಳಿಸಿರಿ. ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಯಾವ 
ದೊಂದು ವಕ್ಷ ತ್ರಿಜ್ಯ ತೆಗೆಯಿರಿ. / ಮಬಳ ದಷ್ಟು / ಕ್ಷನಯ 
ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಕವ ಇದರ ಇನ್ನೊಂದು ಬದಿಗೆ [ ನಕೆಅ 
ದಷ್ಟು / ಕವರು, ತೆಗೆಯಿರಿ; ಯ ಮತ್ತು ರು ಬಿಂದುಗಳು 
ವರ್ತುಳದ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಬರುವವು. ವಕ್ಷ, ನಯ್ಕ ನರು 
ಗಳ ಮೇಲೆ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಕ್ಲ, ಯ್ಯ ರು ಗಳಲ್ಲಿ ಲಂಬ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ... ಈ ಲಂಬರೇಖೆಗಳು ಒಂದಕ್ಟೊಂದು 
ಹೈ ಫೈ ರ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವನು. (ಕ್ಲೈ ಯೈ, ರು ಇವು 
ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಫರೈ, ಪಥ್ಯ ಪರ ಗಳಲ್ಲಿರುವವು.) ಅಂದರೆ 
ಪಫರ ಇದು ಇಸ್ಟ ತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ಫರ. ವಕ್ಷ .. ಫರ ಇದು ಕ್ಷ ದಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವದು. ಅದರಂತೆ ಪಫ ಇದು ರದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಹರ 
ಇದು ರುು ದಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುನವು. 
ಪುನಃ ಕ್ಷನಯಫ ಜೌಕೋನದ ಕೋನಗಳ ಬೇರೀಜುಎಳ೪ ಕಾಟ 
ಸೋನ, ಅದರಲ್ಲಿ (ಕ್ಷ ಎಗ ಯೆ-೧ ಕಾಟಕೋನ. 
1 ಕ್ಷವಯ-. / ಫೆ.೨ ಕಾಟಿಕೋನ. 
ಪರಂತು / ಕ್ಷನಯ 2ಎ /( ಮಬಅ (ರಚನೆ) 
1 ಫೆಎ( ಕ್ಷನಯ ಇದರ ಪೂರಕ ಕೋನ 
=[ ಮಬಳ ನಿ 22 ೨೨ 
=/ ಅಬಕ 
ಅದರಂತೆ 1. ರೆ=/ ಅಕಬ. 
" ಉಳಿದ Lಹ-] ಬಳಕ. 
"೩ ಪೆಫರೆ ಇದು ಡಿ ಅಬಕ ಇದರ ಸಮಕೋನನಿದೆ; ಮತ್ತು 
ಅದರ ಭುಜಗಳು ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವವು. 
. ಓ ಪಫರ ಇದು ಇಷ್ಟ ತ್ರಿಕೋನ ಆಗುವದು. 
ಉಪಸಿದ್ದಾಂತೆ: ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳದ ಸುತ್ತಲು ಸಮಭುಜ ಕ್ರಿಕೋನ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 


೧೮೮ ಭೂಮಿತಿ 
ಕೃತ್ಯ ೨೫. 
ಕೊಟ್ಟಿ ನರ್ತುಳೆದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಚೌರಸ ತೆಗೆಯುವದು. 
ರಚನೆ:-- ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಯಾವ 


ದೊಂದು ಅಕ ವ್ಯಾಸ ತೆಗೆ ಬ 

ಯಿರಿ... ಅಕದ ಮೇಲೆ 

ಬಡ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಣೆ 
ಅಬ, ಬಕ, ಕಡ್ಕ ಡಅ i ವ 
ಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ 

ಅಬಕಡ ಇದು ಇಷ್ಟ ಫೆ 


ಚೌರಸ ಆಗುವದು. 


ಸಿದ್ಧತೆ:-- ಡಅಬ, ಅಬಕ, ಬಕಡ ಮತ್ತು ಕಡಅ ಇವೆಲ್ಲ ಕೋನಗಳು 
ಅರ್ಥನರ್ತುಳಗಳಲ್ಲಿರುವದರಿಂದ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕಾಟಕೋನ 
ಇದೆ. 


ಇ ( ಡಅಬ.. / ಅಬಕ ಎ೨ ಕಾಟಕೋನ 
“ ಅಡ! ಬಕ ಅದರಂತೆ ಅಬ! ಡಕ 
ಇ ಅಬಕಡ ಇದು ಸಮಾಂತರಭುಜ ಜೌಕೋನನಿದೆ. 


ಪರಂತು, ( ಅಐಎ೧ ಕಾಟಕೋನ; ಇರುವದರಿಂದ ಅಬಕಡ ಇದು 
ಆಯತವಿದೆ. 


ಪುನಃ ಅಬ, ಬಕ ಇವು ಕೇಂದ್ರಕ್ಕೆ ಸಮಾನ ಕೋನಗಳನ್ನು ಮಾಡು 
ವವು. | 


” ಅಬ ಬಕ 
"ಇ ಅಬಕಡ ಇದು ಇಸ್ಟ ಜೌರಸವಿದೆ. 


ಅಂತರ್ಗತ್ಯ ಬಹಿರ್ಗತ್ಕ ಪರಿಗತ ಆಕೃತಿಗಳು ೧೮೯ 
ಕೃತ್ಯ ೨೬. 
ಕೊಟ್ಟಿ ಚೌರಸದ ಪರಿವೃತ್ತ ತೆಗೆಯುವದು. 
ಪಕ್ಷ :-- ಅಬಕಡ ಚೌರಸವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯ: ಅ, ಬೃ ಕೃ ಡೆಗಳಿಲ್ಲಿ ಹಾದು 


ಹೋಗುವ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯು 
ವದು. 


ರಚನೆ:- ಅಕ್ಕ ಬಡ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅವು ಒಂದ 
ನ್ನೊಂದು ವದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. (ನ್ಯ ವಅ) ವರ್ತುಳ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಅ ಬ, ಕ್ಕ ಡೆಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು 
ಹೋಗುವದು. 
ಸಿದ್ದತೆ: ಚೌರಸದ ಕರ್ಣಗಳು ಸಮಾನ ಇದ್ದು, ಒಂದನ್ನೊಂದು 
ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವವು. 
ಇ" ವಅ- ವಬ ಎ ವಕ- ವಡ, 
-. (ವ, ವಅ) ವರ್ತುಳವು ಅ. ಬ, ಕ, ಡಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗು 
ವದು. ಆದ್ದರಿಂದ ಅದು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳ ಇರುವದು. 





ಕೃತ್ಯ ೨೭. 
ಕೊಟ್ಟಿ ಚೌರಸದಲ್ಲಿ ಅಂತರ್ಗತ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 
ಪೆಕ್ಷಃ- ಅಬಕಡ ಚೌರಸವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯ — ಈ ಚೌರಸದಲ್ಲಿ ಅಂತರ್ಗತ ವರ್ತುಳ ಔಡ ರ 


ಜೌ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. / IN 

ರಚನೆ: ಅಬದ ಲಂಬದ್ವಿಭಾಜಕ ತೆಗೆಯಿರಿ; ಸ| ಥೆ 
ಅದು ಅಬಕೈ ಪೆದಲ್ಲಿ, ಮತ್ತು ಕಡ Wi 


ಕ್ಸ ರದಲ್ಲಿ ಕೂಡುನದು. ಬಕದ ಅರ್‌ ಷಬ 


ರ೯೦ ನೊನಿತಿ 
ಲಂಬದ್ದಿಭಾಜಕ ಚ; ಅದು ಅಡಕ್ಷೆ ಸೆದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು 
ಕ 


ೂಡುವದು. ಹರ್ಕ ಥಸ, ಇವು ನ ಬಿಂದು. 
(ವ, ನಪ) ಇದು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳ 


ಸಿದ್ಧ ತಪ, ಬಫೆ ಷ್‌ ಶ್ರ ಕಾಟಕೋನಗಳಿವೆ; ಆದ್ದ ರಿಂದ ಹೆಬಫನ 
ಚೌಕೋನದ ನ ಕೋನವೂ ಕಾಟಿಕೋನ ಇರುವದು. 

ಹಷೆಬ-6 ಅಬ್ಬ ಬಥವಎದ್ಧಿ ಬತ್ತ. ಪಬಎಬ ಫಥ 

, ಪೆಬಫನ ಇದು ಚೌರಸವಿದೆ.  ವಹೆ- ವಘಫ 

ಅದರಂತೆ ವಫ ಎ ವರ; ವರ ನಸ. 

ಅಂದಕ್ಕೆ ವಪ ನಥ ಎ ವರ-ಎವಸ ಮತ್ತು ಪೈಫ್ಟೆ ರೈ ಸ ಇವು 
ಕಾಟಿಕೋನಗಳು. 

(ವೈ ವಸ) ವರ್ತುಳವು ಪೈ ಫ,ರ, ಸಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದು. 
ಮತ್ತು ಅಬಕೆಡ ಚೌರಸದ ಭುಜಗಳನ್ನು ಈ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡು 
ವದು. ಆದ್ದರಿಂದ ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳವಿರುವದು. 


ಕೃತ್ಯ ೨೮. 
ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳೆದ ಸುತ್ತಲೂ ಜೌರಸ ತೆಗೆಯುವದು. 


ಪಕ್ಷಃ-. ವ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ಒಂದು ವರ್ತುಳ 
ವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿ ಜಿ. 


ಬಿ 
ಸಾಧ್ಯ ಈ ವರ್ತುಳದ ಸುತ್ತಲೂ ಒಂದು TaN 
ಜೌರಸವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 
ರಚನೆ: ವರ್ತುಳಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು NI) 


ಪಫೆ ವ್ಯಾಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದಕ್ಕೆ 
ಲಂಬವಾಗುವಂತೆ ಇನ್ನೊಂದು ರಸ 


ವ್ಯಾಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಪ್ರ ಪ್ರ ರ, ಸಗಳಿಂದ ವರ್ತುಳ ಸ್ಪರ್ಶ 


ಅಂತರ್ಗತೆ, ಬಹಿರ್ಗತ್ಕ ಪರಿಗತ ಆಕೃತಿಗಳು ೧೯೧ 


ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಅ ಬೃತ್ಕಡ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವವು. ಅಬಕಡ ಇದು ಇಷ್ಟ ಚೌರಸವು. 
ಸಿದ್ಧತೆ; ವಪಬಸ ಜೌಕೋನದಲ್ಲಿ ವ, ಹೆ, ಸ ಇವು ಕಾಟಕೋನ 
ಗಳಾಗಿವೆ; ಅದ್ದರಿಂದ [ ಬ ಇದೂ ಕಾಟಕೋನವು. ಇದ 
ರಂತೆ ಅಕ್ಕೆ ಡ ಕೋನಗಳೂ ಕಾಟಕೋನಗಳಿರುವವು. 
ಇ ಅಬಕೆಡೆ ಆಯತ ಆಗುವದು. 
ಪುನಃ ಅಬ ರಸ; ಬಕ- ಪೆಫೆ ಮತ್ತು 
ಪಫ ರಸ (ವ್ಯಾಸ) : ಆದ್ದರಿಂದ ಅಬ ಬಕ. 
. ಅಬಕಡ ಜೌರಸನಿಜಿ; ಮತ್ತು ಅದರ ಎಲ್ಲ ಭುಜಗಳು ಕೊಟ್ಟಿ 
ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವವು. 
 ಅಬಕಡ ಇದು ಇಷ್ಟ ಜೌರಸ ಇರುವದು. 


ಕೃತ್ಯ ೨೯. 
ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳೆದ ಅಂತರ್ಗತ ಸುಸಮ ಷಟ್‌ ಕೋನ ತೆಗೆಯುವದು. 
ಪಕ್ಷಃ- ವ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ಒಂದು 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯ :-- ಈ ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಒಂದು 
ಸುಸಮ ಷಟ್‌ಕೋನವನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು. 
ರಚೆನೆ: ನರ್ತುಳದ ಪರಿಘದ ಮೇಲೆ 
ಯಾವದೊಂದು ಅ ಬಿಂದು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ವರ್ತುಳದ ಶ್ರಿಜ್ಯದಷ್ಟು ಅ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಅಬ, ಬಕ್ಕೆ, ಕಡ, ಡಕ, ಈಫ ಜ್ಯಾ 
ಕೀಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಫೆ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಅಂದರೆ ಅಬಕಡ ಈಫ ಇದು ಇಷ್ಟ ಸಟ್‌ಕೋನ ಆಗುವದು. 





೧೯೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಸಿದ್ಧತೆ: ರಚನೆಯಂತೆ ನಅಬ ತ್ರಿಕೋನವು ಸಮಭುಜನಿದೆ. 
1 ಅನಬ೬ಂ" 

ಇದರಂತೆ, ಬನಕ, ಕವಡ, ಡೆವ ಈ, ಕವಸಫ ಕೋನಗಳೂ ಪ್ರತಿ 
'ಯೊಂದು ೬೦” ಇರುವವು. 

ವ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಉಂಟಾಗುವ ಎಲ್ಲ ಕೋನಗಳ ಬೇರೀಜು ೩೬೦” ಇರು 
ವದು. 

(| ಫೆವಅ-೩೦-(೫೬೬೦)೩೬ಂ' -೩೦೦" ಎ ೬೦". 

. ಅಬ್ಬ ಅಫ ಇವು ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ಸಮಾನ ಕೋನಗಳನ್ನು ಮಾಡು 
ವನು. 

, ಅಥ ಅಬ: ತ್ರಿಜ್ಯ. 

೩ ಫವಅ ಇದು ಸಮಭುಜನಿದೆ. 

ಅಂದಕ್ಕೆ ಅಬಕಡ ಈಫ್ಚ ಸಟ್‌ಕೋನದ ಎಲ್ಲ ಭುಜಗಳು ಸಮಾನ 
ಇರುವವು; ಮತ್ತು ಎಲ್ಲ ಕೋನಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು ( ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಕೋನ ೧೨೦) 

, ಅಬಕಡಕಃಫ ಇದು ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಇಷ್ಟ ಸುಸಮ ಷಟ್‌- 
ಕೋನ ಇರುವದು. 

ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತಃ ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದ ಸುತ್ತಲೂ ಸುಸಮ ಷಟ್‌ಕೋನ 
ತೆಗೆಯಿರಿ, ಅ, ಬ, ಕೃ ಡ್ಯ ಈ, ಫಗಳಲ್ಲಿ ನರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ 
ಸ್ಪರ್ಶಕೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ಅಂತರ್ಗತ ಬಹಿರ್ಗತ್ಕ ಪರಿಗತ.ಆಕೃತಿಗಳು ೧೯೩ 
ಕೃತ್ಯ ೩ಿಂ- 
ಕೊಟ್ಟಿ ನರ್ತುಳೆದ ಅಂತೆರ್ಗತ ಸುಸಮ ಅಷ್ಟ ಕೋನ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಪಕ್ಷ: ವ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ಒಂದು 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯಃ-- ಈ ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ 
ಸುಸಮ ಅಷ್ಟ ಸ್ಟ ಕೋನವನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು. 
ರಚನೆ: ಅನಕ ಯಾವದೊಂದು 
ವ್ಯಾಸ ತೆಗೆಯಿರಿ... ಅದರ 
ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗುವಂತೆ ಗವಕೆ ಇನ್ನೊಂದು ವ್ಯಾಸ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಈ ಎರಡು ವ್ಯಾಸಗಳ ನಡುವಿನ ಕೋನಗಳನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವ ಇನ್ನೆರಡು 
ಡವಹ, ಬವಫೆ ವ್ಯಾಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಅಬ, ಬಕ್ಕ .. ... ಹಅ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಅಂದರೆ ಅಬಕಡಈ ಫಗೆಹ ಇದು ಇಷ್ಟ ಅಷ್ಟಕೋನ ಆಗುವದು. 


ಸಿದ್ಧತೆ: ರಚನೆಯಿಂದ ಅವಬ, Rd . ಹವಅ ಇವು ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
೪೫'ದ ಕೋನಗಳಿರುವವು. 

, ಅಷ್ಟಕೋನದ ಎಲ್ಲ ಭುಜಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು. ವಅಬ ಸಮ 
ದ್ವಿಭುಜ ಕ್ರಿಕೋನ ಇರುವದರಿಂದ ಅದರ ತಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಕೋನವು 9 (೧೮೦-೪೫7) ಐ ೬೭3” ಇರುವದು. ಅದರಂತೆ ಬವಕ, 
ಇವಡ ಗೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕ್ರಿ 3 ಕೋನದ ತಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿಯ ಕೋನ 
ಗಳು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಲ್ಸ” ಇರುವವು. ಅಂದರೆ ಅಷ್ಟ ಕೋನದ ಪ್ರತಿ 
ಯೊಂದು ಕೋನವು ೧೫೫" ಆಗುವದು. ಇದರಿಂದ ಅಷ್ಟ ್ರೈಹೋನದ ಪ್ರತಿ 
ಯೊಂದು ಭುಜ ಮತ್ತು ಕೋನ ಇವು ಭವ ಎಂದು ಸಿದ್ಧ 
ವಾಯಿತು. ಆದ್ದರಿಂದ ಇದು ಇಷ್ಟ ಅಷ್ಟಕೋನ ಇರುವದು. 

ಉಪಸಿದ್ದಾಂತ:- ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದ ಸುತ್ತಲು ಅಷ್ಟೆಕೋನ ತೆಗೆಯಿರಿ. 





13 


೧೯೪ ಭೂಮಿತಿ 


ಅ, ಬಕ ಡೈ...ಹಗಳಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಸ್ಫರ್ಶರೇಖಿ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಕೆಳಗಿನ ಸಾಮಾನ್ಯ ಪ್ರಮೇಯಗಳನ್ನು ನೀವು ಸಿದ್ದಮಾಡಬಹುದು: 

೧. ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕದಷ್ಟು ಸಮಾನ 
ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ, ವಿಭಾಗದರ್ಶಕ ಬಿಂದುಗಳು ಸುಸಮ ಬಹು- 
ಭುಜದ ಕೋನಬಿಂದುಗಳಾಗುವವು. 

೨. ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಪೂರ್ಣಾಂಕದಷ್ಟು ಸಮಾನ 
ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿ, ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಭಾಗದರ್ಶಕ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳ 
ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದರೆ ಆ ಸ್ಪರ್ಶಕೇಖೆಗಳಿಂದ ಉಂಟಾಗುವ ಬಹು- 
ಭುಜವು ಸುಸಮ ಇರುವದು. 

೩, ಸುಸಮ ಬಹುಭುಜದ ಕೋನ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಎಲ್ಲವೂ ಒಂಜೇ 
ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೂಡುವವು. ಈ ಬಿಂದುವು ಆ ಬಹುಭುಜದ ಅಂತ 
ರ್ಗತ ಮತ್ತು ಪರಿಗತ ವರ್ತುಳದ ಕೇಂದ್ರವಾಗಿರುವದು. 

ಮೇಲೆ ಕೊಟ್ಟ ಎಲ್ಲ'ಕೃತ್ಯಗಳನ್ನು ಇಂಚುಪಟ್ಟಿ ಮತ್ತು ಕಂಪಾಸ ಇವುಗಳ 
ಸಹಾಯದಿಂದ ಬಿಡಿಸಿವೆ. ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಕೋನ ಮಾಪಕದ ಉಪಯೋಗ 
ಮಾಡಿಲ್ಲ. 

ಕೋನ ಮಾನಕದ ಸಹಾಯದಿಂದ ಸಂಚಕೋನ, ದಶಕೋನ, ದ್ವಾದಶ 
ಕೋನ ಮೊದಲಾದ ಎಷ್ಟೋ ಸುಸಮ ಬಹುಕೋನಗಳನ್ನು ವರ್ತುಳದ 
ಅಂತರ್ಗತ ಇಲ್ಲವೆ ಪರಿಗತಗಳಾಗಿ ತೆಗೆಯಬಹುದು. 

ಕೇವಲ ಇಂಚುಪಟ್ಟಿ ಮತ್ತು ಕಂಪಾಸ ಇವುಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ ಸುಸಮ 
ಪಂಚಕೋನ, ದಶಕೋನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಬಹುದು; ಪರಂತು ಇವುಗಳ 
ರಚನೆಯು ಸ್ವಲ್ಪ ಕಠಿಣವಾಗಿರುವದರಿಂದ ಅವುಗಳನ್ನು ಈ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ 
ಕೊಟ್ಟಲ್ಲ. 


೨೯ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 
ಜ್ಯಾ ಖಂಡಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾದ ಆಯತ 
[“ಸರೂಸ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ ಈ ಪರಿಜ್ಛೇದದಲ್ಲಿಯ ಪ್ರಮೇ 
ಯಗಳನ್ನು ಸಿದ್ಧಮಾಡಬಹುದು; ಈ ರೀತಿಯನ್ನು ಮುಂದೆ ೭೪ನೆಯ 
ಪ್ರಮೇಯದೆ ನಂತರ ಅನುಸರಿಸಿದೆ. 
ಪ್ರಮೇಯ ೬೪. 
ವರ್ತುಳಿದಲ್ಲಿಯ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿ 


ಸಿದರ್ಕೆ ಮೊದಲನೆಯ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಖಂಡಗಳಿಂದಾದ ಆಯತವ್ರು 
ಇನ್ನೊಂದರ ಖಂಡಗಳಿಂದಾದ ಆಯತಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾಗುವದು. 





ಪಕ್ಷ:- ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಅಬ್ಕ ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದ 
ನ್ನೊಂದು ವರ್ತುಳದ ಒಳಗಿನ ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಿರು 
ವವು; ವ ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ. 
ಸಾಧ್ಯ: ಅಪ- ಪಬ- ಕಪ. ಪಡ 
ರಚನೆ:- ಅಬದ ಮೇಲೆ ವಮ ಲಂಬ ಕಿನೆಯಿರಿ. (ಕೆಳಗಿನ ಟಪ್ರಣೆ 
೪ ನೋಡಿರಿ. ವಅ, ನೆಪ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ವಮ 1 ಅಬ .. ಮ ಇದು ಅಬದ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವು. 
2. ಅಸ ಪಬ- (ಅಮ ಮಪ) (ಮಬ - ಮಪ). 
ಇ (ಅಮ ಮಹ) (ಅಮ - ಮಪ) | 
(೬: ಅಮ ಮಬ) 
= ಅನು೨- ಮಪು................( ೧) 


೧೯೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಪುನಃ ನ ಅ೨ - ನೆಪೆ೨- (ವಮ 4 ಅಮು) - (ನಮ 4 ಮಪ) 


4 ಇ ಅಮಿ ಮಶೆಿ.. ಸೂ ಸೋ ( ೨) 
ಆದ್ದರಿಂದ (೧) ಮತ್ತು (೨) ಗಳ ಮೇಲಿಂದ 
ಆಸ. ಪಟ - ವಲಿ ಎ ವಹ (೩) 


ಇದೇ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ವದಿಂದೆ ಕಡದ ಮೇಲೆ ಲಂಬ ತೆಗೆದು 
ಕಸೆ. ಷಡ- ವಡ3- ನಪ” ಎಂದು ತೋರಿಸಬಹುದು. 
ಇ ವ - ವಹ ( ವಳ ನಡ) 
ಅಹ. ಷೆಬ- ಕಸೆ. ಪಡ. 


ಬಪ್ಪಣೆ ೧:--- ಮೇಲೆ (೧) ರಲ್ಲಿ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿದಂತೆ:--ಅಬ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಮ ದಿಂದ 
ಎರಡು ಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನೂ, ಪ ದಿಂದ ಎರಡು ಅಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನೂ ಮಾಡಿ 
ದ್ದರೆ ಅಸ.ಪಬ ಎ ಅಮ . ಮುಪ೨ ಅಥನಾ ಅಪ.ಪಬ.. ಮಹತ - ಅಮ 
ಎಂಬ ಸಮೀಕರಣವು ಉಪಯುಕ್ತವಾಗುವದು. ಅದನ್ನು ಶಬ್ದರೂಪ ದಲ್ಲಿ ಕೆಳಗಿ 
ನಂತೆ ಮಂಡಿಸಬಹುದು :-- 


“ಸರಳ ರೇಖೆಯ ಎರಡು ಸಮಾನ ಮತ್ತು ಎರಡು ಅಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡಿದ್ದರೆ, ಅಸಮಾನ ಭಾಗಗಳಿಂದುಂಬಾದ ಆಯತ ಮತ್ತು ಛೇದ ಬಿಂಡುನಿ 
ನಲ್ಲಿಯ ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸ ಇವೆರಡರ ಕ್ಲೇೇತ್ರಫಲಗಳ ಬೇರೀಜು ಮೂಲ 
ಕೇಜಿಯ ಅರ್ಥಭಾಗದ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸದ ಫ್ಲೇತ್ರುಫಲದಸ್ಟು ಇರುವದು. 
[ ಯುಕ್ಲೀಡ ೨; ೫] 

ಬಪ್ಪಣೆ ೨:--ಮೇಲೆ (೩) ರಲ್ಲಿ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿದ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಹೀಗೆ ಬರೆಯ 
ಬಹುದು. (ವ, ರ) ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಪ ಬಿಂದು ಇದ್ದು, ಆ ಬಿಂದು 
ವಿನಿಂದ ಹೊರಟ ಮಾವೊ. ಅಬ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ 
ಅಪ.ಪಬ ಎ 5೨ - ವಸತ ಆಗುವದು. 


ಟಪ್ಪಣ ತಿ: ಮೇಲಿನ (4) ಈ ಪ್ರಮೇಯವನ್ನು ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಬರೆಯಬಹುದು, 


*ವಆಬ ಸಮದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಅಬ ತಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು 
ಪ ಬಂಡಿ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, ಅಪ.ಪಬ ಎ ವಅ೨ - ನಪ,» (ಪಾಪುಸನ 
ಪ್ರಮು) 


ಜ್ಯಾ ಖಂಡೆಗಳಿಂದೆ ಸಿದ್ಧವಾದ ಆಯತ ೧೯೭ 


ಟಿಪ್ರಣೆ 9; ಮೇಲಿನ ಸಿದ್ಧತೆಯಲ್ಲಿ "ಯಾವ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯೂ ನರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರ 
ದೆಲ್ಲಿಂದ ಹಾದು ಹೋಗುನದಿಲ್ಲ' ಎಂದು ಗೃಹೀತ ಹಿಡಿದಿದೆ. ನಿಜವಾಗಿ ಈ ಪ್ರಕಾರ 
ವನ್ನೂ ಸಿದ್ಧತೆಯಲ್ಲಿ ಅಂತರ್ಭಾವವಾಗಬೇಕಿತ್ತು. «ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ವ ದಲ್ಲಿ 
ಹಾದು ಹೋಗುನದು; ಮತ್ತು ವ ಬಿಂದುವು ಕ ಮತ್ತು ಪದ ಮಧ್ಯದಲ್ಲಿ ಬೀಳು 
ವಡು? ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. 
ಅಂದರೆ, ಕಪ. ಪಡ ಎ (ಕವ+ ವಪ) (ವಡ. ವಪ) 
ದ (ಕವ+ ವಪ) (ಕವ ಜ್ಯ ವಷ) [1] ಸವ ವಡ- ತ್ರಿಜ್ಯ) 
- ಕವಚ. ವಪನಿಎನಅ೨-ವಪ೨. | ವಅವ ಕಮ ತ್ರಿಜ್ಯ) 
ಇದೇ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಇನ್ನುಳಿದವುಗಳನ್ನು ಸಿದ್ದ ಮಾಡಬಹುದು. 


ಪ್ರಮೇಯ ೬೫. 


ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸಿದಕಿ ಅವು 
ಒಂದನ್ನೊಂದು ನರ್ತುಳೆದ ಹೊರಗೆ ಭೇದಿಸಿದಕ್ಕೆ ಮೊದಲನೆಯ 
ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಖಂಡಗಳಿಂದುಂಭಾದ ಆಯತವು, ಇನ್ನೊಂದರ 
ಖಂಡೆಗಳಿಂದುಂಬಾದ ಆಯತತಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿರುವದು. 





ಪಕ್ಷಃ- ವ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ವರ್ತುಳದ ಅಬ್ಕ ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳಿದ್ದು, 
ಅವುಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸಿ ಅವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ವರ್ತುಳದ ಹೊರಗೆ 
ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸಿವೆ. 

ಸಾಧ್ಯ: ಪಅ.ಪಬ- ಪಳ. ಪಡ 

ರಚನೆ: ಅಬದ ಮೇಲೆ ನಮ ಲಂಬ ಶೆಗೆಯಿರಿ. ವ್ಯ ವಪ 
ಕೂಡಿಸಿರಿ. (ಟಿಪ್ಪಣೆ ೩ನ್ನು ನೋಡಿರಿ.) 


೧೯೮ ಭೂಮಿತಿ 


ಸಿದ್ಧತೆ; -: ವಮ. ಅಬ .. ಮಅ- ಮಬ, 
ಪಅ. ಪಬಎ(ಪಮ ಮಅ) (ಪಮ - ಮಬ) 
= (ಪಮ + ಮಠ) (ಪಮ - ಮಳ) 


ಇ ಹಮತಿ - ಮಳಿ... (೧) 
ಪರಂತು ವಪ3 - ವಅ3 ಎ (ವಮ3 4 ಪಮ) - (ನಮ 4 ಮಂಅ) 
= ಫೆಮ೨ೌ ಮಲತ್ನ್ಮ ಗ (೨) 
". (೧) ಮತ್ತು (೨) ಗಳ ಮೇಲಿಂದ 
ಪಅ. ಪಬಎ-ವಪ೨- ನಳಿನಿ. ಅ (೩) 
ಅದರಂತೆ ಪಕ. ಪಡ - ವಷ3 - ವಕೆ೨ 
- ವಪ೨- ವಳ 


ಪೆಅ. ಸಬ ಪಕೆ. ಪಡ. 


ಉಪ ಸಿದ್ಧಾಂತ ೧: ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಅಬ್ಯ ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು 
ವರ್ತುಳದ ಹೊರಗಿನ ಹೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸಿದಕೆ, ಮತ್ತು 
ಪ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಹಟ ವರ್ತುಳ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದರೆ ಪೆಟ 
ಪಅ. ಪಬ- ಪಕ. ಪಡ ಆಗುವದು, 

ಯಾಕಂದಕ್ಕೆ ಪಟಿ೨ ಎ ವಷ3 - ವಟ3 ಎ ವಪ೨- (ತ್ರಿಜ್ಯ), 

ಉಪ ಸಿದ್ಧಾಂತ ೨. ವರ್ತುಳದ ಹೊರಗಿನ ಬಿಂದುನಿನಿಂದ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ 
ಎರಡು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದರೆ ಅವು ಸಮಾನ ಇರುವವು, 

[ಹಿಂದೆ ಪ್ರಮೇಯ ೬೦ (೧) ನೋಡಿರಿ,] 

ಬಸ್ಸೆಣೆ ೧: (೧) ಇದರ ಸಮೀಕರಣ ಹೀಗೆ ಬರೆಯಬಹುದು: 
ಪ. ಸಬ ಮಲ - ಮಹತ, (ಯುಂಕ್ಸಿ (ಡೆ ೨. ೬, ) ಇದರೆ ಶಾಬ್ದಿಕ ಪ್ರತಿಜ್ಞೆ 
ಯನ್ನು ನೀವು ತಯಾರಿಸಿರಿ. 

ಟಿಪ್ಪಣೆ 9:--(೨) ರಿಂದ ಕಂಡು ಬರುವ ಸಂಗತಿ:-- (ವ್ಯ ರ) ನರ್ತುಳದ 
ಹೊರಗೆ 'ಯಾನಡೊಂದು ಪ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು, ಅದರಿಂದ ಯಾವದೊಂದು 
ಅಬ. ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯನ್ನು. ತೆಗೆದರೆ, ಪಅ.ಪಬ ಎ ವಷ3 _ ರ೨ ಆಗುವದು. 

ಬಭಪ್ಪಣೆ ೩: ಅಬ ಕಡ ಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ನ ಕೇಂದ್ರ 
ದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋದರೂ ಕೂಡ ಈ ಪ್ರಮೇಯದ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು. ಮಾಡಲಿಕ್ಕೆ ಬರು 
ವದು. ಉದಾಹರಣಾರ್ಥವಾಗಿ ಹ ಇದು ವ ದಲ್ಲಿ, ಹಾದು ಹೋಗುತ್ತಿದ್ದರೈ 


bis 


ಪಕ.ಪಡ- ವಷ _ ಶತ ಎಂದು ತೋರಿಸಬಹುದು. 


ಜ್ಯಾ ಖಂಡಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧನಾದ ಆಯತ ೧೯೯ 


ಪ್ರಮೇಯ ೬೬. 


ನರ್ತುಳದ ಹೊರಗಿನ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಒಂದು ಛೇದಕ 
ರೇಖೆಯನ್ನೂ, ಒಂದು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯನ್ನೂ ಶೆಗೆದಕ್ಕೆ ಛೇದಕ ರೇಖೆ 
ಮತ್ತು ಅದರ ನರ್ತುಳೆದ ಹೊರಗಿದ್ದ ಭಾಗ ಇವುಗಳಿಂದ ಉಂಟಾ 
ಗುನ ಆಯತವು, ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿರು 
ವದು. 





Be 
ಬ 


ಪಕ್ಷಃ- ವ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ವರ್ತುಳದ ಹೊರಗೆ ಪೆ ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
ಈ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಪೆಬಅ ಛೇದಕ ರೇಖೆಯನ್ನೂ ಪಟ 
ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯನ್ನೂ ತೆಗೆದಿರುವವು. 
ಸಾಧ್ಯ: ಪಅ. ಪಬ- ಪಟ” 
ರಚನೆ: ಅಬದ ಮೇಲೆ ವಮ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. ನಳ, ವಪ್ಯ ವಟ 
ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: .. ವಮ. ಅಬ .. ಅಮ- ಮಬ. 
ಪಅ. ಸಬ. (ಪಮ + ಮಅ) (ಪಮ - ಮಜ) 
= (ಪಮ + ಮಠ) (ಪಮ - ಮಳ) 
= ಪಮ” - ಮಲ? 
ಪರಂತು, ವಪ೨- ವಅ೨ - (ನೆಮ 4 ಪಮ”)-(ನಮ” + ಮಲ) 
= ಫಮ೨- ಮಲ. 
- ಪೆಅ. ಪಬ- ವಪ೨ - ವಅ೨. 
ಪನಃ ವಟ ತ್ರಿಜ್ಯ ಇದು ಪಜ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಜಿ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಲಂಬನಿದೆ. 


೨೦೦ ಭೂನಿತಿ 


- ಷೆಟ೨ ಎ ವಪ - ವಟಿ೨ (ಪಾಯಥಾಗೋರಸ) 
ಎ ವಪ೨-ನಅ೨ (ನಅ- ನಟಿ ತ್ರಿಜ್ಯ 
.. ಹೆೇಅ.ಪಬ- ಪಟ. 


ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ [.. ವರ್ತುಳಡ ಹೊರಗಿನ ಪೆ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಪಅಬ, 
ಪಕಡ ಎರಡು ಛೇದಕ ರೇಖೆಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಅ ಬ ಮತ್ತು ಕೃ ಡ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಆದಕ್ಕೆ ಪಅ-ಪಬ ಎ ಪಕ.ಸಡ. ಯಾಕಂದಕೆ ಪಟ 
ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯನ್ನು ಪ ದಿಂದ ತೆಗೆದಿದ್ದರೆ ಸಅ.ಹೆಬ ನುತ್ತು ಹಕ. ಪಡ 
ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪಟಿ೨ಕ್ಳೆ ಸರಿಯಿನೆ. 


ಟಿಪ್ಪಣೆ ೧: ಪ್ರಮೇಯ ೬೫ ಮತ್ತು ೬೬ ಇವುಗಳನ್ನು ಬೇಕೆಂದು ಸ್ವತಂತ್ರ 
ಕೊಟ್ಟರುನೆವು. ಅವುಗಳ ಸಿದ್ಧತೆಯಲ್ಲಿ ಪುನರುಕ್ತಿ ಯಾಗಿದೆ. ಪರಂತು ಪರೀಕ್ಷೆಯಲ್ಲಿ 
ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಪ್ರಮೇಯನನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿರಲು, ಅದನ್ನು ಸ್ವತಂತ್ರ ರೀತಿ 
ಯಿಂದ ಬಿಡಿಸಬೇಕಾಗುವದು. ಒಂದು ಪ್ರಮೇಯವನ್ನು ಸಿದ್ಧವೆಂದು ಹಿಡಿದು 
ಇನ್ನೊಂದನ್ನು ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತವೆಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡುವದು ಪರೀಕ್ಷೆಯ ದೃಷ್ಟಿಯಿಂದ 
ಒಳೆತಲ್ಲ. 

ಬಿಪ್ಪಣೆ ೨; ಇದೇ ಪ್ರಮೇಯವನ್ನು ಮುಂದೆ ಪ್ರಮೇಯ ೩೭೮ರ ನಂತರ 
ಸರೂಪ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿದೆ. 


ಟಿಪ್ಪಣೆ ೩:-.ಅಬ ರೇಖೆಯು ವ.ದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುತ್ತಿದ್ದರೆ, ವಮ ಲಂಬ 


ತೆಗೆಯಲಿಕ್ಕೆ ಬರಲಾರದು, ಆದರೂ ಷಅ.ಪಬ = ಪವನ೨- (ತ್ರಿಜ್ಕ)೨ ಎಂದು ಸಿದ್ಧ 
ಮಾಡಬಹುದು. 


ಜ್ಯಾ ಖಂಡೆಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾದ ಆಯತ ೨೦೧ 
ಈ ಳೆ ತ ಪ 


ಎರಡು ಮರ್ಯಾದಿತ ಸರಳರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಭೇದಿಸು. 
ತ್ತಿದ್ದರೆ ಅಥವಾ ಅವುಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಅವು ಒಂದನ್ನೊಂದು. 
ಛೇದಿಸುತ್ತಿದ್ದೆರೆ ಮತ್ತು ಒಂದರ ರೇಖಾ ಖಂಡಗಳಿಂದ ಆಗುವ 
ಆಯತವು, ಇನ್ನೊಂದರ ರೇಖಾ ಖಂಡಗಳಿಂದ ಆಗುವ ಆಯತಕ್ಕೆ 
ಸರಿಯಿದ್ದಕ್ಕೆ ಆ ರೇಖೆಗಳ ತುದಿ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದು ವರ್ತುಳೆ. 
ಪರಿಫುದ ಮೇಲಿರುವವು. 


(25. 


ಪಕ್ಚಃ-.. ಅಬ್ಕ ಕಡ ನುರ್ಯಾದಿತ ಕೀಖೆಗಳಿನೆ. ಅವಶ್ಯಕತೆ ಇದ್ದಾಗ. 
ಬೆಳೆಸಿದರೆ ಅವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಟೀದಿಸು 
ವವು; ಮತ್ತು ಪಅ. ಪಬ- ಪಕ. ಪಡ. 
ಸಾಧ್ಯ:- ಅಬ್ಯಕ್ಕಡ ತುದಿ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದು ವರ್ತುಳೆ ಪರಿಘ 
ದಲ್ಲಿರುವವು. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ಅ, ಬ್ರ ಕೆ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ಸರಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿರದಿದ್ದರೆ, 
ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು'ಹೋಗುವ ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯ. 
ಬಹುದು (ಪ್ರ. ೪೭). 
ಈ ವರ್ತುಳವು ಡೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗದಿದ್ದರೆ, 
(೧) ಕಡ ಇಲ್ಲವೆ ಬೆಳಿಸಿದ ಕಡಕ್ಕೆ ವರ್ತುಳವು ಈ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸಬಹುದು; ಇಲ್ಲವೆ, 
(೨) ಕಡ ರೇಖೆಯು ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಕೆ ದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡಬಹುದು. (ಹೆ 
ಬಿಂದುವು ಅಬಕ ವರ್ತುಳದ ಹೊರಗೆ ಇದ್ದರೆ ಮಾತ್ರ ಈ ಎರಡನೆಯ 


೦೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಪರ್ಯಾಯವು ಸಂಭೆನಿಸುವದು. ಈ ಪರ್ಯಾಯದ ಆಕೃತಿಯನ್ನು ನೀವು 
ತೆಗೆಯತಕ್ಕದ್ದು). 

ಪರ್ಯಾಯ (೧) ರಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ವರ್ತುಳದೆ ಅಬ್ಕ ಕ ಈ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು 
ಒಂದನ್ನೊಂದು ಹೆ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಅದ್ದರಿಂದ, 

ಪಅ. ಪಬ- ಪಕ. ಪಈ 
ಪರಂತು ಪೆಅ. ಪಬ - ಪಕ. ಹಡ (ಪಕ್ಷ) 
” ಪಕ. ಪಡ- ಪಕ, ಪಈ 
ಪಡ- ಪಕ 

ಮತ್ತು ಡ್ಯ ಈ ಬಿಂದುಗಳು ಹದ ಒಂಜೇ ಬದಿಗೆ ಇರುವವು. 

”. ಈ ಬಿಂದುವು ಡೆದಲ್ಲಿ ಏಕರೂಪ ಇರುವದು. 

ಪರ್ಯಾಯ (೨) ರಲ್ಲಿ ಪಕ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯಿರುವದರಿಂದ, 

ಪಕ೨ - ಪಳ - ಹಬ? 
ಸರಂತು ಪಕ.ಪಡ- ಪಅ. ಹಬ ( ಪಕ್ಷ) 
- ಹೆಕೆ೨೭- ಪಕ. ಪಡ 
ಪಕ - ಪಡ. 

ಪರಂತು, ಕ ಮತ್ತು ಡ ಬಿಂದುಗಳು ಬೇರೆ ಬೇಕೆ ಇರುವದರಿಂದ ಈ 
ಸಮೀಕರಣವು ಶಕ್ಯವಿಲ್ಲ. 

2. ಪಕ ರೇಖೆಯು ಅಬಕೆ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಕೆದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದಿಲ್ಲ. 
ಅದಕ್ಕಾಗಿ ಸರ್ಯಾಯ (೨) ಅಶಕ್ಯವಿಜೆ. ಮತ್ತು ಸರ್ಯಾಯ (೧) ರಲ್ಲಿ 
ಅಬಕ ವರ್ತುಳವು ಡದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದೆಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡಿದೆ. 

. ಅ ಬೃ ಕೃ ಡ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿನೆ. 

ಟಿಪ್ಪಣೆ ಎಷ್ಟೋ ಲೇಖಕರು ಪರ್ಯಾಯ (೨)ನ್ನು ವಿಚಾರಿಸುವದಿಲ್ಲ; ಆದರೆ 


ಆದನ್ನು ವಿಚಾರಿಸುವದು ಅಗತ್ಯವಿದೆ; ಇದರ ಹೊರತು ಸಿದ್ಧತೆಯು ಪೂರ್ಣ ಆಗಲಾ 
ಪಡೆಂದು ನನ್ಮು ಮತನಿದೆ. 


ಜ್ಯಾ ಖಂಡಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾದ ಆಯತ ೨೦೩ 
ಜ್ಯಾ ಎದ ಳೆ ಜಾ ಇ್‌ 
ಪ್ರಮೇಯ ೬೪ (ಪ್ರ. ೬೬ರ ವ್ಯತ್ಯಾಸ) 


ನರ್ತುಳದ ಹೊರಗಿನ ಯಾವದೊಂದು ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಒಂದು 
ಭೇದಕೆ ರೇಖೆ ಮತ್ತು ಇನ್ನೊಂದು ವರ್ತುಳೆಕ್ಕೆ ಕೂಡುವ ರೇಖೆ 
ಇವುಗಳನ್ನು ತೆಗೆದರೆ, ಆ ಪೂರ್ಣ ಛೇದಕ ರೇಖೆ ಮತ್ತು ಅದರ 
ವರ್ತುಳದ ಹೊರಗಿನ ಭಾಗ ಇವುಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾದ ಆಯತವು, 
ಇನ್ನೊಂದು ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಳ್ಳೆ ಸರಿಯಿದ್ದರೆ, ಆ ಎರಡ 
ನೆಯ ರೇಖೆಯು ನರ್ತುಳದ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ ಇರುವದು. 


ಬ್ರಿ 
@ 
2೬ 


ಪಕ್ಷಃ- ವರ್ತುಳದ ಹೊರಗಿನ ಪೆ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಅ 
ಮತ್ತು ಬಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವ ಛೇದಕ ರೇಖೆ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಹಾಗೂ 
ಬದಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಕೂಡುವ ಇನ್ನೊಂದು ರೇಖೆಯನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟದೆ. ಮತ್ತು ಪಅ. ಪಬ- ಪಟ. 


ಸಾಧ್ಯ: ಪಟ ರೇಖೆಯು ಟಿ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡು 
ವದು. 


ಸಿದ್ಧತೆ: ಪಟ ರೇಖೆಯು ಟಿ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡ 

ದಿದ್ದಕ್ಕೆ ಅದು ಇನ್ನೊಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ 

ಮಾಡಬಹುದು. ಅದು: ಸ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. 

ಅಂದರೆ ಅಬ್ಕ ಸಟಿ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸಿದರೆ, ಅವು ಹೆದಕ್ಲಿ 
ಕೊಡುವವು. 


೨೦೪ ಭೂಮಿತಿ 


.. ಪಅ. ಹಬ - ಹಟ. ಹಸ 
ಪರಂತು ಪೆಅ.ಪೆಬ ಎ ಪಟ (ಪಕ್ಷ) 
2. ಸಜಿ. ಪಸಎ ಪಟ 
ಸೆ ಪಸ- ಪಟ 
_ ಸೆ ಬಿಂದುವು ಟಔದಲ್ಲಿ ನಿಕರೂಪ ಆಗುವದು. 
ಆದ್ದರಿಂದ ಪಟ ರೇಖೆಯನ್ನು ಎಷ್ಟು ಬೆಳಿಸಿದಾಗ್ಯೂ ಅದು ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ 
ಟ ಇದೊಂದೇ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. 
" ಪಟ ಕೇಖೆಯು ಓಟ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. 


ಬಪ್ಪಣೆ: ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವಾಗ ಈ ಪ್ರಮೇಯದ ಬಹಳ ಉಪ 
ಯೋಗ ಆಗುವದು. 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೩೩. 

೧. ಸಿಅಬಕದ /ಕ ಇದು ಕಾಟಕೋನವಿಡೆ. ಕಡ ಅಬ ಅದಕೆ 

ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ:. 
(೧) ಅಡ.ಡಬ- ಕಡ೨ (೨) ಅಡ.ಅಬ- ಅಕನ (ಖಿ ಬಡ.ಬಅ = ಬಕ೨ 

೨. ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವವು. ಅವುಗಳ ಸಾಧಾರಣ 
ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಪೆ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಹ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಒಂದೊಂದು. 
ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಒಂದೊಂದು ಹೀಗೆ ಅಬ, ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಮತ್ತು 
ಅಪ.ಪಬ ಎ ಕಹ.ಸಪಡ.ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

ತಿ, ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸಿದರೆ, ಅವುಗಳ ಸಾಧಾರಣ 
ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯೆಲ್ಲಿಯ (ಬೆಳಿಸಿದಾಗ್ರ) ಯಾವದೊಂದು ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ವರ್ತುಳಗಳಿಗೆ 
ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದರೆ, ಅವು ಸಮಾನ ಇರುವವು. 
: -೪, ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವ ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖಿ 
ಗಳು. ಆ ವರ್ತುಳಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯಿಂದ ದ್ವಿಭಾಗಿಸಲ್ಪಡುವವು. 
” ೫. ಒಂದನ್ನೊಂದು ' ಛೇದಿಸುವಂಥೆ ಎರಡು. ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ಮೂರನೆಯ 
ದೊಂದು ನರ್ತುಳವು ಅ, ಬ ಮತ್ತು ಕ್ಯ ಡೆ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಅಬ, 
ಕಡ ಗಳನ್ನು ಬೆಳೆಸಿದರೆ ಅಪ್ರ ಮ ದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವವು. ಅದಕೆ ಮ ದಿಂದ ಆ ನೂರೂ 
ವರ್ತುಳಗಳಿಗೆ ತೆಗೆದೆ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


ಜ್ಯಾ ಖಂಡಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾದ ಆಯೆತ ೨೦೫ 


೬. ಗಿ ಅಬಕದ ಅಜ ಬ್ಯ ಕಶ ಕೋನ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಎದುರಿನ ಭುಜಗಳ 
ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಅಡ, ಬಕ್ಕು ಕಥ ಲಂಬಗಳು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ಪ ದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವವು. 
ಆದರೆ, ಅಪೆ.ಪಡ - ಬಪ. ಪಈ 2 ಕಪ.ಪಫ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೭. ಅ.ಇದೊಂದು ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳ ಛೇದನ ಬಿಂದು ಇದೆ. ಒಂದು 
ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಪಅ ವ್ಯಾಸವು, ಎರಡನೆಯ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಫ ದಲ್ಲಿ ಛೀದಿಸುವದು. 
ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ವರ್ತುಳದ ರಅ ವ್ಯಾಸವು ಮೊದಲನೆಯ ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ಸ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ, ಷಅ.ಅಫ ಎ ರಅ. ಅಸ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೮. ಮ ಕೇಂದ್ರನಿರುನ ನರ್ತುಳದ ಅಬ ಮತ್ತು ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳಲ್ಲಿ ಪ 
ಮತ್ತು ಫ ಬಿಂದುಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಮಹ ಮಫ ಆಗುವಂತೆ ತೆಗೆದು 
ಕೊಂಡಿವೆ. ಆದರೆ, ಅಪ. ಸಬ ಎ ಕಫ.ಘಡ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೯. ಅ ಮತ್ತು ಬ ಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ಅನೇಕ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯಿರಿ. ಬೆಳಿಸಿದ ಬಅ ದಲ್ಲಿ ಪ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುವಿದೆ. ಪ ದಿಂದ ಅಯಾ 
ವರ್ತುಳಗಳಿಗೆ ತೆಗೆದ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳಲ್ಲಿಯ ಸ್ಪರ್ಶಬಿಂದುಗಳ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೧೦. ಮ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಅದರ ಹೊರಗಿನ ಅ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
ಅಪ, ಅಫ ಎರಡು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಅಮ ರೇಖೆಯು ಪಫ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ನ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ ಯನ.ಮಅ- ಮಹತಿ, ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, 

೧೧. ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ವ್ಯಾಸವಿದೆ, ಪಫೆ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯುಅಬ ದ 
ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗಿದೆ; ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ನ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಹ ದಲ್ಲಿ 
ಸ್ಪರ್ಶನಾಡುವ ಸ್ವರ್ಶರೇಖೆಯು ಜೆಳಿಸಿದ ಅಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ಮ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಭೀದಿಸುನದು. ಆದರೆ ಮಅ.ಮಬ -. ನಅ.ನಬ ಎ ಮನನ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


ಎ೨. ಅಬ ಇದು ಒಂದು ವರ್ತುಳದ ಒಂದು ನಿಯತ ವ್ಯಾಸವಿದೆ. ಮತ್ತು 
ಅಬ ಇಲ್ಲವೆ ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬದ ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗಿರುವ ಕ್ಷಯ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ 
ಶೇಖೆಯಿದೆ. ಅ ದಿಂದ ತೆಗೆದ ಯಾನದೊಂದು ರೇಖೆಯು ಕ್ಷಯಕ್ಕೆ ಪದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ಫ ದಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ, ಅಪ. ಅಫ ಎ ನಿಯತ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೩. ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ಮತ್ತು ಕಡ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಇವೆ. 
ಈ ವರ್ತುಳಕ್ಕಿಂತ ಸಣ್ಣದಿರುವ ಸಮಕೇಂದ್ರ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಮೇಲಿನ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ 


೨೦೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಪ, ಪ' ಮತ್ತು ಫೈ ಫ' ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ತ ಮತ್ತು ರ' 
ಇವು ಆ ವರ್ತುಳಗಳ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳಾಗಿದ್ದರೆ, ಅಪ,ಪಬ ಎ ಕಫೆ. ಫಡ ಎ ತತ _ ರತ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೪. ಪೃಥ್ವಿಯ ಪೃಷ್ಠ ಭಾಗದಿಂದ (ಉ) ಎಂಬ ಎತ್ತರದ ಮೇಲಿರುವ ಬಿಂದುನಿ 
ನಿಂದೆ ದೃಶ್ಯ ಕ್ಲಿತಿಜದ (ಅ) ಎಂಬ ಅಂತರವು ಆ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಪೃಥ್ವಿಯ ಪೃಷ್ಠ 
ಭಾಗದ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯ ಉದ್ದಳತೆಯಸ್ಟು ಇದೆ. ತ ಇದು ಪೃಥ್ವಿಯ. 
ತ್ರಿಜ್ಯನಿದ್ದರೆ ಅ೨ 2 ಉ (ಎ84 ಉ) ಎಂಡು ತೋರಿಸಿರಿ. 

ತ ಇದಕ್ಕೆ ತುಲನೆ ಮಾಡುವಾಗ ಉ ಸಣ್ಣ ದಾಗಿದ್ದ ರೆ, ಆಸನ ಸ್ಸ ಮಾನದಿಂದ ಅವಿ 
೨ತಉ ಎಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ ಬಹುದು. 

೧೫. ಹಿಮಾಲಯದ ಗೌರೀಶಂಕರ ಶಿಖರವು ೨೯,೦೦೦ ಬೂಟು ಎತ್ತರವಿದೆ. 
ಪೃಥ್ವಿಯ ತ್ರಿಜ್ಯವು ಕೀ೯೬೦ ಮೈಲು ಹಿಡಿದು, ಗೌರೀಶಂಕರ ಶಿಖರದಿಂದ ದೃಶ್ಯ 
ಕ್ಷಿತಿಜದ ಅಂ ತರೆವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

(ದೃಷ್ಟಿಗೆ ನಡುವೆ ಅಡ್ಡ ಬರುವ ಆತಂಕಗಳಿಲ್ಲನೆಂದು ಗೃಹೀತ ಹಿಡಿಯಿರಿ.) 

೧೬. ಪೃಥ್ವಿಯ ತ್ರಿಜ್ಯ ಸ,೯೬೦ ಮೈಲು ಇದೆ, ಎಂದು ತಿಳಿದು ಉ ಫೂಟು ಎಂಬ 
ಎತ್ತೆರದಿಂದ ದೃಶ್ಯ ಕ್ಷಿತಿಜದ ಅಂತರವು ಆಸನ್ನ ಮಾನದಿಂದ / ಗ್ರಉ/೨) ಮೈಲು. 
ಇದೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೩೭. ರ ತ್ರಿಜ್ಯನಿರುವ ನಳದಿಂದ ನೀರು ಹರಿಯುತ್ತಿರುವದು. ನೀರಿನ ಪೃಷ್ಠ 
ಭಾಗದ ಆಗಲಳತೆಯು ೨ಬ ಇದೆ. ಮತ್ತು ನೀರಿನ ಮಧ್ಯ ಭಾಗದ ತಗ್ಗು ಹ ಇದೆ. 
ಆದರೆ, ಹ೨ - ೨ರಹ-. ಬ ೭ ೦ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೮. ಒಂದು ವರ್ತುಳದ ಅಬ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಪ ಇದೊಂದು ಬಿಂದು ಇದೆ. 
ಪ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ ಇನ್ನೊಂದು ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯನ್ನು ಕಪ೨ ಎ ಅಪ. ಪಬ ಆಗು 
ವಂತೆ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೧೯. ಕೊಟ್ಟಿ ಅಬಕಡ ಆಯತಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ, ಮತ್ತು ಒಂದು ಭುಜ ಕೊಟ್ಟಿ 
ಪಘೆ ರೇಖೆಗೆ ಸರಿಯಾಗುನಂಥ ಒಂದು ಆಯತವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

*೨೦, ಕೊಟ್ಟಿ ಒಂದು ಚೌರಸಕ್ಕೆ ಸಮಸಕ್ಷೇತ್ರವುಳ್ಳ, ಮತ್ತು ಭುಜಗೆಳಲ್ಲಿಯ 
ಅಂತರವು ಕೊಟ್ಟ ಕೇಖೆಯಷ್ಟು ಇರುವ ಒಂಡು ಅಯತನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 





ಜ್ಯಾ ಖಂಡಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾದ ಆಯತ ೨೦೭ 


ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯು "ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ' ಅಥವಾ "ಛೇದನ ರೇಖೆ' ಇವು 
ಗಳೆ ಅಂತಿಮ ಸ್ಥಿತಿ (Limiting position) ಯನ್ನು ತೋರಿಸುವ 
ರೇಖೆಯಾಗಿದೆ. 


ಒಂದು ವರ್ತುಳದ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಅ ಇದೊಂದು ಸ್ಥಿರಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ; 
ಮತ್ತು ಆ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಪುನಃ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಹೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವ 
ಕ್ಷ'ಅಕ್ಷ ಛೇದನ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯಿರಿ. ಇನ್ನು ಅ ಬಿಂದುವನ್ನು ಸ್ಥಿರ 
ವಾಗಿಟ್ಟು ಈ ಛೇದಿಕೆಯೆನ್ನು ತಿರುಗಿ 
ಸುತ್ತ ಹ ಬಿಂದುವು ಅ ಬಿಂದುವಿನ 
ಸಮೀಪಕ್ಕೆ ಬರುವಂತೆ ಮಾಡಿರಿ. 
ಬ'ಅಟ ರೇಖೆಯು ಅ ಬಿಂದುವಿನ 
ಹತ್ತರ ಹೆ ಬಿಂದುವು ಸರಿಯುತ್ತ ಸರಿ 
ಯುತ್ತ ಸಮೀಪ (ಬಲಕ್ಕೆ ಅಥವಾ 
ಎಡಕ್ಕೆ) ಬಂದಂತೆ ಕ್ಷಅಕ್ಷ' ಮತ್ತು ೨ 
ಟಅಟ' ಇವುಗಳ ನಡುವಿನ ಕೋನವು ಕೊಟ್ಟಿ ಸಣ್ಣ ಕೋನಕ್ಕಿಂತ 
(ಅದು ಎಷ್ಟೇ ಸಣ್ಣದಿದ್ದರೂ) ಸಣ್ಣವಾಗುತ್ತ ಹೋಗುವದು. ಇಂಥ 
ಟಅಟ' ರೇಖೆಗೆ ವರ್ತುಳದ ಅದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ. 
ಅನ್ನುವರು. ಹೀಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯನ್ನು ಮಾಡುವಾಗ, ವರ್ತು 
ಳೆಕ್ಸೆ ಅದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯು ಅಪೆ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ. 
ಅಥವಾ ಅಕ್ಷ ಛೇದಕ ರೇಖೆಯ ಪೆ ಮತ್ತು ಅದ ಕಡೆಗೆ ಅಭಿಗಮನ 
ಮಾಡುವಾಗ ಆಗುವ ಅಂತಿಮ ಸ್ಥಿತಿದರ್ಶಕ ರೇಖೆ (The tangent is 
the Limiting position of this chord or secant) ಅನ್ನುವರು. 





ಟಿಪ್ಪಣೆ: “ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಎರಡು ಏಕರೂಪ (0087014650) ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ 
ಕೂಡುವ ರೇಖೆಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆ ಅನ್ನುವರು” ಈ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯು. 
ಕೆಲವೆಡೆಯಲ್ಲಿ ಕಂಡುಬರುವದು. ಅದರೆ ಇದು ಸದೋಸವಾಗಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಹೀಗೆ 
ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಬಾರದು. 


೨೦೮ ಭೂಮಿತಿ 


“ವರ್ತುಳದ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯು, ತನ್ನ ಸ್ಪರ್ಶ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
ಹೊರಡುನ ತ್ರಿಜ್ಯಕ್ಕೆ ಲಂಬವಾಗಿರುವದು?, 

ಈ ಪ್ರಮೇಯದ ಸಿದ್ಧ ತೆಯನ್ನು ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಮಾಡಬಹುದು: 

ವ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವಿರುವ ಒಂದು ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ 
ಅ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಅಜ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಶೇಖೆಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 

ಅ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ವ್ಯಾಸ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಹ ಎಂಬ 
ಜೊಂಡು ಚಲಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಬಪ 
ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದನ್ನು, ಅಟಿ ರೇಖೆಗೆ ಖ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡುವಂತೆ 
ಖೆಳಿಸಿರಿ. 

ಅಂದಕ್ಕೆ ( ಅಪಬ - ಒಂದು ಕಾಟಕೋನ; 

1 ಅಸಖ- ಒಂದು ಕಾಟಕೋನ; 

ಹ L ಷಖಟ- / ಪಅಟಿ.. / ಅಸಖ 

= /[ ಪಅಟ-+ ಒಂದು ಕಾಟಿಕೋನ; 

ಅಂದರೆ, / ಬಖಟ- ಒಂದು ಕಾಟಕೋನ-. [ ಪಅಟ, 

ಪ ಬಿಂದುವು ಅ ಬಿಂದುವಿನ ಹತ್ತಿರಕ್ಕೆ ಬಂದ ಬಂದ ಹಾಗೆ 
[L ಬಖಟ - ಒಂದು ಕಾಟಿಕೋನ] ಈ ಅಂತರವು (ಮೊದಲು 1 ಪಅಟ 
ದಷ್ಟು ಇದ್ದದ್ದು) ಕಡಿಮೆ ಕಡಿಮೆಯಾಗುತ್ತ ಕೊನೆಗೆ ಕೊಟ್ಟ ಯಾವದೊಂದು 
ಅತಿ ಸೂಕ್ಷ್ಮ ಕೋನಕ್ಕಿಂತ ಸೂಕ್ಷ್ಮತರ ಆಗುವದು; ಮತ್ತು ಸೂಕ್ಷ್ಮತರ 
ವಾಗಿಯೇ ಉಳಿಯುವದು. ಅಂದಕ್ಕೆ / ಬಖಟ ಇದರ ಅಂತಿಮಮಾನ 
(Limit) ವು ಒಂದು ಕಾಟಕೋನವಾಗಿಯೇ ಉಳಿಯನದು; ಅಂದರೆ 
L ಬಅಟ ಇದು ಒಂದು ಕಾಟಕೋನನಿದೆ. 

ಪ್ರಮೇಯ ೫೨ರ ಉಪ ಸಿದ್ಧಾಂತದ ಅಂತಿಮ ಪರಿಣತಿಯೆಂದಕೆೆ ೬೨ನೆಯ 
ಪ್ರಮೇಯ. ಮತ್ತು ೬೫ ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದ ಅಂತಿಮ' ಪರಿಣತಿಯೆಂದಕ್ಕೆ 
೬೬ ನೆಯೆ ಪ್ರಮೇಯ ಎಂದು. ಈಗ ನೀವು ತಿಳಕೊಂಡಿರಬಹುದು. . 





ಜ್ಯಾ ಖಂಡಗಳಿಂದೆ ಸಿದ್ದೆ ವಾದ ಹೆ ಆಯತ ೨೦೯ 


ವರ್ಶುಳೆದ ಕ್ರೇತ್ರಫ ಲ 
ವರ್ತುಳವು (ಸಣ್ಣ ಅಥವಾ ದೊಡ್ಡ) ಯಾವದೇ ಆಕಾರದಲ್ಲಿರಲಿ; ಅದರ 
ವಿಷಯದಲ್ಲಿ 
ಸರಿಘು 





ಈ ಗುಣೋತ್ತರವು ಯಾವಾಗಲೂ ಒಂದೇ ಇರುವದು. ಪೂರ್ಣಾಂಶಕ್ಕೆ 


ಸರಿಯಾಗಿ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಹೇಳಲಿ ಈ. ಈ ಗುಣೋತ್ತರದಿಂದ ಬರಲಾರದು; 
ಆದರೆ ಅದರ ಅಂದಾಜಿನ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಪ್ರಯೋಗದಿಂದ ಕೆಳಗಿನಂತೆ ತೆಗೆಯ 
ಬಹುದು: 


ಒಂದು ಕೊಳಿವೆಯಂಥ (Oyndrical) ಸದಾರ್ಥವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿ ್ಳಿರಿ 
ಅದರ ಸುತ್ತಲು ಒಂದು ಕಾಗದವನ್ನು ಸುತ್ತಿ ಅದರೆ ಅಂಚುಗಳು ಒಂದರೆ' 
ಮೇಲೊಂದು ಬರುವಂತೆ ಮಾಡಿರಿ. ಆ ಅಂಚುಗಳ ಮೇಲೆ ಸೂಜೀ ಚುಚ್ಚಿ 
ಛಿದ್ರಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. ಆ ಕಾಗದವನ್ನು ಬಿಚ್ಚಿ ಎರಡು ಛಿದ್ರಗಳ ನಡುವಿನ 
ಅಂತರವನ್ನು ಅಳೆಯಿರಿ. ಅಂದರೆ ಅದು ಆ ಪದಾರ್ಥದ ಪರಿಘದ ಅಳತೆ 
ಯಾಗುವದು. ಆ ಪದಾರ್ಥದ ವ್ಯಾಸ ಅಳೆಯಿರಿ. ಮತ್ತು ಮೇಲೆ ತೋರಿ 
ಸಿದ (೧) ಈ ಗುಣೋತ್ತರದ ಬೆಲೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಬೇರೆ ಬೇರೆ ವ್ಯಾಸ 
ಗಳ ಕೊಳಿವೆಯಂಥ ಪದಾರ್ಥಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಮೇಲ್ವಂಡ ಪ್ರಯೋ 
ಗವನ್ನು ಹಲವು ಸಾರೆ ಮಾಡಿರಿ. ಇದರಿಂದ ಬರುವ ಗುಣೋತ್ತ ರದ 
ಬೆಲೆಯು ಬಹಳವಾಗಿ ಅಷ್ಟಸ್ಟೇ ಇರುವದೆಂದು ನೀವು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯ 
ಬಹುದು. 

(೧) ಈ ಗುಣೋತ್ತರದ ಬೆಲೆಯು ಸುಮಾರು ೩9 ದಷ್ಟು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳು 
ವರು. ಇದಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚು ಸರಿಯಾದ ಬೆಲೆಯು ೩.೧೪೧೬ ಹೀಗೆ (ನಾಲ್ಕು 
ದಶಾಂಶ ಸ್ಥಳಗಳ ವರೆಗೆ ಸರಿಯಿರುವ) ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವರು. (೧) ಈ 
ಗುಣೋತ್ತರಕ್ಕೆ ಪೂರ್ಣಾಂಶದಿಂದ ಸರಿಯಿರುವ ಬೆಲೆಯು ದಶಾಂಶ ಅಪೂ 
ರ್ಹಾಂಕದಿಂದ ಹೊರಡಲಾರದು; ಅದನ್ನು ಇ ಈ ಗ್ರೀಕ ಅಕ್ಷರ ದಿಂದ 
ತೋರಿಸುವರು. ಅಂದರೆ, 

ಹರಿಘುಎಂಗಂೀ ವ್ಯಾಸ-೨7 x ತ್ರಿಜ್ಯ. 
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೨೧೦ ಭೂಮಿತಿ 


ವರ್ತುಳದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವನ್ನು ಕೆಳಗಿನಂತೆ ತೆಗೆಯುವರು:--- 


ವರ್ತುಳದ ಸುತ್ತಲು (ಅದರ ಹೊರಬದಿಗೆ ನ ಭುಜವುಳ್ಳ ಒಂದು 
ಸುಸಮ (ಔೀgulr) ಬಹುಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ವರ್ತುಳದ ತ್ರಿಜ್ಯವು 
ತ್ಕ ಮತ್ತು ಬಹುಕೋನದ ಭುಜ ಬ ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ, ವರ್ತುಳದ 
ಮಧ್ಯೆಬಿಂದುನಿನಿಂದ ಬಹುಕೋನದ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕೋನ ಬಿಂದುವನ್ನು 
ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಇದರಿಂದ ಬಹುಕೋನದಲ್ಲಿ ವಿಕರೂಪವಾಗಿರುವ ನ ತ್ರಿಕೋ 
ನಾತ್ಮಕ ಭಾಗಗಳು ಉಂಟಾಗುವವು. ಆದ್ದರಿಂದ: 
ಬಹುಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಐ ನ (ತ್ರಿಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ) 
= ಧಿತೆ% ಬಹುಕೋನದ ಪರಿಮಿತಿ......(೨) 


ನ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಎಷ್ಟು /ಜೊಡ್ಡದಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ ಮೇಲಿನ 
(೨) ಈ ಸಮೀಕರಣವು ಬದಲಾಗುವದಿಲ್ಲ. ನ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಅವು. 
ರ್ಯಾದಿತವಾಗಿ ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಬಹೀಸ್ಪರ್ಶ ಬಹುಕೋನದ ಹರಿಮಿಕಿಯ್ಕು 
ವರ್ತುಳದ ಫರಿಘದಷ್ಟು ಆಗುವದು; ಮತ್ತು ವರ್ತುಳದ ಕ್ಷೇಶ್ರಫಲವ್ರು 
ಅದರ ಬಹಿಃಸ್ಸರ್ಶ ಬಹುಕೋನದ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿರುವದು. 


2. ವರ್ತುಳದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ -9ತೆ ಸರಿಘ 
=ಧತೆಹ೨ಗ ತೆ 
ಐಎ ತಿ 


' ವರ್ತುಳದ ನ್ಲೇತ್ರಫಲ- ಇತತ, 


ಜೃ 


೩೦ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 
ವರ್ತುಳಗಳ ರಚನೆಯು 


[ಈ ನರಿಚ್ಛೇದವು ಮುಂಬಯಿ ಅಭ್ಯಾಸ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಅಂತರ್ಭೂತವಿಲ್ಲ.] 
ವರ್ತುಳ ತೆಗೆಯುವಾಗ ಎರಡು ಸಂಗತಿಗಳು ನಮಗೆ ಗೊತ್ತಿರಬೇಕು: 
(೧) ಕೇಂದ್ರದ ಸ್ಥಾನ್ಕ ಮತ್ತು (೨) ತ್ರಿಜ್ಯದ ಉದ್ದಳತೆ ಕೊಟ್ಟ 
ನಿಯಮಾನುಸಾರವಾಗಿ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕಿದ್ದಕ್ಕೆ ಈ ಎರಡೂ 
ಸಂಗತಿಗಳನ್ನು ಮೊದಲು ನಿಶ್ಚಿತ ಮಾಡಬೇಕಾಗುವದು. ಸರ್ವ ಸಾಧಾ 
ರಣವಾಗಿ (ಯಾವಾಗಲೂ ಅಲ್ಲ) ಎರಡು ಬಿಂದುಪಥಗಳ ಛೇದನ ಬಿಂದುವಿ 


ನಿಂದ ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರದ ಸ್ಥಾನವನ್ನು ನಿಶ್ಚಯ ಮಾಡಬಹುದು. ಈ 
ದೃಷ್ಟಿಯಿಂದ ಕೆಳಗಿನ ವಿವರಣೆಯನ್ನು ನೋಡಿಕೊಳ್ಳಬೇಕು: 


ವರ್ತುಳ 
(೧) ಅ, ಬಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದುಹೋಗುವ. 
(೨) ಕೊಟ್ಟ ಕ್ಲ' ರೇಖೆಗೆ ಕೊಟ್ಟ ಅ 
ಬಿಂದುನಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ. 
(೩) ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವ 
ಎರಡು ಸರಳ ರೇಖೆಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ. 
(೪) ಎರಡು ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳನ್ನು 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ. 


(೫) ವ ಕೇಂದ್ರವುಳ್ಳ ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತು 
ಳಕ್ಕೆ ಅದರ ಪರಿಘದಲ್ಲಿಯ 
ಕೊಟ್ಟಿ ಅ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ. 

(೬) ಕೊಟ್ಟ ಅ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು 
ಹೋಗುವ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ 
ತ ದಷ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ. 


ಕೇಂದ್ರದ ಬಿಂದುಪಥ 

(೧) ಅಬ ದ ಲಂಬದ್ದಿ ಭಾಜಕ. 

(೨) ಹ ಮೇಲಿನ ಅದಿಂದ ತೆಗೆದ 
ಲಂಬಿ. 

(೩) ಕೊಟ್ಟ ರೇಖೆಗಳಲ್ಲಿಯ ನಡು 
ವಿನ ಕೋನಗಳ ದ್ವಿಭಾಜಕ 
ರೇಖೆಗಳ ಜೋಡು. 

(೪) ಕೊಟ್ಟ ರೇಖೆಗಳಿಂದ ಸಮಾನ 
ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುವ 
ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆ. 

(೫) ಎರಡೂ ಬದಿಗಳಲ್ಲಿ ಜೆಳಿಸಿದ 
ವಅ ರೇಖೆ. 


(೬) ಅ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ 
ತೆಗೆದ ವರ್ತುಳ. 


೨ಿ೦ತಿ ಭೂಮಿತಿ 


(ಐ) ಕೊಟ್ಟ ಕ್ಷೆ! ರೇಖೆಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ |(ಲ) ಕ್ಷ? ಕೇಜಿಗೆ ಸಮಾಂತರ 
ಮಾ ಜ| ವ ಮತ್ತು ಕೊಬ್ಬ ಮತ್ತು ಅದಕ್ಕೆ ತ ಅಂತರದ 
ತ ದಸ್ಟು ಶ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ. ಮೇಲಿರುವ ಸಮಾಂತರೆ 
ರೇಖೆಗಳ ಜೋಡು. 
(ಆ) (ವ್ಯ ರ) ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ (೮) ( ನ, ರಣತ) ಮತ್ತು 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಜ್ತ ಕೊಟ್ಟ (ವ, ರ. ತ) ಈ ವರ್ತುಳ 
ತ ದಷ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯವ್ರಳ್ಳ. ಗಳ ಜೋಡು. 
ಕೇಂದ್ರದ ಸ್ಥಾ ನವನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಬಿಂದುಪಥಗಳು ಎರೆಡೂ ಸರಳ 
ಕಖಾತ್ಮ' ತಗಳಿದ್ದಕ್ಕೆ ( ಅವು ಸ ಸು! ಅವುಗಳ ಛೇದನ, 
ಬಾ ಇಷ್ಟ “ವರ್ತುಳದ ಕೆ ದ್ರ ಆಗುವದು. ಆದರೆ ಒಂದು ಬಿಂದು 
ಪಥವು ಸರಳರೇಖಾತ್ಮ ಕವಾಗಿಯೂ, ಇನ್ನೊಂದು ವರ್ತುಳಾತ್ಮಕವಾಗಿಯೂ 
ಇಲ್ಲವೆ ಎರಡೂ ಚ ವರ್ತುಳಾತ್ಮಕಗಳಾಗಿಯೂ ಇದ್ದರೆ ಸರ್ವ 
ಸಾಧಾರಣವಾಗಿ ಕೇಂದ್ರದ ಸ್ಥಾನವನ್ನು ಕೋರಿಸುವ ಎರಡು ನುಗು 
ಇರುನವು. (ಕೆಲವು ವಶಿಷ್ಟ ಪರಿಸ್ಥಿತಿಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ಬಿಂದು ಇರಬಹುದು; 
ಅಥವಾ ಒಂದೂ ಇರಲಿಕ್ಕಿಲ್ಲ. 
ಕೇಂದ್ರದ ಸ್ಥಾನವು ನಿಶ್ಚಿತವಾದ ಮೇಲೈ ಸಾಧಾರಣವಾಗಿ ಕೊಟ್ಟ 
ತ್ರಿಜ್ಯದ ಅಳತೆಯಷ್ಟು ಕೊಟ್ಟಿ ನಿಯಮಗಳಿಗೆ ಅನುಸಾರವಾಗಿ ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ತೆಗೆಯಬಹುದು. 
ಮೇಲಿನ ವಿವೇಚನೆಯಿಂದ ನೀವು ಒಂದು ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಊಹಿಸಿರ 
ಬಹುದು. ಸರ್ವಸಾಧಾರಣವಾಗಿ ಮೂರು ನಿಯಮಗಳನ್ನು ಕುಜ 
ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಎರಡು ನಿಯಮಗಳಿಂದ ನಾವು ಕೇಂದ್ರದ ಸ್ಥಾ ನವನ್ನು ಗೊತ್ತು 
ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳು ವೆವು... ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯ ನಿಯಮದಿಂದ ತ್ರಿಜ್ಯವನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವೆವು. 
ಆ ನಿಯಮಗಳು ಮುಖ್ಯವಾಗಿ ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಇರಬಹುದು: 
(೧): ವರ್ತುಳವು ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದು. 
(೨) ನರ್ತುಳವು ಕೊಟ್ಟ ರೇಖೆಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. 
(೩) ವರ್ತುಳವು ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. 
(೪) ವರ್ತುಳದ ತ್ರಿ ್ರಿಜ್ಯವು ಕೊಟ್ಟ ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ಇರುವದು. 


(೨) ತ್ರಿ ಬ ೯ ಮಾಡುವ ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು. ಸ ೨೧ ಮತು ನ ಇಂಥ ನಾಲ್ಕು ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯಬಹುದು. ಒಂದು ಅಂತರ್ಪುತ್ತ ಮತ್ತು ಮೂರು ಬಹಿರ್ವ್ಯತ್ತ ಗಳು. 

ವರ್ತುಳ ರಚನೆಗಳ ವಿಷಯವಲ್ಲಿ ಇನ್ನೂ ಕೆಲವು ಉದಾಹೆರಣೆಗಳನ್ನು 
ಕಂಡುಕೊಳ್ಳೋಣ: 

(೩) ಅ ಮತ್ತು ಬ ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ, ಮತ್ತು 
ಕೊಟ್ಟ ತ್ರಿ ಜ್ಯದಷ್ಟು ಕ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ ನರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 

ಪೃಥಃಕರಣ: — ವರ್ತುಳವು ಅ, ಬಗಳಲ್ಲಿ 

ಜೆ ಹೋಗಬೇಕಿದ್ದರೆ, ಆ ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರ ವು 
ಅಬ ರೇಖೆಯ ಭಂಟನ ಿಭಾಜ ಕದಲ್ಲಿರಬೇಕು. 
ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ತ ತ್ರಿಜೃವು ಅ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
ಹೊರಟು ಕೇಂದ್ರಕ್ಕೆ ಮುಟ್ಟುವದೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. 
ಅಂದರೆ ಕೇಂದ್ರವು (ಅ, ತ) ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿರಲೇ 
ಬೇಕು. ಇದರಿಂದ ಹೊರಟ ಎರೆಡು ಬಿಂದು 
ಪಥಗಳು ವ ಮತ್ತು ವ' ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದ- 
ನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವವು. ಆದ್ದರಿಂದ (ವ್ಯ ತೆ 
ಮತ್ತು (ವ' ತಗ ಇವು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳಗಳಾಗು 
ವವು. ಒಂದು ವೇಳೆ ತೆಎ ಅಬ್ಯ ಹೀಗೆ 
ಇದ್ದರೆ, ಕೊಟ್ಟ ನಿಯಮಕ್ಕನುಸಾರವಾಗಿ ವರ್ತು 
ಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಬರಲಾರದು. 

(೪) ಕೊಟ್ಟ ಕ್ಷ' ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ ಅ ಎ 
ಬಿಂದುವಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ, ಮತ್ತು ಆ ರೇಖಿ 








೨೧೪ ಭೂಮಿತಿ 


ಯಲ್ಲಿರದ ಬ ಎಂಬ ಇನ್ನೊಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ವರ್ತುಳ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 

ಪೃಥಃಕರಣ :-- ವರ್ತುಳವು ಕ್ಲ' ರೇಖೆಯ ಅ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುತ್ತಿರುವದರಿಂದ, ಅದರ ಕೇಂದ್ರವು ಶ' ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಅ ಬಿಂದು 
ನಿನಿಂದ ತೆಗೆದ ಲಂಬದಲ್ಲಿರುವದು ಸಹಜನವಿದೆ. 

ವರ್ತುಳವು ಅ ಮತ್ತು ಬಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದು; ಆದ್ದರಿಂದ 
ಅದರ ಕೇಂದ್ರವು ಅಬದ ಲಂಬದ್ದಿ ಭಾಜಕದಲ್ಲಿರುವದು. 

ಇವೆರಡು ಲಂಬ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ವ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸು 
ವವು. ಆದ್ದರಿಂದ (ನ, ವಅ) ವರ್ತುಳವು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳವಾಗುವದು. 
ಇಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ವರ್ತುಳ ಹೊರಡುವದು. 

(೫) ಕೊಟ್ಟ ಕ್ಷ' ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ ಅ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ, 
ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ತ ತ್ರಿಜ್ಯದಷ್ಟು ಕ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 

ಪೃಫಃಕರಣ --ವರ್ತುಳವು ಸ್ಥ' ರೇಖೆಯ 
ಅ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುತ್ತಿರುವದರಿಂದ, 
ಅದರ ಕೇಂದ್ರವು ಕ್ಥ' ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಅ 
ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ತೆಗೆದ ಲಂಬದಲ್ಲಿರುವದು. 

ವರ್ತುಳವು ಅ ದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದು; 
ಮತ್ತು ಅದರ ತ್ರಿಜ್ಯವು ತ ಆಗಿದೆ; ಆದ್ದರಿಂದ 
ಅದರೆ. ಕೇಂದ್ರವು (ಅ, ತ) ವರ್ತುಳದ ಪರಿಘ 
ದಲ್ಲಿದೆ. 

ಈ ಎರಡು ಬಿಂದು ಸಥಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ವ್ಯವ? ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವವು. ಆದ್ದರಿಂದ (ವ್ಯ ತೆ) ಮತ್ತು (ವ, ತೆ) ಇವು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳ 
ಗಳಾಗುವವು. 

(೬) ಕೊಟ್ಟ (ಕ, ಕಅ) ವರ್ತುಳದ ಕೊಟ್ಟ ಅ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ, ಮತ್ತು ಅದರ ಹೊರಗೆ ಕೊಟ್ಟ ಬ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು 
ಹೋಗುವ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 





ವರ್ತುಳೆಗಳ ರೆಚನೆಯು ೨೦೫ 


ಪೃಥಃಕರಣಃ ವರ್ತುಳವು ಕೊಟ್ಟಿ 
(ಕ, ಕಅ) ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಅ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುತ್ತಿರುವದರಿಂದ ಅದರ | 
ಕೇಂದ್ರವು ಇಬ್ಬದಿಗೆ ಬೆಳಿಸಿದ ಕಅ ರೇಖಿ ' 
ಯಲ್ಲಿರುವದು. 


ವರ್ತುಳವು ಅ, ಬ ಬಿಂದುಗಳೆಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುತ್ತಿರುವದೆರಿಂದ ಅದರ 
ಕೇಂದ್ರವು ಅಬದ ಲಂಬ ದ್ವಿಭಾಜಕದಲ್ಲಿರುವದು. 





(ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದ ಅ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ 
ಬ ಬಿಂದು ಇರದಿದ್ದರೆ) ಮೇಲಿನ ಎರಡು ರೇಷಾತ್ಮಕ ಬಿಂದು ಪಥಗಳು 
ಒಂದನ್ನೊಂದು ವ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಮತ್ತು (ವ, ವಅ) 
ವರ್ತುಳವು ಇಷ್ಟ ನರ್ತುಳವಾಗುವದು. 


(೭) ಕ್ಲೆ ಯ' ಕೊಟ್ಟ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ, 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಟ' ಛೇದಕ ರೇಖೆಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನುು 
ತೆಗೆಯುವದು. 


ಪೃಥಃಕರಣ — ವರ್ತು 
ಳವು ಕ್ಹ'ಯ' ಸಮಾಂತರ 
ರೇಖೆಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುತ್ತಿ 
ರುವದರಿಂದ ಅದರ ಕೇಂದ್ರವು, 
ಆ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳ ನಟ್ಟ 
ನಡುವೆ ಇರುವ ಇನ್ನೊಂದು 
ಮೂರನೆಯ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿರುವದು. 


ವರ್ತುಳವು ಕ್ಷ, ಟ'ಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುತ್ತಿರುವದರಿಂದ ಅದರ 
ಕೇಂದ್ರವು ಈ ಎರಡು ರೇಖೆಗಳಿಂದುಂಟಾದ ಕೋನ ದ್ವಿಭಾಜಕ ರೇಖಾ- 
ಯುಗ್ಮಗಳಲ್ಲಿರುವದು. 


ಈ ಎರಡು ಬಿಂದು ಪಥಗಳ ಛೇದನ ಬಿಂದುಗಳು ನ, ವ' ಇರುವವು. 





೨೧೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಚ ನ್ಹು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಬೇಕಾಗಿದೆ. ಇದಕ್ಕಾಗಿ 
ಮತ್ತು ನ' ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಎರಡು ಲಂಬ ರೇಖೆ 
Mp ಅವುಗಳ ಉದ್ದಳತೆಗಳು ತ ದಷ್ಟು ಇರುವದರಿಂದ 
ತ್ತು (ವ, ತೆ) ಇವೆರಡು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳಗಲಾಗುವವು. 


ಕೊಟ್ಟಿ ಶ್ಹ' ರೇಖೆಗೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ (ನ, ರ) 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ, ಹಾಗೂ ಕೊಟ್ಟ ತ ತ್ರಿ ತ್ರೀಜ್ಯವುಳ್ಳ ವರ್ತುಳ 


ue 
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ಪೃಥಃಕರಣ :--ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳವು ತೆ ತ್ರಿಜ್ಯದಷ್ಟಿದ್ದು ಶ' ಕೈ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ ಅದರ ಕೇಂದ್ರದ ಬಿಂದುಪಥವು ಕ್ಲ'ದಿಂದ ತ 
ಅಂತರದ ಮೇಲಿರುವ ಕ್ಷ'ಕೈೈ ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವ ರೇಖಾಯುಗ್ಮ 
ಗಳಲ್ಲಿರುವದು. 

ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳವು (ನ, ರೆ) ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು ಮತ್ತು 
ಅದರ ಕ್ರಿಜ್ಯವು ತ ಇದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಅದರ ಕೇಂದ್ರದ ಬಿಂದುಪಥವು 
(ವ್ರ ರ. ತ) (ನ್ಯ ರ-ತೆ) ಎಂಬ ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳಲ್ಲಿರುವದು. 


ಮೇಲಿನ ಎರಡು ಬಿಂದುಪಥಗಳು ಒಂದನೊಂದು ಸರ್ವಸಾಧಾರಣ 

ವಾಗಿ ಎಂಟು ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಭೇವಿಸುವವು. ಇವುಗಳಲ್ಲಿ 

ಕೇಂದ್ರ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 2 ತೆ 

ಬಹುದು. ಮತ್ತು ಅವು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳಗಳಾಗುವವು. (ಇಲ್ಲಿ ತರೆ 
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ಹ 
ಎಂದು ಗೃಹೀತ ಹಿಡಿದಿದೆ) ಮೇಲಿನ ಆಕ್ಸತಿಯ[ 


ವದಿಂದ ಕ್ಷ'ದ ಅಂತರವನ್ನು ಡೆದಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿದರೆ ಮತ್ತು ರದ 
ಉದ್ದಳತೆಯು ಡ- ೨ತ ಕ್ಚಿಂತ ಕಡಿಮೆಯಾಗಿದ್ದರೆ ಎಂಟಿಕ್ಕಿಂತ ಕಡಿಮೆ 
ವರ್ತುಳಗಳು ಹೊರಡುವವು. 

ಕೇಂದ್ರದ ಸ್ಥಾನವನ್ನು ನಿಶ್ಚಯಿಸುವಾಗ, ಎರಡು ಬಿಂದು ಪಥಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು ಒಂದೊಂದು ಸಲ ಸಹಜ ಸಾಧ್ಯವಾಗುವದಿಲ್ಲ; ಇಂಥ 
ಪ್ರಸಂಗದಲ್ಲಿ ಇಷ್ಟ ಕೃತ್ಯದ ಸೃಥಃಕರಣನನ್ನು ಬೇರೆ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಮಾಡ 
ಬೇಕಾಗುವದು. "ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆದಿದೆ' ಎಂದು ಗೃಹೀತ ಹಿಡಿದು, 
ಅದು ಕೊಟ್ಟ ರೇಖೆಗೆ ಅಥವಾ ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ ಸ್ಪರ್ಶ- 
ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆಯುವ ಪ್ರಯತ್ನ ಮಾಡಬೇಕು. ಈ ಸಂಗತಿಯಲ್ಲಿ 
೬೬ ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯವನ್ನೂ ಅದರ ವ್ಯತ್ಯಾಸವನ್ನೂ ಎಷ್ಟೋ ಸಲ ಉಪ 
ಯೋಗಿಸಬಹುದು. ಇಂಥದೊಂದು ಮಾದರಿಯ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು 
ಕೆಳಗಿನ (೯) ನೆಯ ರಚನೆಯಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿ ಜಿ. 

*(೯) ಕೊಟ್ಟ ಅ ಮತ್ತು ಬ ಬಿಂದುಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ, ಮತ್ತು 
ಕೊಟ್ಟಿ ಕ್ಲ ಕೇಖೆಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 

ಪೃ ಥಃಕರೆಣ:--ಇಷ್ಟ 
ವರ್ತುಳವು ಅ ಮತ್ತು ಬ 
ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗು 
ವದರಿಂದ, ಅದರೆ ಕೇಂದ್ರದ 
ಬಿಂದುಪಥವು ಅಬದ ಲಂಬ 
ದ್ವಿಭಾಜಕವಾದ ಯೆ' ರೇಖೆ 
ಯಲ್ಲಿರುವದು. 





೨೧೮ ಭೂನಿತಿ 


(ಎರಡನೆಯ ಬಿಂದುಪಥನನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು ಸುಲಭವಿಲ್ಲ) ಇಷ್ಟ- 
ವರ್ತುಳವು ಕ್ಷ' ರೇಖೆಯನ್ನು ಟಿ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದೆಂದು 
ತಿಳಿಯಿರಿ. ಅಬ ಕೇಖೆಯನ್ನು ಬೆಳಿಸಿರಿ; ಅದು ಕ್ಲ'ಕ್ಕೆ ಕ ದಲ್ಲಿ ಕೂಡು 
ವದು. ೬೬ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದಂತೆ ಕಟ೨ ಎ ಕೆಅ.ಕಬ. ಇದರಿಂದ ಕಟ 
ಉದ್ದಳತೆಯು ತಿಳಿಯುವದು. ಅ, ಬಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ ಯಾವ 
ದೊಂದು ವರ್ತುಳೆವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. (ಅದರ ಪರಿಘವನ್ನು ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ 
ಖಂಡ-ತುಂಡ ರೇಖೆಗಳಿಂದ ತೋರಿಸಿದೆ) ಕದಿಂದ ಆ ವರ್ತುಳದ ಕಡ 
ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಂದರೆ ಕಡ೨ ಎ ಕಅ.ಕಬ; ಆದ್ದರಿಂದ 
ಕಟಿ ಇದು ಕಡಕ್ಟೆ ಸರಿಯಿದೆ. (ಕೈ ಕಡ) ವರ್ತುಳೆವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; 
ಅದು ಕ್ಷ' ಕೇಖೆಯನ್ನು ಟಿ ಮತ್ತು ಟಔ' ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಈ 
ಬಿಂದುಗಳು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳಗಳ ಸ್ಪರ್ಶಬಿಂದುಗಳಾಗುವವು. ಆದ್ದರಿಂದ 
ಸ್ಹದ ಮೇಲೆ ಟ ಮತ್ತು ಟ'ಗಳಿಂದ ಲಂಬಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅವು 
ಯೆ' ರೇಖೆಯನ್ನು ನ ಮತ್ತು ವ'ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು- 

(ವ, ವಟಿ) ಮತ್ತು (ನ', ವ'ಟ') ಇವೆರಡು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳಗಳಾಗು 
ವನು. 


(೧೦) ಕ ಕೇಂದ್ರನಿರುವ ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಮತ್ತು ಶ್ಲ" ರೇಖೆ 
ಯಲ್ಲಿಯ ಕೊಟ್ಟ ಅ ಬಿಂದು 


ನಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ ವರ್ತು 
ಳವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 


ಪೃಥಃಕರಣ ಇಷ 

ಬ 
ವರ್ತುಳವು ಕ್ಟ'ಕೈ ಅದಲ್ಲಿ 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುತ್ತಿರುವದ 
ರಿಂದ, ಅದರ ಕೇಂದ್ರವು 
ಸದ ಮೇಲೆ ಅದಿಂದ ತೆಗೆದ 


ಯ' ಲಂಬ ಕೇಖೆಯಲ್ಲಿರು 
ವದು. 


ಇಷ್ಟವರ್ತುಳವು ಕೊಟ್ಟ 
ವರ್ತುಳನನ್ನು ಟಿ ಬಿಂದು 
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ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಬೆಳಿಸಿರಿ; ಅದು ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಬ ದಲ್ಲಿ 
ಛೀದಿಸುವದು. ಅಂದರೆ, 
( ನಅಟ 2 / ವಟಿಅ; ಮತ್ತು / ಕಬಟ-[ ಕಟಬ. 
ಪರಂತು ( ನಟಿಅ-/ ಕಟಬ. (ನಿರುದ್ದ ಕೋನ) 
1 ನಆಟ -/ ಕಬಟ. 
ಕಬ! ಅಬ; ಅಂದರೆ ಕಬ ಯ'; 

ಇದರಿಂದ ಕೆಳಗಿನ ರಚನೆಯು ತಿಳುವಳಿಕೆಯಲ್ಲಿ ಬರುವದು: 

ರಚನೆ: ಕ್ಷ'ದ ಮೇಲೆ ಅದಿಂದ ಯೆ' ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ; ಯೆ'ಕೈ 
ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಬಡ ವ್ಯಾಸ ತೆಗೆಯಿರಿ; 
ಬಅ ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಈ ರೇಖೆಯು ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ಟಿ ದಲ್ಲಿ ಛೀದಿಸುವದು. ಕಟ ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದನ್ನು 
ಬೆಳಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ ಅದು ಯು' ಕೈ ವದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. 
(ವ, ನಅ) ಇದು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳವು. 

ಡ ಮತ್ತು ಅ ಕೂಡಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಮೇಲಿನಂತೆ ರಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 
ಇದರಿಂದ ನೀವು ವೆ' ಕೇಂದ್ರವನ್ನು ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಬಹುದು; ಮತ್ತು 
(ವೆ, ನ'ಅ) ಎಂಬ ಇನ್ನೊಂದು ಇಷ್ಟ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಬಹುದು. 

ಆದರೆ ಈ ರಚನೆಯು ಯಾವಾಗ ಸಾಧ್ಯವಾಗಲಾರದು? 

ಮುಂದೆ ಕೊಟ್ಟಿ ಉದಾಹರಣೆಗಳ ರಚನೆಗಳನ್ನು ನೀವು ಸ್ವತಃ ತೆಗೆಯ 
ಬಹುದು, 

ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ :-.- 


(೧೧) ಕೊಟ್ಟಿ ರೇಖೆಯ ಅದರಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ, 
ಮತ್ತು ಇನ್ನೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ರೇಖೆಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ; 

(೧೨) ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿಯ ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುವಿಗೆ; ಮತ್ತು 
ಒಂದು ಕೊಟ್ಟ ರೇಖೆಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ; 


೨೨೦ ಭೂಮಿತಿ 


(೧೩) ಒಂದು ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ, ಒಂದು ಕೊಟ್ಟ 
ರೇಖೆಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟಿ ತ್ರಿಜ್ಯದಷ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ ; 

(೧೪) ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ, ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟಿ ತ್ರಿಜ್ಯದಷ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ; 

(೧೫) ಒಂದನ್ನೊಂದು ಭೇದಿಸುವ ಎರಡು ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟಿ ತ್ರಿ ಜ್ಯದಷ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ; 

(೧೬) ಎರಡು ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ, ಮತ್ತು 
ಒಂದು ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ; 

(೧೭) ಕೊಟ್ಟಿ ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟಿ 
ಕ್ರಿಜೃದನ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ; | 

(೧೮) ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸುವ ಎರಡು ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ; 

(೧೯) ಕೊಟ್ಟ ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುನ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ 
ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ; (ಮೇಲಿನ ೯ನೆಯ ರಚನೆಯಂತೆ ಇದರ 
ರಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಿರಿ) 

(೨೦) ಕೊಟ್ಟಿ ಒಂದು ರೇಖೆಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ 
ವರ್ತುಳ ಪರಿಘೆದಲ್ಲಿಯ ಒಂದು ಬಿಂದುನಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ; (ಮೇಲಿನ 
೧೦ ನೆಯ ರಚನೆಯಂತೆ ಇದರ ರಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಿರಿ.) 

*(೨೦) ಒಂದು ರೇಖೆಗೆ ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟದ್ದೊಂದು ನರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟಿ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ; 
(ಸಾಧಾರಣವಾಗಿ ನಾಲ್ಕು ವರ್ತುಳಗಳು.) 

*(೨೨) ಕೊಟ್ಟಿ ಒಂದು ರೇಖೆಗೆ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟಿ ಎರಡು ವರ್ತುಳ 
ಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ; 

*(೨೩) ಕೊಟ್ಟಿ ಮೂರು ವರ್ತುಳಗಳಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ; 

*(೨೪) ಕೊಟ್ಟಿ ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿಯ ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ; ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ಇನ್ನೊಂದು ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ; 

*(೨೫) ಕೊಟ್ಟಿ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುನ್ಯ ಕೊಟ್ಟಿ 


ಒಂದು ರೇಖೆಗೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ಇನ್ನೊಂದು ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ 
ಕೇಂದ್ರ ಇರುವ. 


ವರ್ತುಳೆಗಳ ರೆಚನೆಯು ೨೨೦ 


ಗೆ ಇ 


೧. ಕೊಟ್ಟಿ ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಪಥ ಸಾ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಆ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ 
ವಿ ಅ 


He 
2 
[4 
Gl 
© 
೪ 
೧ 
3 
ಗೂ 
ಲು 


ಅ 
ಗಳಿಂದ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ ಅವುಗಳ pp 
ಯಿರಿ. ಬೇಕಾದ ಸ್ಪ ದಲ್ಲಿ ಅಬ ಮತ್ತು ಪಥ 
(೧) RL ಛೇದನೆ ಬಿಂದು ವರ್ತುಳದ 8 1 
ಲ್ಬಣಲ್ಯ = ನಿಯತ ಸಂಖ್ಯೆ. 
(೨) ಅವುಗಳ ಸ್‌ ಬಿಂದು ತ ಹೊರಬದಿಯನ್ಲಿದ್ದರೆ 
_ ಲ್ಹಡಿಲೃಎ ನಿಯತ ಸಂಖ್ಯೆ. ಎಂದಂ ತೋರಿಸಿರಿ. 

೨. ಒಂದು ವರ್ತುಳದ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಅಪಷ್ಕಲ್ಯಮ,ಥ ಬಿಂದುಗಳಿವೆ. ಕಂಸ 
ಅಪ ಎ ಕಂಸ ಪಲ ಮತ್ತು ಕಂಸ ಅಫ ಎ ಕಂಸ ಫಮ ಇದ್ದರೆ ಪಫ ರೇಖೆಯು 
ಅಲ, ಅಮ ಗಳಲ್ಲಿ ಸಮಾನಕೋನಗಳನ್ನು ಮಾಡುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

(ಮುಂಬಯಿ ಪಿ. ನಿ,) 

೩. ಎರಡು ಸಮಾನ ವರ್ತುಳಗಳು ಪ ಮತ್ತು ಫೆ ಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದನ್ನೊಂದು 
ಛೇದಿಸುವವು. ಪದಿಂದ ಯಾವದೊಂದು ಅಪಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು 
ಆ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ಅ ಮತ್ತು ಬ ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುತ್ತಿದ್ದಕೆ ಅಬ ದ ಮಧ್ಯಬಿಂದು 
ವಿನ ಬಿಂದು ಪಥವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೪, A ಅಬಕದಬ ಮತ್ತು ಈ ಬಿಂದುಗಳ ಎದುರಿನ ಬಹಿರ್ವ್ವತ್ತಗಳ ಕೇಂದ್ರ, 
ಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಯೃ, ಯ ಇರುವವು. ಅದಕ್ಕೆ ಬೃಕ್ಕಯ್ಯ, ಯ 
ಇವೆ ಒಂದು ವರ್ತುಳದ ಪರಿಘದಲ್ಲಿರುವವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೫. ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಕ್ರಮದಿಂದ ಅ, ಬ್ಯ ಕ್ಕ ಡ ಬಿಂದುಗಳಿವೆ. 
ಆದರೆ ಮಅ- ಮಕ ಮಬ * ಮಡ ಆಗುವಂತೆ ಆ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿನು ಬಿಂದುವನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. (ಮುಂಬಯಿ ಫಿ. ವಿ.) 

ಪ್ರೆ 

೧. ಗಿ ಅಬಕದಬ ಮತ್ತು ಕ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವ, ಮತ್ತು 
ಅನಶ್ಯವಿದ್ದ ಲ್ಲಿ ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬ್ಕ ಅಕ ಭುಜಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಛೇದಿ 
ಸುವ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, 
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೨. ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಆಯತನಿದೆ, ಮತ್ತು ಡನ 


ಜ್ಯಾರೇಖೆಯು ಡಕ ದಷ್ಟು ಇದ್ದರೆ ಪಬ - ಬಳೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 
(ಮುಂಬಯಿ ನಿ. ವಿ.) 


೩, ತೆಳರೇಖೆ, ಅಂತರ್‌ ತ್ರಿಜ್ಯ, ಪರಿತ್ರಿಜ್ಯಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿ ದ್ದುಂಟು, ಇವುಗಳಿಂದ 
ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ, 

[ಬಕ ಕೊಟ್ಟಿ ತಳ ರೇಖೆಯಿದೆ; ಮತ್ತು ಪರಿವೃತ್ತದ ಬಕ ಕಂಸದಲ್ಲಿ ಈ ಮಧ್ಯ 
ಬಿಂದು ಇದ್ದರೆ, ಈಬ ಎ ಈಯ, ಇಲ್ಲಿ ಯ ಅಂತರ್ಮದ್ಯನಿದೆ. ಇದರಿಂದ ಯದ 
ಸ್ಥಾನ ಹೊರಡುವದು. ಬೆಳೆಸಿದ ಈಯ ರೇಖೆಯು ಅ ದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುನವದು.] 

೪. ಗಿಅಬಕ ದ ಬಳ, ಕಠ ಅಬ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಪೈ ಫ್ಮರ 
ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಗ್ನಿ ಬಪರ ಹಾಗೂ ಗಿ ಕಪಫ ಇವುಗಳ ಪರಿವೃತ್ತ 
ಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಪುನಃ ಮ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಆದರೆ ಅರ್ಯ ಮೃ ಫ 
ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿರುವವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, (ಮುಂಬಯಿ ನಿ. ನಿ.) 

ಅದರೆಂತೆ, ಅರಪ, ಬಹರ, ಕಪಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಪರಿವೃತ್ತಗಳಿಗೆ ಮ 
ಇದೊಂದು ಸಾಧಾರಣ ಬಿಂದುನಿದೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

ಅ್ಮಬ್ಯಕ ಗಳಿಂದ ಅವುಗಳ ಎದುರಿನ ಭುಜಗಳ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಲಂಬಗಳ ಪಾದ 
ಬಿಂದುಗಳು ಪ್ಯಫ್ಯರ ಇದ್ದರೆ; ಮ ಬಿಂದುವಿನ ಸ್ಥಾನ ಯಾವದು? 

೫. ಒಂದು ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ಇದೊಂದು ವ್ಯಾಸವಿದೆ. ಈ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ 
ಅಕ, ಬಡ ಜ್ಯಾರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಮು ಬಿಂದುಪಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಅದರೆ 
ಅಬ೨ ಎ ಅಕ, ಅಮ. ಬಡ. ಬಮ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. . 

(ಮುಂಬಯಿ ನಿ. ನಿ.) 
ಖಿ 

ಎ. ಅನುತ್ತು ಬ ಕೇಂದ್ರಗಳಿಂದ ತೆಗೆದ ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು 
ಹೆ ಮತ್ತು ಫ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಅಬದಲ್ಲಿ ಮ ಮಧ್ಯಬಿಂದು ಆಗ 
ಪದಿಂದ ಮಹದ ಮೇಲೆ "ತಗೆದ ಲಂಬ ರೇಖೆಯು ಆ 'ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ಸ್ತ ಮತ್ತು 
ಯಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ ಸಪ - ಸಯ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೨. ಒಂದು ವರ್ತುಳದ ಒಳ ಬದಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದನ್ನೊಂದು ಛೇದಿಸದ ಅಬ ಮತ್ತು 
ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳಿನೆ. ಅಬ ಮತ್ತು ಕಡ ಎಂಬ ಭ್ರ ಕಂಸಗಳಲ್ಲಿ ಮ ಮತ್ತು 
ನ ಮಧ್ಗೆಬಿಂಡುಗಳನೆ. ಆದರೆ ಮನ ರೇಖೆಯು ಅಬ ಮತ್ತು ಕಡ ಗಳಲ್ಲಿ 
ಸಮಾನ ಕೋನಗಳನ್ನುಂಟುಮಾಡುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

[ಮ ಮತ್ತು ನ ಗಳಿಂದ ನರ್ತುಳದ ಕೇಂದ್ರ ದ್ರನನ್ನು ಕೂಡಿಸಿರಿ.] 


ವರ್ತುಳೆಗಳ ರಚನೆಯು ೨೨ಿಪ್ಲಿ 


೩. ಸಿಅಬಕವಲ್ಲಿ ಪ ಇದೊಂದು ಲಂಬ ಸೆಂಪಾತವಿದೆ. ಅಸ, ಬಪ, ಕಪ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಕ್ಲ, ಯ್ಯ ರು ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳಿವೆ. ಆದರೆ ತ್ರಿಕೋನದ 
ಭುಜಗಳ ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳಿಂದೆ ಹೋಗುವ ವರ್ತುಳವು ಕ್ರ, ಯೈ ರು ಬಿಂದು. 
ಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೪, ಮೇಲಿನ ೩ನೆಯ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನೂ, ಉದಾ. ಸಂಗ್ರಹ ೨೭ರೆಲ್ಲಿಯ 
೩೦ ನೆಯ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನೂ ಒಂದು ಕೂಡಿಸಿ ಕೆಳಗಿನ ಮಹತ್ವದ ಪ್ರಮೇಯ 
ನನ್ನು ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ ನರದ 

ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿಯ ಭುಜಗಳ ಮಧ್ಯಜಿಂದುಗಳು, ಎತ್ತರಗಳ ಪಾದಬಿಂದು 
ಗಳು, ಮತ್ತು ಲಂಬ ಸಂಪಾತಕ್ಕೆ ಕೋನ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಗಳ 
ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ವರ್ತುಳ ಪರಿಫದಲ್ಲಿರುವವು. 


ಈ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ನವಬಿಂದು ವೃತ್ತ (Nine points circle) ಅನ್ನುವರು, 

೫, ನರ್ತುಳ ಖಂಡದ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಉದ್ದಳತೆಯು ೨ ೯5 ಇದೆ. ಅದರೆ 
ಅರ್ಧ ಕಂಸದ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯ ಉಪ್ಪಳತೆಯು ಅ ಇದೆ. ವರ್ತುಳ ಖಂಡದ ಎತ್ತರವು 
ಊ ಇದೆ. ಮತ್ತು ಈ ವರ್ತುಳ ಖಂಡವು ಯಾನ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿರುವದೋ 
ಅದರ ತ್ರಿಜ್ಯವು ತ ಇದೆ. ಆದರೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ:-- 

(೧) ಕತಿ, ಊ (೨ತ- ಊ); 

(೨) ಅ೨ ಎ ೨ಶಊ, 

ಗೆ 

೧. ಮ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಅಬ ಮತ್ತು ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು 
ಒಂದರ ಮೇಲೊಂದು ಲಂಬಗಳಾಗಿವೆ. ಹಾಗೂ ಅವು ಒಂದನ್ನೊಂದು ವರ್ತುಳದ. 
ಒಳಬದಿಯಲ್ಲಿ ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ವರ್ತುಳದ ತ್ರಿಜ್ಯವು ಶೆ ಇದ್ದರೆ: 

ಅಬಿ 4 ಕಡ೨ ಎ ೮ತೆ೨ _ ಛಮಷತ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೨. ನರ್ತುಳದ ಅಬ ಮೆತ್ತು ಕಡ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು 
ಫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕಾಟಿಕೋನಗಳನ್ನು ಮಾಡಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಅವಶ್ಯವಿದ್ದಲ್ಲಿ ಬೆಳಿಸಿದ 
ಪಡ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಕಮ ಹಬ ಆಗುವಂತೆ ಮ ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಮತ್ತು ಬಡ __ ಅಮ ಮತ್ತು ಅಡ _ ಬಮ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೨.೨೪ ಭೂಮಿತಿ 


೩. ತ್ರಿಕೋನದ ಮ ಪರಿಮಧ್ಯ, ಹ ಲಂಬ ಸಂಪಾತ್ಕ ಗ ಗುರುತ್ವ ಮಧ್ಯ, 
ನ ನನಬಿಂದು ವೃತ್ತದ ಕೇಂದ್ರ ಇವೆಲ್ಲ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ಸರಳ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿರು 
ನನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ ಅದರಂತೆ (೧) ಮನ ನಪ; (೨) ಮಗ - ಢಗ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೪. ಸಿಅಬಕದ ಸರಿವೃತ್ತವನ್ನು ಅದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುನ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯು 
ಬೆಳಿಸಿದ ಕಬ ರೇಖೆಗೆ ಟಿ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೊಡುವದು. ಆದರೆ / ಕಅಬ ಮತ್ತು 
/ ಅಟಿಬ ಇವುಗಳ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳು ಪರಸ್ಪರ ಲಂಬನಾಗಿರುನವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೫, ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆದಿದೆ. ಅಬ ಅಕ ೫ 
ಸೆ. ಮಿ. ಮತ್ತು ಬಕಎಲ ಸೆ. ಮಿ. ಅಡ್ಲಬಕ; ಅಡ ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಅದು ನರ್ತುಳ 
ವನ್ನು ಈ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ ಅಈ ರೇಖೆಯ ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು 


ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮುತ್ತು ಇದರಿಂದ ವರ್ತುಳದ ತ್ರಿಜ್ಯದ ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. . 
(ಮುಂಬಯಿ ಪಿ. ನಿ.) 


ಹಥ 

೧. ಎರಡು ಸಮಾನ ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸುವ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರ 
ವಾಗಿರುವ ಮತ್ತು ಆ ವರ್ತುಳಗಳನ್ನು ಛೇದಿಸುವ ಒಂದು ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, 
ಈ ರೇಖೆಯಿಂದ ಉಂಟಾಗುವ ವರ್ತುಳಗಳಲ್ಲಿಯ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಸಮಾನನಾಗಿರು 
ವನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೨. ಗಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿಯ / ಅದ ದ್ವಿಭಾಜಕವು, ಅಕ್ಕೆ ಪರಿ ಮಧ್ಯದಿಂದ ಕೂಡಿ 
ಸಿದ ರೇಖೆ ಮತ್ತು ಅದಿಂದ ಬಕದ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಲಂಬರೇಖೆ ಇವುಗಳಿಂದ ಆದ 
ಕೋನವನ್ನೂ ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೩. ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನೂ, ಆದರ ಹೊರೆಗೆ ಒಂದು ಬಿಂದುವನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟಿ 
ದ್ಹುಂಟು. ಆ ಹೊರೆಬಿಂಡುಪವಿನಿಂದ ಒಂದು ಛೇದಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; 
ಆ ರೇಖೆಯ ಛೇದನ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ವರ್ತುಳ ಕೇಂದ್ರಕ್ಕೆ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಗಳು ಅಲ್ಲಿ 
ಒಂಡು ಕಾಟಿಕೋನವನ್ನುಂಟುಮಾಡಿರಬೇಕು. 


೪, ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಎರಡು ವರ್ತುಳ ಖಂಡಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. ಅದರಿಂದ 
ಓಂದು ಖಂಡದಲ್ಲಿಯೆ ಕೋನವು ಇನ್ನೊಂಡು ಖಂಡದಲ್ಲಿಯ ಕೋನದ (೧) ಇನ್ಮುಡಿ 
ಆಗಿರಬೇಕು; (೨) ಮುಮ್ಮುಡಿ ಆಗಿರಬೇಕು. 


ವರ್ತುಳಗಳ ರಚನೆಯು ೨೨೫% 


೫. ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿಯ ಯಾವದೊಂದು 
ಮ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಎರಡು ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅವು ಆ ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಹೈ ಫೆ ಮತ್ತು ರ್ಯ ಸಗಳಲ್ಲಿ ಛೀದಿಸುವವು. ಆದರೆ, ಪೈ ಫೆ, 
ಶ್ಯ ಸ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿರುವವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ 

ಇ 

೧. ಮೂರು ವರ್ತುಳೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಜೋಡು ಜೋಡಾಗಿ ಛೇದಿಸು 
ವವು, ಅವುಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಪರಸ್ಪರ ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವವು; 
ಅಥವಾ ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಅವು ಒಂದೇ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೂಡುವವು ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 

ಎ. ಕೊಟ್ಟಿ ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನ, ಚೌರಸ ಮತ್ತು ನಿಯಮಿತ 
ಷಟ್‌ಕೋನ ಇವುಗಳ ಭುಜಗಳ ಉದ್ದಳತೆಗಳು ಅನುಕ್ರಮನಾಗಿ ಕ್ರ, ಯ ಮತ್ತು 
ಸು ಇದ್ದರೆ, 

(೧) ಕ್ಷ೨ ಎ ಯ ರುವ; (೨) ಶ್ರ೨ ಎ೩ರುು೨; ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೩. ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ಅ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಆಂತಃಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವವು. ಹೊರಗಿನ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಬಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ಒಳಗಿನ 
ವರ್ತುಳನನ್ನು ಕದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. ಅಬ ಮತ್ತು ಅಡ ರೇಖೆಗಳು 
ಒಳಗಿನ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಈ ಮತ್ತು ಫಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. 
ಆದರೆ ಕಬಈ ಮತ್ತು ಅಕಫ ಇವು ಮಿಥಃಸಮಕೋನ ತ್ರಿಕೋನಗಳೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 

೪, ಕೊಟ್ಟಿ ಎರಡು ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಛೇದಿಸಿ ಉಂಟಾಗುವ ಜ್ಯಾ 
ಸೇಖೆಗಳು ಸಮಾನವಾಗುವಂತೆ ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೫. ಕೊಟ್ಟಿದ್ದೊಂದು ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಬಿಂದುವನ್ನು ಶೋಧಿಸಿ ತೆಗೆಯಿರಿ; 
ಆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೋನ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಗಳಿಂದುಂಟಾದ ಕೋನಗಳು 
ಸಮಾನವಾಗಿರಬೇಕಾ. 

ಇತ್ರ ; 

೧. ಕೊಟ್ಟ ತ್ತ ರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ಆ ಮೆತ್ತು ಬ ಬಿಂದುಗಳಿವೆ. 
ಆದರೆ ಅಪ 4 ಷಬ ಈ ಬೇರೀಜು ಲಘಂತ್ತಮ (ಅಂದರೆ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ಕಡಿಮೆ) ಆಗುವಂತೆ 
ಸ್ತರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಪ ಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ, 
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ವಿಪಿ೬ ಭೂಮಿತಿ 


೨. / ಅ ಇದು ಕೊಟ್ಟ ಕೋನದಷ್ಟು, ಮತ್ತು ಅ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಹೋಗುವ 
ಮಧ್ಯರೇಖೆಯು ಕೊಟ್ಟ ಉದ್ದಳತೆಯಷ್ಟು ಇರುವಂತೆ ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೩. ಮ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ೨ಸೆ. ಮಿ. ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ತೆಗೆದ ಓಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನೂ, 
4 ಸೆ. ವಿ. ಉದ್ದಳತೆಯ ಅಬ ರೇಖೆಯನ್ನೂ, ಅವುಗಳ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟರು 
ವವು; ಅಮ ಕಾ೫ ಸೆ. ಮಿ. ಮತ್ತು ಮಬ ಎ8 ಸೆ.ಮಿ. ಅಬ ತಳರೇಖೆಯ 
ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಶಿಕೋಬಿಂದುಗಳು ಬರುವಂತೆ ತ್ರಿಕೋನ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಆಗ ಅವುಗಳ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಮಹತ್ತಮ, 
ಮತ್ತು ಲಘುತ್ತಮ ಆಗಿರಬೇಕು. ಅವುಗಳ ಎತ್ತರಗಳನ್ನು ಅಳೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು 
ಕ್ಸೇತ್ರಫಲಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. (ಮುಂಬಯಿ ವಿ. ವಿ.) 

ಛ, ಒಂದು ವರ್ತುಳದ ಅಬ ವ್ಯಾಸದಲ್ಲಿ ಸಮಾನ ಅಂತರಗಳ ಮೇಲೆ ಪ ಮತ್ತು 
ಫ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಪದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವಂತೆ ಯಾವದೊಂದು 
ಕಪಡ ಜ್ಯಾ ಕೀಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಮತ್ತು ಕಡ೨ 4 ಕಥ೨ 3. ಡಥತ೨ 
ಈ ಬೇರೀಜು ಯಾವಾಗಲೂ ನಿಯತವಾಗಿರುವಜೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೫. ಕೊಟ್ಟ ವರ್ತುಳ ಪಾದದಲ್ಲಿ (Quadrant of a circle), ಒಂದು 
ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ಛ 


೧. ಆ ನಿಯತ ಬಿಂದುವಿದೆ, ಮತ್ತು ಕ್ಲ ನಿಯತ ರೇಖೆಯಿದೆ; ಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಪ ಚಲ 
ಬಿಂದುವಿದೆ; ಅಪದಲ್ಲಿ ಆಥವಾ ಬೆಳಿಸಿದೆ ಅಪದಲ್ಲಿ ಫ ತೆಗೆದುಕೊಂಡದ್ದರಿಂದ 
ಅಪ. ಅಫ ಇದು ನಿಯತವಾಗಿದೆ. ಆದರೆ ಫದ ಬಿಂದುಪಥವು ಒಂದು ವರ್ತುಳ 
ಡಲ್ಲಿರುವಡೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೨. ಅ ಇದೊಂದು ನಿಯತ ಬಿಂಡುನಿಜೆ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟಿದ್ದೊಂದು ವರ್ತುಳ 
ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಪ ಇದೊಂದು ಚಲಬಿಂಡುವಿಡೆ. ಅಪದಲ್ಲಿ (ಅನಶ್ಯವಿದ್ದಲ್ಲಿ ಬೆಳಿಸಿ) 
ಫ ಬಿಂದು ತೆಗೆಡುಕೊಂಡಿದ್ದರಿಂದ ಅಪ. ಅಫ ಇದು ನಿಯತವಾಗಿದೆ. ಅದರೆ 
ಫೆದ ಬಿಂದುಪಥವು ಓಂದು ಸರಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿದೆಯೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೩. ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ವ್ಯಾಸವಿದೆ. ಅಬ ದ ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗಿಯೆಖೂ 
ಅದನ್ನು ಈ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವಂತೆಯೂ ಕಡ ನಿಯತ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ಇದೆ, 


ವರ್ತುಳಗಳ ರಚನೆಯು ೨೨೭ 


ಕಡಕ್ಕೆ ಪದಲ್ಲಿಯೂ ನರ್ತುಳನನ್ನು ಫದಲ್ಲಿಯೂ ಛೇದಿಸುವಂತೆ ಅಪಫ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಮತ್ತು ಅಸ. ಅಫ ಎ ಅಕ೨ ಎಂದು ಸಿದ್ದಮೊಡಿರಿ. 
(ಮುಂಬಯಿ ಪಿ, ವಿ.) 
೪, ಚೌಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಕರ್ಣರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಕಾಟಿಕೋನದಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವವು. ಆ ಛೇದನ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಚೌಕೋನದ ಭುಜಗಳ ಮೇಲೆ ಲಂಬ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದರೆ, ಅವುಗಳ ಪದಬಿಂದುಗಳು ಒಂದು ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿರುವವೆಂದು 
| (ಮುಂಬಯಿ ವಿ. ವಿ.) 
೫, ಕೊಟ್ಟ ಕ್ಷ ರೇಖೆಯ ಒಂದೇ ಮಗ್ಗಲಿಗೆ ಅ ಮತ್ತು ಬ ಕೊಟ್ಟಿ ಬಿಂದು 
ಗಳಿನೆ. / ಅಪಬ ಇದು ಮಹತ್ತನುನಾಗುನಂತೆ ಕ್ಲ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಪ ಬಿಂದುವನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 


[ಅ, ಬಗಳಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುನ ಮತ್ತು ಸ್ಹ ರೇಖೆಗೆ ಪ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ ಒಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ ಅಂದರೆ ಪ ಇದು ಇಷ್ಟೃಬಿಂದು 
ಆಗುವದು.] 


ಇ 


೧. ತ್ರಿಕೋನದ ತಳರೇಖೆಯನ್ನೂ ಶಿರಃಕೋನವನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟಿದ್ದರೆ, ಆ ತ್ರಿಕೋ 
ನದ ಲಂಬ ಸಂಪಾತದ ಬಿಂದುಪಥವು ಒಂದು ವರ್ತುಳ ಕಂಸವಾಗಿರುವದೆಂಡು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 

೨. ಗಿ ಆಬಕದಲ್ಲಿ ಪ ಇದೊಂದು ಲಂಬ ಸಂಪಾತನಿಡೆ. ಮತ್ತು ಬಡ ಇದು 
ಅದರ ಪರಿವೃತ್ತದ ವ್ಯಾಸವಿದೆ. ಆದರೆ ಅಕೆ, ಪಡ ಇವು ಪರಸ್ಪರ ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವ 
ವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೩. ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಬಹಿಃಸ್ಪರ್ಶವಾಗಿವೆ. ಆ ವರ್ತುಳೆಗಳ ಕೇಂದ್ರ 
ಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸಿದ ರೇಖೆಯು ವ್ಯಾಸನೆಂದು ತಿಳಿದು ಇನ್ನೊಂದು ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಈ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಮೊದಲಿನ ನರ್ತುಳಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯು 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೪. ಗಿ ಅಬಕದಲ್ಲಿ ಯ ಅಂತರ್‌ಮಧ್ಯವಿದೆ. ಬಯಕ ನರ್ತುಳವು ಅವಶ್ಯ 
ವಿದ್ದಲ್ಲಿ ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬ ಮತ್ತು ಅಕ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಘೆ ಮತ್ತು ಈ 
ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದಕ್ಕೆ ಅಕಎಅಬ ಮತ್ತು ಅಫ - ಅಳ ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, 


೨೨೪ ಭೂಮಿತಿ 


೫. ಕೊಬ್ಬ ರೇಖಾ ಖಂಡದ ಎರಡು ತುದಿ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ತೆಗೆದ ನರ್ತುಳ 
ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳ ಬೇರೀಜು ಕೊಟ್ಟಿ ರೇಖಾ ಖಂಡಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿದ್ದರೆ, ಅ ಕೊಟ್ಟ 
ರೇಖೆಯು ಆ ನರ್ತುಳದ ಸ್ಪರ್ಶ ಕೇಖೆಯಾಗುವದು. 


ರು 
೧. ಓಂದು ವರ್ತುಳ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಅ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ಬಿಂದುವಿದೆ. 1 ಬಅಕ 
ಇದು ಕೊಟ್ಟಿ ಕೋನಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾಗುವಂತೆ ಅಬ ಮತ್ತು ಅಕ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಬ ಮತ್ತು ಕಗಳಲ್ಲಿ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಸ್ಪರ್ಶ 
ರೇಖೆಗಳ ಛೇದನಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ, 


೨. ಪರಸ್ಪರ ಲಂಬವಾಗಿರುವ ಎರಡು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳ ತುದಿ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ 
ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳಿಂದ ಉಂಜಾದ ಚೌಕೋನವು ನರ್ತು 


ಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನವಾಗುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೩. ಒಂದೇ ಕರ್ಣರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಎಲ್ಲ ಕಾಟಿಕೋನ ತ್ರಿಕೋನ 
ಗಳಲ್ಲಿಯ ಅಂತರ್‌ಮಧ್ಯಗಳ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೪, ಅ ಮತ್ತು ಬ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳುಳ್ಳ ಎರಡು ಬಹಿಃಸ್ಪರ್ಶ ವರ್ತುಳಗಳಿವೆ. ಈ 
ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳಿಗೆ ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಒಂದು ಸಾಧಾರಣ ಸಮುಸ್ಪರ್ಶರೇಖಿಗೆ 
ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ವರ್ತುಳ ಶ್ರಿಜ್ಯವು ಕ್ಷ ಇದ್ದರೆ: 


೧ ೧ ೧ 
4 ಎಂದು ನಿದ ಮಾಡಿರಿ. 


VE Ve Vu ಸ 
೫. ಒಂದೇ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವ ಭುಜಗಳುಳ್ಳ ಎರಡು ಸಮದ್ವಿಭುಜ 
ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ ಅವುಗಳ ಭುಜಗಳಿಂದುಂಟಾದ ಸಷಟ್‌ಕೋನವು 
ಸಮಜಭುಜವಾಗಿರುವಡು; ಆದರೆ ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಅದು ಸಮುಕೋನನಿರಲಾರದು. 


ತಾತ್ತ್ವಿಕ ಪಖವೇಶಕಕವೆ 


ನಾಲ್ವನೆಯ ಭಾಗ 
ಸರೂಪ ಆಕ್ಟತಿ ಗಳು 
ಮತ್ತು 


ತ್ರಿಕೋವಮಿತಿ 


ನಾಲ್ಕನೆಯ ಭಾಗ 


ಸರೂಪ ಆಕೃತಿಗಳು ಮತ್ತು ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿ 


——— 


೩೧ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 
ಗುಣೋತ್ತೆರ ಮತ್ತು ಪ್ರಮಾಣ 


[ವ್ಯಾವಹಾರಿಕ ವಿಭಾಗದಲ್ಲಿ ೧೨ ನೆಯ ಪ್ರಕರಣದ ಉಜಳಣಿ ಮಾಡಿರಿ.] 
ಸಜಾತೀಯ ಎರಡು ಪರಿಮಾಣಗಳ ಶುಲನೆಯನ್ನು ಹೇಳುವಾಗ, 
ಒಂದು ಪರಿಮಾಣವು ಇನ್ನೊಂದರ ಎಷ್ಟನೆಯ ಪಾಲು, ಅಥವಾ ಎಷ್ಟನೆಯ 
ಪಟ್ಟು ಎಂದು ನೋಡಜೇಕಾಗುವದು. ಉದಾಹರಣಾರ್ಥವಾಗಿಿ, ಒಂದು 
ಕೇಖೆಯು ೬ ಇಂಚು, ಇನ್ನೊಂದು ೩ ಇಂಚು ಇರುವವು. ಆಗೆ ನಾವು 
ಮೊದಲಿನ ರೇಖೆಯು ಇನ್ನೊಂದರ ಇಮ್ಮಡಿ ಎಂದು ಹೇಳುವೆವು. ಒಂದು 
ತ್ರಿಕೋನದ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ೧೦ ಚೌ. ಇಂಚು ಮತ್ತು ಇನ್ನೊಂದರ ಕ್ಷೇತ್ರ 
ಫಲವು ೪ ಜೌ. ಇಂಚು ಇದ್ದರೆ, ಒಂದು ಇನ್ನೊಂದರ ಎ೧ ಅಥವಾ ಜ್ಞ 
ಪಟ್ಟು ಇದೆ ಎಂದು ಹೇಳುವೆವು. ಇದನ್ನೇ ನಾವು ಬೇರೆ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಹೇಳ 
ಬಹುದು. ರೇಖೆಗಳ ಗುಣೋತ್ತರವು ೬ಕ್ಕೆ ೩ ಅಥವಾ ೨ಕ್ಕೆ ೧, ಮತ್ತು 
ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಗುಣೋತ್ತರವು ೧೦ಕ್ಕೆ ೪ ಅಥವಾ ಜಕ್ಕೆ ೨ ಎಂದೆನ್ನುವರು. 
ತುಲನೆಯನ್ನು ಮಾಡುವಾಗ ಆ ಪರಿಮಾಣಗಳು ಒಂದೇ ಜಾತಿಯಲ್ಲಿ 
ಇರಬೇಕೆಂಬುವದು ಸ್ಪಷ್ಟವಿದೆ. ಫೂಟು ಮತ್ತು ರೂಪಾಯಿಗಳ ತುಲನೆ 
ಯನ್ನು ಹೇಳಲಿಕ್ಕೆ ಬರಲಾರದು. 
ವ್ಯಾಖ್ಯೆ: ಒಂದೇ ಜಾತಿಯ ಎರಡು ಪರಿಮಾಣಗಳು ಅನುಕ್ರಮ 
ವಾಗಿ ಅ ಏಕಾಂಕ ಮತ್ತು ಬ ಏಕಾಂಕ ಇದ್ದರೆ, ಆ ಪರಿಮಾಣಗಳ 


೨೩೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಗುಣೋತ್ತರವು ಅಕ್ಕೆ ಬ ಇರುವದು. ಅದನ್ನು ಅ:ಬ ಅಥವಾ ಅ/ಬ 
ಹೀಗೆ ಬರೆಯುವರು. 

ಗುಣೋತ್ತರವು ಸಂಖ್ಯಾತ್ಮಕ ಇರುವದು. ಅದು ಪರಿಮಾಣನಲ್ಲ 
ಎಂಬದನ್ನು ಪೂರ್ಣ ಲಕ್ಸದಲ್ಲಿಡಿರಿ. 


ಅಪರಿ ಚ್ಛೇ ದ ಶೀಲ (Incommensurable) ಪರಿಮಾಣಗಳು. 


ಎರಡು ಪರಿಮಾಣಗಳ ತುಲನೆಯನ್ನು ಮಾಡುವಾಗ, ಒಂದೇ ಅಳಕೆ 
ಯಿಂದ ಹೇಳಬಹುದೆಂದು ಮೇಲಿನ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಗೃಹೀತ ಹಿಡಿದಿದೆ. 
ಈ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ಅಳತೆಯಿಂದ ಅಳೆಯುವದಕ್ಕೆ ಪರಿಚ್ಛೇದ ಶೀಲ 
(Commensurable) ಪರಿಮಾಣಗಳೆನ್ನುವರು. ಆದರೆ ಕೆಲವು ಪರಿಮಾಣ 
ಗಳನ್ನು ಒಂದೇ ಅಳತೆಯಿಂದ ಅಳೆಯಲಿಕ್ಟೆ ಬರುವಂತಿಲ್ಲ; ಉದಾ: 
ಒಂದು ಚೌರಸದ ಭುಜವು ೧ ಇಂಚು ಇದ್ದರೆ, ಅದರ ಕರ್ಣವು ೪ ೨ ಇಂಚು 
ಇರುವದು. ಆದರೆ ೪೨. ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ವ್ಯವಹಾರೀ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕ 
ದಿಂದಾಗಲಿ, ದಶಾಂಶ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದಿಂದಾಗಲಿ ಸರಿಯಾಗಿ ಪೂರ್ಣಾಂಕ 
ದಿಂದ ಹೇಳಲಿಕ್ಕೆ ಬರಲಾರದು. ಆದ್ದರಿಂದ ಮೇಲಿನ ಎರೆಡು ರೇಖೆಗಳ 
ಉಭಯ ಸಾಧಾರಣ ಅಳತೆಯನ್ನು ಹೇಳುವದು ಕಸ್ಟನಿದೆ. ಎರಡು ಸರಿ 
ಮಾಣಗಳ ಸಾಮಾನ್ಯ ಅಳತೆಯನ್ನು ಹೇಳಲಿಕ್ಕೆ ಬರದಿದ್ದರೆ, ಆ ಪರಿಮಾಣ 
ಗಳಿಗೆ ಅಪರಿಚ್ಛೇದಶೀಲ (Incommensurable) ಅಥವಾ ಅಪರಿಚ್ಛಿನ್ನ 
ಎಂದಿನ್ನುವರು. ಇಂಥ ಅಸರಿಚ್ಛಿನ್ನ ಪರಿಮಾಣಗಳ ಗುಣೋತ್ತರವನ್ನು 
ಎರಡು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗುಣೋತ್ತರದಿಂದ ಹೇಳಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ. (ಅಸನ್ನ 
ಮಾನದಿಂದ ತೋರಿಸಬಹುದು; ಪೂರ್ಣಾಂಕದಿಂದ ಸರಿಯಾಗಿ ತೋರಿಸಲು 
ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ.) ಪರಿಚ್ಛೇದಶೀಲ ಮತ್ತು ಅಪರಿಜ್ಛ€ದಶೀಲ ಹೀಗೆ ಎರಡೂ 
ಪ್ರಕಾರದ ಪರಿಮಾಣಗಳಿಗೆ ಹೋಲುವಂಥ ಪ್ರಮೇಯಗಳ ಸಿದ್ದತೆಯನ್ನು 
ಕೊಡುವದು ಬಹಳೇ ಕಷ್ಟದ ಕೆಲಸವಾಗಿದೆ. ಇದಕ್ಕಾಗಿ ಈ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ 
ಪರಿಚ್ಛೇದಶೀಲ ಸರಿಮಾಣಗಳಿಗೆ ಹೋಲುವಂಥ ಸಿದ್ಧತೆಗಳನ್ನು ಮಾತ್ರ 
ಕೊಟ್ಟಿರುನೆವು. ಈ ಪ್ರಮೇಯಗಳು ಅಪರಿಚ್ಛೇದಶೀಲ ಪರಿಮಾಣಗಳಿಗೂ 
ಹೋಲುವನೆಂಡು ಗೃಹೀತ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳ ಬಹುದು. 


ಗುಣೋತ್ತ ಕ ಮುತು ಪ್ರಮಾಣ ಃ ಪಿಕ್ಲಿಕ್ಸಿ 


2 


ವ್ಯಾ ಖೈ: — ನಾಲ್ಬು ಸರಿಮಾಣಗಳ ಸಂಖ್ಯಾತ್ಮಕ (A ಅನುಕ್ರ 
ನಾಗಿ ಹ ಬ ಕೃ ಡೆ ಇದ್ದರೆ, ಮತ್ತು ಅ: :ಡ ಇದ್ದಕ್ಕೆ 
ಸರಿಮಾಣಗಳು ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ (in ೫ ಇರುವವು; ಮತ್ತು 
ನಾಲ್ಡುನೆಯ ಪರಿಮಾಣಕ್ಕೆ ನೆ ಮೊದಲಿನ ಮೂರು ಸರಿಮಾಣಗಳ ಚತುರ್ಥ 
ಪ್ರಮಾಣ ಸದ (fourth preportional) ಎಂದೆನ್ನುವರು. 

ಮೇಲಿನ ಪ್ರಮಾಣವನ್ನು ಅ:ಬ::ಕ:ಡ ಹೀಗೆ ಬರೆಯುವರು; ಮತ್ತು 
ಅದನ್ನು ಅಕ್ಕೆ ಬ ಇದ್ದಂತೆ ಕಕ್ಕೆ ಡೆ ಹೀಗೆ ಓದುವರು. 

ಮೇಲಿನ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಮೊದಲಿನ ಎರಡು ಪರಿಮಾಣಗಳು ಒಂದೇ 
ಜಾತಿಯವು ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯ, ನಾಲ್ಕನೆಯ ಪರಿಮಾಣಗಳೂ ಕೂಡಾ 
(ಅದೇ ಜಾತಿಯವು. ಅಥವಾ) ಇನ್ನೊಂದು ಜಾತಿಯವು ಇರಬೇಕು. 

ವ್ಯಾಖ್ಯೆ: ಒಂದೇ ಜಾತಿಯ ಮೂರು ಪರಿಮಾಣಗಳಿದ್ದು ಅವುಗಳ 
ಮಾನವು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಅ ಬೃ ಕ ಇದ್ದು, ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಅಬ ಬ;ಕೆ 
ಹೀಗೆ ಸಂಬಂಧವಿದ್ದರೆ ಮೂರನೆಯ ಸರಿಮಾಣಕ್ಳೆ ಮೊದಲಿನ ಎರಡು 
ಪರಿಮಾಣಗಳ ತೃತೀಯ ಪ್ರಮಾಣಪದ (ಬಿಸಿ4 proportional) ಅನ್ನು 
ವರು. ದ್ವಿತೀಯ ನ ೬.೬ ಪ್ರಥಮ ಮತ್ತು ಬಳ್‌ ಪರಿಮಾಣಗಳ 
ಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯ ಮ ಪ್ರ ಮಾಜಪದ (mean proportional) ಅನ್ನುವರು. 

ಅಬ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಅಥವಾ ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬ ದಲ್ಲಿ ಯಾವಜೊಂದು ಕ್ಷ ಬಿಂದು. 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡಕ್ಕೆ ಅಬದ ಅಕ್ಷ: ಕ್ಷಬ ಗುಣೋತ್ತರದಲ್ಲಿ ವಿಭಾಗಗಳಾಗ 
ಬಹುದೆಂದು ಹೇಳುವರು. (ಪರಿ. ೧೮ ಪುಟ ೩೦ ಮೇಲಿನ ಆಕೃತಿ ನೋಡಿರಿ.) 


KY 


¥ 


CL 


ಎ 
GC 


೧೯೬ 


ಅ ಕ 

ಇನ ಷ್ಠ ಇದ್ದರೆ ಇದರಿಂದ ಕೆಳಗಿನ ನಿಯಮಗಳನ್ನು ಸಹಜವಾಗಿ ಸಿದ್ಧ 
ಮಾಡಬಹುದು: 

(೧) ಬಕೆ; 

(೨) 3 ಇನ ಎ [ ವ್ಯಸ್ತ ಕ್ರಿಯೆ (invertendo) ] 


(4) ಹ ಎ; [ ಏಕಾಂತರ ಕ್ರಿಯೆ (Alternando) ] 


೨ಕ್ಕಿಳಿ ಭೂಮಿತಿ 





(೪) ಸ್‌ = ಕಡ ; [ಯೋಗ ಕ್ರಿಯೆ (c0mponendo) ] 
(೫) ಅಳ ತ (4 ; [ ನಿಯೋಗ ಕ್ರಿಯೆ (61166760) ] 
ಅಬ ಕಡ 





(೬) ಅ-ಬ” ಕ-ಡ' jaa lag dividendo)] 
ಆಯಾ ನಿಯಮಗಳ ಹೆಸರುಗಳನ್ನು ಅವುಗಳ ಮುಂದೆ ಕಂಸುಗಳಲ್ಲಿ 

ಕೊಟ್ಟಿನೆ. ಅವುಗಳ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು ಬೀಜಗಣಿತದಲ್ಲಿಯ ಗುಣೋತ್ತರ 

ಮತ್ತು ಪ್ರಮಾಣಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಕರಣಗಳಲ್ಲಿ ಕಂಡುಕೊಳ್ಳ ಬಹುದು. 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೩೪. 

0, ಕೆಳೆಗಿನ ಪರಿಮಾಣಗಳ ಗುಣೋತ್ತರ ತೆಗೆಯಿರಿ, (೧) ೩ ಫೂಟು, ೪ ಇಂಚು; 
(೨) ೫ ರೂಪಾಯಿ, ೪ ಅಣೆ; (4) ಸರಳ ಕೋನ, ೬೦, 

ವಿ. ೮ ಇಂಚು, ೧ ಫೊಟ್ಟು ೨೦, 4೦” ಈ ಪರಿಮಾಣಗಳು ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿರುವ 
ನೇನು? 

೩. (೧) ಜವೆ ೧೫; (೨) ೧೦: ಸ್ರೆಎ ಶ್ರ ೯ಂ ಈ ಪ್ರಮಾಣಗಳಲ್ಲಿಯ 
ಫದ ಬೆಲೆ ಹೇಳಿರಿ. 

೪, (೧) ೫ ೬; (೨) ಅಬ, ಅ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ತೃತೀಯ ಪ್ರಮಾಣ 
ಪದವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೫, ೧೨ ಮತ್ತು ೭೫ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯಮ ಪ್ರಮಾಣವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೬. ಅಬ ರೇಖೆಯು ಕ್ಷ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ೨:೩ ಈ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಅಂತಃಛಿನ್ನ 
ವಾಗಿದೆ. ಕ್ಷ ಬಿಂದುವು ಅ, ಬಗಳಲ್ಲಿ ಯಾನ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ಹತ್ತಿರವಿರು 
ವದು? 

೭. ಅಬ ರೇಖೆಯು ಸ್ಥ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ೨:೩ ಈ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಬಹಿೀಃಛಿನ್ನ 
ವಾಗಿದೆ. ಕ್ಷ ಬಿಂದುವು ಅ, ಬಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ಹತ್ತಿರವಿರು 
ವಿರುವದು? 

೮. ಅಬ ರೇಖೆಯು ಕ್ಷ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ೩:೨ ಈ ಗುಜೋತ್ತರದಲ್ಲಿ ಬಹೀಛಿನ್ನ 
ವಾಗಿದೆ. ಕ್ಲ ಬಿಂದುವು ಅ, ಬಗೆಳಲ್ಲಿ ಯಾವ ಬಿಂದುನಿಗೆ ಹೆಚ್ಚಾಗಿ ಹತ್ತಿರವಿರು 
ವದು? 


ಗುಣೋತ್ತರೆ ಮತ್ತು ಪ್ರಮಾಣ ೨೩೫ 


೯. ೫ ಇಂಚು ಉದ್ದಳತೆಯ ಒಂದು ರೇಖೆಯು ೪:೫ ಈ ಗುಣೋತ್ತರದಲ್ಲಿ 
ಅಂತಃ ಛೇದವಾಗಿದೆ. ಅದರೆ ಈ ಎರಡು ರೇಖಾಖಂಡಗೆಳ ಉದ್ದಳತೆ ಹೇಳಿರಿ 


೧೦. ಗಿ ಅಬಕದ ಅಬ್ಯ ಅಕ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಹ ಮತ್ತು ಖ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅದರಿಂದ ಅಹ: ಹಬ - ಅಖ: ಖಕ ಇದ್ದರೆ ಸಿದ್ದ ಮಾಡಿರಿ:... 
(೧) ಅಹ ಃ ಅಬ ಅಖ: ಅಕ; 
(೨) ಹಬ ; ಅಬ - ಖಕ ; ಅಕ, 
ಅಂತಃಛೇದ ಮತ್ತು ಬಹಿಃಛೇದ ಈ ಎರಡೂ ಸಂಗತಿಗಳ ವಿಚಾರ ಮಾಡಿರಿ, 


ಪ್ರಮೇಯ ೬೯, 
ಸಮಾನ ಎತ್ತ ರಗಳುಳ್ಳ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಶ್ಸ್ನೇತ್ರಫಲಗಳು, ಅವುಗಳ 
ತಳ ರೇಖೆಗಳ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಇರುವವು. 


ಡೆ 


ಬ ಮಳ ಈ ನೆ ಪ್ರ 
ಪಕ್ಷಃ- ಅಬಕ್ಕ ಡಈಫ ಎರೆಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಅನು ಮತ್ತು ಡನ 
ಎತ್ತರಗಳು ಸಮಾನ ಆಗಿರುವನು. 
A ಅಬಕ ಬಕೆ 
ಸಾಧ್ಯ ಗರ ಇಡತತ” ಫಥ 
ಸಿದ ತೆ: A ಅಬಕ _5ಬಕ. ಅನು. 
ರ ನಡಕಫ ಕಫ. ಡನ, 


ದಿ ೯ | 
A ಅಬಕ ಬಕೆ ಅನು ಬಕ ತ ಅಮ ಎ ಡನೆ) 





ಈ ಪ್ರಮೇಯದ ಒಂದು ಉಪಯುಕ್ತ ವಿಶೇಷ ಪ್ರಕಾರವು: 
ಎರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳ ತಳರೇಖೆಗಳು ಒಂದೇ ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿದ್ದು, ಅವುಗಳ 


ಪಿತ್ಲಿಸ್ತಿ ಭೂಮಿತಿ 


ಶಿರೋಬಿಂದು ಒಂದೇ ಇದ್ದಕ್ಕೆ ಅವುಗಳ ಎತ್ತರವು ಒಂದೇ ಇರುವದು. 
ಆದ್ದರಿಂದ ಅವುಗಳ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲಗಳು ತಳರೇಖೆಗಳ ಪ್ರಮಾಣಗಳಲ್ಲಿರುವವು. 


ಉದಾ :-- ಬದಿಯ ಆಕೃತಿಯಕ್ಲಿ 
ಗಿ ಅಬಕ ಬಕ MN 


ಸಿ ಅಕಡ ತಡ. CA 


ಪ್ರಮೇಯ ೭೦. 


ಕೊಟ್ಟಿ (ಅಬ) ರೇಖಾ ಖಂಡದಲ್ಲಿ, ಕೊಟ್ಟಿ (ಮ:ನ) ಗುಣೋ 
ತ್ತರದಿಂದ ಅಂತರ್ನಿಭಾಗ ಮಾಡುವ (ಪ ಇದು) ಒಂದೇ ಬಿಂದು 
ಇರುವದು. 


ಸಿದ್ಧತೆ: “| ಸಬ್‌ ನ 3 (ಸಕ್ಸ) 
ಅಪು4 ಫಬ ಮ: ನ 
ಸ ಗ ತ ರ್ಥ (ಯೋಗ ಕ್ರಿಯೆ) 
ಅಬ ಮನ 
ಅಂದರೆ ಸಬ್‌ ನರ್ಡ್ಟ್ಟಾ- 
ಪ ನ 
ಕ ಬ-ವ್ಹಾ ಅಬ ಎ ನಿಶ್ಚಿತ ಉದ್ದ. 


ಮತ್ತು ಪ ಬಿಂದುವು ಅ ಹಾಗೂ ಬಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವದು. 
೭ ಪೆದ ಸ್ಥಾನವು ಶಿಶ್ಚಿತವಿಜೆ. 


ಗುಣೋತ್ತರ ಮತ್ತು ಪ್ರಮಾಣ 
ಪ್ರಮೇಯ ೭೧, 


ಕೊಟ್ಟಿ (ಅಬ) ರೇಖಾಖಂಡದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ (ಮನ) ಗುಣೋತ್ತರ 
ವಿಂದ ಬಹಿರ್ನಿಭಾಗ ಮಾಡುನ (ಫೆ ಇದು) ಒಂದೇ ಬಿಂದು 
ಇರುನದು. 


೨೩೩ 





ನಾನಾನಾ 
ಫ ಅ NES 


ಮನ ಮನನ 
ಅಫ ಮ | 
ಸಿದ್ಧತೆ ಕಾ ಗಾ] ( ಸಕ್ಸ) 
, ಅಫಣ ಫಬ ಮಣಣನ 
ಅಬ ಮಣಣನ 
ಹೆ ಪಬ್‌ ರ್ಥ 


ನ 
ೆ ಫಬ- ವ್ಹಾ ಅಬಿ ನಿಶ್ಚಿತ ಉದ್ದ. 


ಮತ್ತು ಮ.ನ ಇದ್ದರೆ ಫ ಇದು ಬೆಳಿಸಿದ ಬಳ ದಲ್ಲಿ 


ಹಾಗೂ ಮುನ, ಫೆ, » ಅಬದಲ್ಲಿ ಇರುವದು. 
ಹೇಗಿದ್ದರೂ ಫದ ಸ್ಥಾನವು ನಿಶ್ಚಿತನಿಜೆ. 


ಟಿಪ್ಪಣೆ: ಮ-ನ ಇದ್ದರೆ ಬಹಿಚ್ಛೇದ ಮಾಡುವ ಫೆ ಬಿಂದುವು ಸಾಂತ 
ಸರಳ ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿರಲಾರದು, 


೨೭೮ ಭೂಮಿತಿ 
ಪ್ರಮೇಯ ೭೨, (ಮೂಲಭೂತ ಸಿದ್ಧಾಂತ) 


೧. ತ್ರಿಕೋನದ ಒಂದು ಭುಜಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಶೆಗೆದ 
ರೇಖೆಯು ಉಳಿದ ಎರಡು ಭುಜಗಳನ್ನು ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಟೇಡಿ 
ಸುವದು. 

೨. ವ್ಯತ್ಯಾಸದಿಂದ;--ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯ ಕ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ 
ಎರಡು ಭುಜಗಳನ್ನು ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಿದಕ್ಕೆ. ಅದು ಮೂರ 
ನೆಯ ಭುಜಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವದು. 





ಕೆ 
[೧] ಪಕ್ಷ:--ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ ಬಕ ಭುಜಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ತೆಗೆದ 
ಒಂದು ರೇಖೆಯು ಅಬ್ಕ ಅಕ ಗಳನ್ನು ಅಥವಾ ಅವ್ರ ಬೆಳಿಸಿ 


ದಾಗ ಅವುಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಹ ಮತ್ತು ಖುಗಳಲ್ಲಿ 
ಛೀದಿಸುವದು. 


ಸಾಧ್ಯ — ಅಹ: ಹಬ ಅಖ: ಖಕ. 
ರಚನೆ: ಕಹ್ಕ ಬಖ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಅಹ ಗಖಅಹ 
ಸಿದ್ಧತೆ ಹ್ಹಾ ಸಹ (ಪೆ: ೯). 
ಅಖ ಗಿಖಅಹ 
ಖಕ ಓಿಖಳಕ (, 33): 


ಪರಂತು, ಸಿಖಹೆಬ- ಸಿಖಹಕ ( ಒಂದೇ ತಳರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ 
ಮತ್ತು ಒಂದೇ ಸಮಾಂತರ ರೇಖಾ 
ಯುಗ್ಮಗಳಲ್ಲಿಯ ತ್ರಿಕೋನಗಳು) 


ಗುಣೋತ್ತರ ಮತ್ತು ಪ್ರಮಾಣ ೨೩೯ 


ಓಿಖಅಹ ಓಖಅಹ 
` ಡಖಹಬ  7ಷತಾ 
, ಅಹ ಅಖ 
`` ಹಬ ಜತ 
[೨] ಪಕ್ಷ; ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ ಅಬ್ಕ ಅಕ ಭುಜಗಳನ್ನು ಅಥವಾ 
ಅವುಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸಿದಾಗ ಅವನ್ನು ಒಂದು ಸರಳಕೇಖೆಯು 
ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಹ ಮತ್ತು ಖ ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು; ಮತ್ತು 
ಅಹ:ಹಬ- ಅಖ: ಖಕ, 
ಸಾಧ್ಯ — ಹೆಖ ಬಳಕ. 


ರಚನೆ:- ಕಹ ಬಖ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 


ಸಿದ್ಧತೆ: ಹನನ ಸಖ (ಶ್ರ. ಆ) 
ಅಖ ಸಿ ಖಅಹ 
ಇರ 1ನರ ( » ) 
ಅಹ ಅಖ 


ಸರಂತ್ಕು ಹಾ ತಾ ಖಫ ( ಸಕ್ಷ) 


. ಓಖಅಹ ಗಿಖಅಹ 
`ಓ ಖಹಬಗ ಸ ಪಹಕ 
ಪರಂತು, ಈ ತ್ರಿಕೋನಗಳಿಗೆ ಹಖ ಇದೊಂದೇ ತಳರೇಖೆಯಾಗಿರುವದು. 
" ಅವು ಒಂದೇ ಸಮಾಂತರ ರೇಖಾಯುಗ್ಯದಲ್ಲಿ ಇರುವವು. 
ಅಂದರೆ, ಹಖ ಬಕ. 
ಉಪ ಸಿ. ೧:-ಹಖ॥ ಬಕ ಇದ್ದಕ್ಕೆ 
ಅಹ: ಅಬ- ಅಖ: ಅಕ್ಕ ಮತ್ತು 
ಹೆಬ: ಅಬ - ಖಕ: ಅಕ. 
ಉಪ ಸಿ. ೨:- ಅಹ: ಅಬ ಎ ಅಖ : ಅಕ ಇದ್ದಕ್ಕೆ 
ಹಖ ಬಕ, 
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ಎರಡನೆಯ ಸಿದ್ಧತೆಯ ರೂಪರೇಖೆಯು :-- ಅಹ್ಕ ಹಬ ಇವು 
ಪರಿಚ್ಛೆ (ದನಶೀಲ ಇರುವನೆಂದು ತಿಳಿದು, ಅವುಗಳ ಗುಣೋತ್ತರವು ಮನ 

ಡು ಜುಳು ಕಲ್ಪಿಸಿರಿ; ಮ್ಯ ನ ಇವು ಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಲ್ಲಿರುವವು. ಅಹ 
ದಲ್ಲಿ ಮ ದಿಂದ ಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನೂ, ಹಬದಲ್ಲಿ ನ ದಿಂದ ಸಮಾನ 
ಭಾಗಗಳನ್ನೂ ಮಾಡಿರಿ. ಅಂದರೆ ಅಹ ದಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಭಾಗವು 
ಹೆಬದಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಭಾಗಕ್ಕೆ ಸರಿಯಾಗುವದು. ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
'ಭಾಗ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಬಕ ಕೈ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದರೆ, ಈ ರೇಖೆ 
ಗಳಿಂದ ಅಖದಲ್ಲಿ ಮ ಸಮಾನ ಭಾಗ್ಯ ಮತ್ತು ಬಖದಲ್ಲಿ ನ ಸಮಾನ 
ಭಾಗಗಳಾಗುವವು. ಹಾಗೂ ಈ ವಿಭಾಗಗಳು ಸಮಾನ ಇರುವವು; 


ಆದ್ದರಿಂದ ಅಖ: ಖಕ ಎ ಮನ; 
ಪರಂತು ಅಹ :ಹಬ- ಮ:ನ 
ಇ ಅಹ: ಹಬ- ಅಖ: ಖಕೆ. 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೩೫. 
ಎ. ಎರಡು ಸರಳ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಕೆಲವು ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳು ಛೇದಿಸಿದರೆ, 
ಸಂಗತ ರೇಖಾಖಂಡಗಳು ಪ್ರನಾಣದಲ್ಲಿರುವನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
[ ಅಬ, ಕಡ ಸರಳ ೫ ಸಫ್ಯ ರಸೆ, ಕೆಯ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳು 
ಛೇದಿಸುತ್ತಿವೆ. ಅಬ ಕೈ ಸಮಾಂತರನಾಗಿ ಫಲಮ ರೇಖೆಯು ರಸ ಕೈ ಲದನ್ಲಿ, 
ಷರ ಫಲ ಫಸ 


ಮತ್ತು ತ್ಸ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ ಮಜಾ 
ತ್ತು ಯಕ್ಕೆ ಮಿ ಛೇಂಸುವರು. ಅನ್ನದ ಸ್ಹ ಷಾ? 


೨. ಸಮಲಂಬದ ಕರ್ಣಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದನ್ನು ಒಂದೇ ಗುಣೋತ್ತರೆದಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವವು; 

೩. ಸಮಲಂಬದ ಅಸಮಾಂತರ ಭುಜಗಳ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸುವ 
ಕೇಪೆಯು ಸಮಾಂತರ ಭುಜಗಳಿಗೆ ಸಮಾಂತರನಾಗಿರುವದು. 


೪, ಎರಡು ಸಮಕೇಂದ್ರ ವರ್ತುಳಗಳಲ್ಲಿ ಮ ಇದೊಂದು ಕೇಂದ್ರವಿದೆ. 
ಮಅಕ ಮತ್ತು ಮಬಡ ರೇಖೆಗಳು ಮೊದಲನೆಯ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಅ ಮತ್ತು 


ಗುಣೋತ್ತರ ಮತ 


ಕ 
ಭಿ 
ಕಿ 
ಟಿ 
3 


ಪ್ರಮಾ 
ಘ 


ಖಗೆಳಲ್ಲಿ, ಹಾಗೂ ಎರಡನೆಯ ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ಆನರೆ ಅಬ | ಕಡ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೫. ಗಿ ಅಬಕದ ಅಡ್ಕ ಬಈ ಮಧ್ಯರೇಖೆಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಗೆ ಬಿಂದುವಿ 
ನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಗಖ/। ಡಈ ಮತ್ತು ಗಖ ರೇಖೆಯು ಅತ್ತೆ ಖ 
ನಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು, ಅದರೆ ಅಕ ಎ ೬ ಈಖ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೬. ಪ್ರಮೇಯ ೭೨ರ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಬಖ, ಕಹೆಠೆ 


ನ್ನ 
ಮ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುತ್ತಿದ್ದರೆ, ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ;-- 
(೧) ಸ ಅಹೆಮ ಎ ಸಿ ಅಖಮ 
(೨) ಅವಶ್ಯವಿದ್ದಲ್ಲಿ ಬೆಳಿಸಿದ ಅಮ ರೇಖೆಯು ಬಕ ವನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸುವದು. 


(ಕ) ಹೆಖ: ಬಕ ಎ ಅಹ; ಅಬ ಎ ಅಖ:; ಅಕ. 

[ಅಕ ಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಹಲ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ' ಅದು ಬಕ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ಲ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು.] 

೭. ಎರಡು ವರ್ತುಳೆಗಳು ಅ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಅಂತಃಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವವು. ಅಪಫ 
ರೇಖೆಯು ಆ ನರ್ತುಳಗಳನ್ನು ಪ ಮತ್ತು ಫೆ ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ 
ಅಸ: ಅಫ ಗುಣೋತ್ತರವು ವರ್ತುಳಗಳ, ತ್ರಿಜ್ಯಗಳ ಗುಹಣೋತ್ತರಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿರುವ 
ದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


tL 
CL 


ಲೆ. ಗಿ ಅಬಕ ದ ಬಕ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಹ ಇದೊಂದು ಬಿಂದುಪಿದೆ. ಫಫ್ಯ 
ಸೇಖೆಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಕಅ, ಬಅ ಗಳಿಗೆ ಸಮಾಂತರೆ ಇದ್ದು, ಅಬಕ್ಕೆ ಫ 
ಮತ್ತು ಅಕ್ಕೆ ರದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಆದರೆ ಫರದ ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದು 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೯. ಗಿ ಅಬಕ ದ ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿಯ ಯಾವದೊಂದು ಪ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಹಾದು 


ಹೋಗುವ ಅಡ, ಬಕ್ಕು ಕಫೆ ರೇಖೆಗಳು ಬಹ ಅಕ್ಕ ಅಡ ಭುಜಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮ 
ವಾಗಿ ಡ, ಈ, ಫ ಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಅದರೆ 
ಪಡ ಪಈ ಪಫ 
ಅಷ? ಬಫ ಕಷ ನರ 
ಅಪ ಬಪ ಕಪ 
Sater Fr ವಿ, 


[28 


& 
‘tL 30 


ಮತು 
pe. 


ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
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೧೦. ಅಬಕ ಕ್ರಿಕೋನದ ಯಾವದೊಂದು ತಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿ, ಯಾವದೊಂದು 
ಪ ಬಿಂದುನನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಫಫ ಬಳ ಮತ್ತು ಷಫ ಇದು ಕಅಕ್ಕೆ ಫ 
ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ,ಛೇದಿಸುವದು, ಹಾಗೂ ಪರ ರೇಖೆಯು ಕಅಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರೆ ಇದ್ದು 
ಅಬ ಕ್ವೆ ರದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. ಆದರೆ A ಪಫರ ಇದು ಸ ಬರಪ ಮತ್ತು 


A ಪಫತೆ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯಮ ಪ್ರ ಪ್ರಮಾಣಪದವಿರುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೧. ಬಕ ದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಕ್ಷ ಬಿಂದುವನ್ನೂ, ಅಸ್ತ ದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು 
ವ ಬಿಂಡುವನ ಟ್ಟ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, ಸಿಅನಬ: ಗ್ನಿ ಅವಕ ಎ ಬಕ್ರ: ಸಕ ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 


೧೨. ಸಿಅಬಕದ ಕೋನ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ್ಯ ಅದ ಅ 


ರಲ್ಲಿಯ ಯಾನದೊಂದು ಪ ಬಿಂಡುವಿಗೆ ಬಂದು ಸ 
ಕೂಡುನಂತೆ ತೆಗೆಡ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸಿದರೆ, ಅವು pr, 


ಎದುರಿನ ಭುಜಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಕ್ಲ, ಯ್ಯ 
ರುಂ ಗಳಲ್ಲಿ ಕೂಡುವವು, "ಹಿ A ಕ 
ಅದರ್ಕೆ ಬತ್ತ ಸಟ ಈ ಅರ =ಲಿ. ಎಂಡು ತೋರಿಸಿರಿ. 


ಶ್ರಕ”ಯಅ” ರುಬ 


[ ಇದಕ್ಕೆ «ಸೀವ್ಹಾ?ನ ಪ್ರಮೇಯನೆಂದೆನ್ನು ನರು. ಮೇಲಿನ ಉದಾ. ೧೧ ನ್ನು 
ಉಪಯೋಗಿಸಿ, ಇದನ್ನು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ.] 


ದ್‌ೆ 
ನಾಣಿ ವಿಳಿಷ್ಠಿ 


ಕೊಟ್ಟ ಗುಣೋತ್ತರಳಕ್ಕೆ, ಕೊಟ್ಟಿ ರೇಖೆಯ ಭಾಗಗಳ ಗುಣೋತ್ತ 
ರವು ಸರಿಯಾಗುವಂತೆ ಆ ಸರಳೆ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಭಾಗಗಳನ್ನು 


ಮಾಡುವದು. 
ಕ್ಷ 
ಬ್ಲ | 


ಆ ಫೆ ಬ ಕ್ಷಯ 


ಪೆಕ್ಸಃ-. ಅಬ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ಸರಳ ರೇಖೆಯಿದೆ. ಕೊಟ್ಟಿ 
ಗುಣೋತ್ತರಕ್ತೆ ಸರಿಯಾಗುವಂತೆ ಕ್ಲೆ, ಯ' ಎರಡು ಸರಳ 
ರೇಖೆಗಳಿವೆ. 


ಸಾಧ್ಯ (೧): ಅಪ: ಪೆಬಎ ಶ್ಲ: ಯ' ಆಗುವಂತೆ ಅಬದಲ್ಲಿ ಯ ಅಂತ 
ಜ್ಛೇದ ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 


(೨) ಅಖ: ಖಬ ಎ ಕ್ಲ': ಯೆ' ಆಗುವಂತೆ, ಅಬ ಬೆಳಿಸ್ಕಿ ಖ 
ಬಹಿಚ್ಛೇದ ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 


ರಚನೆ(೧): ಅಬಕ್ಕೆ ಯಾವದೊಂದು ಕೋನವನ್ನು ಮಾಡುವ ಒಂದು 
ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದರ ಮೇಲೆ, ಅನುಕ್ರಮ 
ವಾಗಿ ಅಕೆ, ಕಡ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಕ್ಲೆ, ಯ'ಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಾಗಿ 
ತೆಗೆಯಿರಿ; ಡಬ ಕೂಡಿಸಿರಿ, ಅದಕ್ಕೆ ಕೆದಿಂದ ತೆಗೆದ 
ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಯು ಅಬಕ್ಕೆ ಪೆದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 
ಪ ಇದು ಇಷ್ಟ ಅಂತಶ್ಛೇದ ಬಿಂದು ಆಗುವದು. 
ಅಪ _ಅಕ y 


ಸಿದ್ದತೆ(೧): ವ” ತ್ನ (ಪ್ರಮೇಯ ೭೨) ಎ ಶಿ. (ರಚನೆ) 
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ಸಯ 
ಕ್ಷ 
ಸ | 
ಬ | 
ಖಿ ಫ್ಸ ಯ 


ಯೆ” ಡ 


ರಚನೆ (೨): ಅದಿಂದ ಯಕ್ಷ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಕ್ಷದಲ್ಲಿ 
ಕ ದಷ್ಟು ಅಕ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ, ಮತ್ತು ಕಯ ದಲ್ಲಿ ಯ' 
ದಷ್ಟು ಕಡ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಡಬ ಕೂಡಿಸಿರಿ, ಮತ್ತು 
ಕದಿಂದ ಅದಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಒಂದು ರೇಖೆಯನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬ ಕೈ ಇಲ್ಲವೆ ಬೆಳಿಸಿದ ಬಅ ಕೈ 
ಖಿ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಖ ಇದು ಇಷ್ಟ ಬಹಿಚ್ಛೇದ 
ಬಿಂದು ಆಗುವದು. 


ಸಿದ ಕ: ಅಬ $3 (ಪ್ರಮೇಯ ೬೨) 3 (ರಚನೆ 


ಜ್‌ ಸವಸ ನ್ನ ಮ ಇತಿ 
ಗುಣೂೇತ ಅಪಾನ ೦ 
1 ತ್ತರ ಮುತ್ತು ಕ್ರನಾಣ ೨೪೫ 


ಕೊಟ್ಟಿ ಮೂರು ರೇಖೆಗಳಿಗೆ ಅವುಗಳ ಚತುರ್ಥೆ ಪ್ರಮಾಣ ಪದ 
ತೆಗೆಯುವದು. 





ಪಕ್ಷ ಅ', ಬ', ಕ' ಕೊಟ್ಟಿ ಮೂರು ರೇಖೆಗಳಿವೆ. 

ಸಾಧ್ಯ — ಅ':ಬ'ಎಕ':ಡ' ಆಗುವಂತೆ ಡ' ರೀಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 

ರಚನೆ: ವಕ್ಷ ನಯ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಯಾವದೊಂದು ಕೋನವನ್ನು 
ಮಾಡುವಂತೆ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ನಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಆ ದಷ್ಟು ವಅ 
ರೇಖೆಯನ್ನೊ, ಬ' ದಷ್ಟು ವಬ ರೇಖೆಯನ್ನೂ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ವಯ ದಲ್ಲಿ ಕೆದಷ್ಟು ನಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಅಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಬದಿಂದ ಅಕ ಕೈ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಒಂದು 
ಕೀಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ವಯಕ್ಕೆ ಡದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸು 
ವದು. ಅಂದರೆ ವಡ ಇದು ಇಷ್ಟ ಉದ್ದಳತೆಯ ರೇಖೆ 


ಯಾಗುವದು. 
ಸಿದ್ಧತೆ;-- ವಅ: ವಬ- ವಕ: ವಡ (ಪ್ರಮೇಯ ೭೨) 
. ಅ': ಬ' ಎ ಕ: ನಡ 


2. ವಡ ಇದು ಇಷ್ಟ ಚತುರ್ಥ ಪ್ರಮಾಣಪದ ಇರುವದು. 
ಉಪಸಿದಾಂತ:- ಕೊಟ್ಟ ಎರಡು ರೇಖೆಗಳ ತೃತೀಯ ಪ್ರಮಾಣಪದ 


ತೆಗೆಯುವದು 
ಮೇಲಿನ ರಚನೆಯಲ್ಲಿ ಕ'- ಬ' ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 


೨೪೬ ಭೂಮಿತಿ 
*ಪ್ರ ಮೇಯ ೭೩. 


ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ ಒಂದು ಕೋನದ (ಅಂತರ್‌ ಇಲ್ಲವೆ ಬಹಿರ್‌) 
ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಎದುರಿನ ಭುಜಕ್ಕೆ (ಅಂತಚ್ಛೇದದಿಂದ ಇಲ್ಲವೆ ಬಹಿ 
ಚ್ಛೇದದಿಂದ) ವಿಭಾಗಿಸಿ ಉಂಟಾದ ಭಾಗಗಳ ಗುಣೋತ್ತರವು, 
ತ್ರಿಕೋನದ ಆ ಮೇಲಿನ ಕೋನವನ್ನು ಮಾಡುವ ಭುಜಗಳ 
ಗುಣೋತ್ತರಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿರುವದು. 





9 ಈ 
ಅಃ 
ಕೆ 
ಸ್ರ)! 
37 
ಬಡಕ 
ಆ. ೧ ಆ. ೨ 
ಪಕ್ಷ: ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿಯ / ಅದ ದ್ವಿಭಾಜಕವು (ಆ. ೧ರಲ್ಲಿ 


ಅಂತರ್‌ ಮತ್ತು ಆ. ೨ರಲ್ಲಿ ಬಹಿರ್‌) ಬಕ ಕ್ಸೆ ಅಥವಾ ಬೆಳಿಸಿದ 
ಬಕಕ್ಳೆ ಡೆದಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೂಡುವದು. 


ಸಾಧ್ಯ :— ಬಡ:ಡಕೆ- ಅಬ: ಅಕ ಎಂದು ತೋರಿಸುವದು. 


ರಚನೆ: ಕದಿಂದ ಡಅ ಕೈ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಒಂದು ರೇಖೆಯನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಬಅ ಕೈ ಇಲ್ಲವೆ ಬೆಳಿಸಿದ ಬಅ ಕ್ಟ ಈ ದಲ್ಲಿ 
ಕೂಡುವದು. ಬೆಳಿಸಿದ ಈ ಅ ದಲ್ಲಿ ಕ್ಸ ಇದೊಂದು ಬಿಂದು 
ವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 

ಸಿದ್ಧತೆ: / ಕ್ಷಅಡ-/ ಅಕಕ (ಅಡ! ಈಕ). 
! ಡಅಕ- / ಅಕಈ ( ಸ 


ದಾರಾ ರಾ ವಾಜಿ ವೆ ನ ಹ 
*ಈ ಪ್ರಮೇಯವು ಎಸ್‌. ಎಸ್‌. ಸಿ. ಅಭ್ಯಾಸ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಇರುವದಿಲ್ಲ. 


[at 


(| 


ಕ್‌ ಇದು ಫೆ 
ಗುಶೋತ್ತರ ನುತ್ತು ಪ್ರಮಾಣ ೨೪೭ 


ಫರಂತು [ ಕ್ಷಅಡ-[ ಡಅಕ (ಅಡ ಇದು / ಅದ ದ್ವಿಭಾಜಕ). 
[ಅಕಕ] ಅಕಕ 
L ಅಕಈ-/ ಅಕ 
ಇನ್ನು ಬಡೆ: ಡಕ ಎ ಬಅ: ಅಈ (ಪ್ರಮೇಯ ೭೨) 
= ಬಅ: ಅಕ (ಅಈ ಎ ಅಕ) 

ಈ ಪ್ರಮೇಯದ ವ್ಯತ್ಯಾಸವು ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಇದೆ. ಮೇಲಿನ ಅನುಮಾ; 
ಪರಂಪ ಕೆಯ ಕ್ರ ಮವನ್ನು pe ಇಲ್ಲನೆ ಕ್ರಮವಿರುದ್ದ ಸಿದ್ಧ 
ಯಿಂದ ಇದರೆ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು ಮಾಡಬಹುದು. 

“ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದ ಬಕ ಭುಜದಲ್ಲಿಯ ಡೆ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಬಡ: ಡಳೆ 
= ಅಬ: ಅಕೆ ಇದ್ದರೆ, ಅಡ ರೇಖೆಯು / ಬಅಕ ಇದನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗಿಸು 
ವದು”. 


eL 


(ol 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೩೬. 


೧. ಕಿ ೫ ಮತ್ತು ೭ ಇಂಚು ಉಪ್ಪಳತೆಗ ಳುಳ್ಳ ಭುಜಗಳಿಂದಾದೆ ತ್ರಿಕೋನದ 
ಕೋನ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮತ್ತು ಆ ದ್ವಿಭಾಜಕಗಳಿಂದ ಆಗುವ ಭುಜ 
ಗಳ ಖಂಡಗಳ ಉವಪ್ಪಳತೆಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೨. ಗಿಅಬಕದ / ಅದ ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಬಕಕ್ಕೆ ಡದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು; 
ಖಕ ಕ್ಲೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವ ರೇಖೆಯು ಅಬಕೈ ಹದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಅಕಕ್ಕೆ ಖದಲ್ಲಿ 
ಟಛ್ರೀದಿಸುದದು. ಆದರೆ ಬಡ: ಡಕ ಬಹ: ಕಖ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


೩. ಓಅಬಕ ದ / ಅ ಕಾಟಿಕೋನನಿಡೆ. ಅಮ, ಅನ ರೇಖೆಗಳು ಅಬಕ್ಕೆ 
ಸಮಾನ ಕೋನಗಳನ್ನು ಮಾಡಿ, ಬಕ ಇಲ್ಲವೆ ಬೆಳಿಸಿದ ಬಕ ಕೈ ಮ ಮತ್ತು ನ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಕೂಡುವವು. ಅದರೆ ಬಮ: ಬನ ಎ ಮಕ; ಕನ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೪. ಗಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿಯ / ಕದೆದ್ವಿಭಾಜಕವು ಅಬಕ್ಕೆ ಫ ದಕ್ಲಿಯೂ, 1 ಬದ 
ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಕಫ ಕೈ ಯ ದಲ್ಲಿಯೂ ಛೀದಿಸುವವು. ಆದರೆ ಅಕ: ಶಯ 
ಎ ಅಫ: ಫಯ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೨೪೮ ಭೂನಿತಿ 


೫. ಗಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿಯ ಬಕ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಡ ಮಧ್ಯಬಿಂದುನಿದೆ. 1. ಅಡಕದೆ 
ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಅಕ ಕ್ಕೆ ಮ ದಲ್ಲಿಯೂ, / ಅಡಬ ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಅಬಕ್ಳೆ ನದಲ್ಲಿಯೂ 
ಕೊಡುವವು. ಆದರೆ ಮನ! ಬಕ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೬. ಸAಅಬಕದಲ್ಲಿಯೆ / ಅದ ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಬಕ ಕ್ಕೆ ಡದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು' 
೧ ಬಅಡ ಇದು ಕಅಕ್ಕೆ ಪುನಃ ಹ ದಲ್ಲಿಯೂ, ಗ್ರ ಕಅಡ ಇದು ಬಅಕ್ಕೆ ಪುನಃ 
ಖದೆಲ್ಲಿಯೂ ಛೇದಿಸುವವು. ಆದರೆ ಬಖ- ಕಹ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೭. ಸಿಅಬಕದಲ್ಲಿಯೆ / ಅವ ಅಂತರ್‌ದ್ವಿಭಾಜಕ ಮತ್ತು ಬಹಿರ್‌ದ್ವಿ ಭಾಜಕ 
ಇವು ಬಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಡ ಮತ್ತು ಡ'ಗಳಲ್ಲಿ ಛೀದಿಸುವವು. 
ಬತ ದಲ್ಲಿ ಮ ಮಧ್ಯಬಿಂದು ಇದೆ. ಅಬಾ ಅಕ ಇದ್ದರೆ, 


(೧) ಬಡವ ಬಕ. ಅಬ / (ಅಕ ಅಬ); 
ಕಡ - ಬಕ.ಅಕ / (ಅಕ ಅಬ). 
(೨) ಬಡ' ಎ ಬಕ. ಅಬ /(ಅಬ - ಅಕ); 
ಕಡ! ಎ ಬಕ.ಅಕ/ (ಅಬ - ಅಕ), 
(೩) ಡಡ'- ೨ಬಕ. ಕಅ. ಅಬ/ (ಅಬ3 - ಅಕಿ). 
(೪) ಮಡ ಎ ಬಕ (ಅಬ - ಅಕ)/ ೨(ಅಬ 4 ಅಕ); 
ಮಡ'- ಬಕ (ಅಬ 4 ಅಕ) / ೨(ಅಬ ಅಕ), 
(೫) ಮಡ.ಮಡ'- ಲ್ಯ ಬಕ, 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

ಲ. ಸಿಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಯ ಇದು ಅಂತರ್ಮಧ್ಯವನಿಡೆ, ಅಯ ರೇಖೆಯು ಬಕಕ್ಕೆ 
ಡದಲ್ಲಿ ಕೂಡುನದು. ಆದಕ್ಕೆ ಅಯ: ಅಡೆ (ಅಕ. ಅಬ) : (ಬಕ ಕಅ. ಅಬ) 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, | 

೫೯, ಗಿ ಅಬಕ ಇದರ ಬಕ ತಳರೇಖೆಯನ್ನೂ, ಅಬ; ಅಕ ಗುಣೋತ್ತರ" 
ವನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟಿದ್ದರೆ, ಅ ಬಿಂದುವು ಒಂದು ನಿಯತ ವರ್ತುಳದ ಮೇಲಿರುವದೆಂದು. 
ತೋರಿಸಿರಿ. 


*೧೦, ಬಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟದ್ದೊಂದು ಗುಣೋತ್ತರದಲ್ಲಿ, ಡ ದಿಂದ 


೧ಗಿ 


“ಎರಡು ನಿಯತ ಜಿಂದುಗಳಿಂದ ಯಾವದೊಂದು ಬಿಂದುನಿನ ಅಂತರದ 
ಗುಣೋತ್ತರವು ನಿಯತವಾಗಿರುವದೋ, ಆ ಬಿಂದುವಿನ ಜಂದುಪಥವು ಒಂದು 
ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿರುವದು.” 


(ಈ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಅಪೋಲೊನಿಯಸನ ನರ್ತುಳನೆನ್ನುವರು,) 


೩೨ ನೆಯ ಪರಿಚ್ಛೇದ 


ಸರೂಪ ತಿ ಕೋನ 


ವ 
ವ್ಯಾಖ್ಯೆ :--ಎರಡು ಬಹುಭುಜ ಆಕೃತಿಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದರ ಎಲ್ಲ ಕೋನ 

ಗಳು ಇನ್ನೊಂದರ ಎಲ್ಲ ಕೋನಗಳಿಗೆ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಸರಿಯಿದ್ದಕ್ಕೆ ಆ 

ಆಕೃತಿಗಳಿಗೆ ವಿತಃ8ಸಮ ಕೋನ (6018780188) ಎನ್ನುವರು. 


ಎರಡು ತಕ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದರ ಎರಡು ಕೋನಗಳು ಇನ್ನೊಂದರ 
ಎರಡು ಕೋನೆಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಿದ್ದರೆ ಅವೆರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಮಿಥಃಸಮ 
ಹೋನ ಇರುವವು. ಯಾಕೆಂದರೆ ಅವುಗಳ ಮೂರನೆಯ ಕೋನಗಳೂ 
ಸಮಾನ ಇರುವವು. 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆ :--ಎರಡು ಬಹುಭುಜ ಆಕೃತಿಗಳು (೧) ಮಿಥಃಸಮಕೋನ 
ಇದ್ದರೆ, ಮತ್ತು (೨) ಅವುಗಳ ಸಮಾನ ಕೋನಗಳನ್ನು ಅಂತರ್ಭೂತ 
ಮಾಡುವ ಭುಜಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಯಾವದೊಂದು ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿದ್ದರೆ 
ಆ ಆಕೃತಿಗಳಿಗೆ ಸರೂಪ (Similar) ಅನ್ನುವರು. 

ಉದಾ:--ಕೆಳಗಿನ ಅಬಕಡ ಈಫ್ಕೆ ಅ'ಬ'ಕ'ಡ'ಈ'ಫ' ಇವೆರಡು 
ಬಹುಕೋನಗಳು ಸರೂಪವಾಗಿರುವವು. ಯಾಕೆಂದರೆ, 


(೧: (ಅಂಟ ಆ! ಹಿತಗ್ಗೆ ಬಿ. !. ಫೆ / ಫೆ; ಮತ್ತು 
(೨) ಅಬ _ ಬಕ _ ಹಳ 
ಅಬಿ [ms ಬತ ತರಳಿ ಅ ಜಟ 906 ಡಿ 65964 ಏಧಿ 40 ೪9868 ಅೂ96 ೬೪966 ಎಬ ಜೀ 
ಈ ಢ 
ವ್ಯ 4 
ಫ ಷ್‌ 
ಫ ¥ 
ಅ ಬ ಆಅ ಜೆ 


ಮೇಲಿನ ಆಕೃತಿಗಳಲ್ಲಿ [ ಅ ಮತ್ತು [ ಅ' ಇವುಗಳಿಗೆ ಸದೃಶ 


md ~B pe 
ಸರೂಪ ತ್ರಿಕೋನ ೨೫೧ 


ಅಥವಾ ಸಂಗೆತೆ (corresponding) ಶೋನ 
1ಕೈ[ಕ' ಮೊದಲಾದವು ಸಂಗತ Galt ವವು 

ಅದರಂತೆ ಅಬ್ಕ ಅ'ಬ'; ಬಕ್ಕೆ ಬ'ಕ' ಮೊದಲಾದವು ಸದ್ಧಶ ಇಲ್ಲವೆ 
ತ [| ಸ ಇರುವವು. 


2೬ 
CL 
ಬ 
೭೬ 
| 
dL 
@ 
zl 
4 
pa 
ತ 
8 
> 
ಟಿ 
ಗಾ 
ಣ್‌ 
ಣ 
ತೇ 
, 
21. 
ಕೆ 
ದ. ಓ. 
ಕ 
ಖು 
Ci 
Ce 
WU 
ತ್ರ 
( 
೯೬ 
ಲೂ 


ಲ್ಲ 


> 

ಕ ಆಕಾರಮಾನಗಳು ಬೇಕೆ | ಗಿರುವವೆಂಬದನ್ನು ಲ 
ದಲ್ಲಿಡಿರಿ. ಮ್ಯಾಜಿಕ ಲ್ಯಾಂಃ ಬರ್ನದಿಂದ ಪರದೆಯ ಮೇಲೆ ಕಾಣುವ 
ಗಳು ಮತ್ತು ಮೂಲ ಗಾಜುಗಳ ಮೇಲಿರುವ ಚಿತ್ರಗಳು ಸರೂಪವಾಗಿ 
ವವು. ಅದರಂತೆ ಒಂದೇ ವಸ್ತುವಿನ ಬೇರೆ ಬೇರೆ 
ಆಕೃತಿಗಳೂ ಸರೂಪವಾಗಿರುವವು. 

ಔೊದಲನೆಯ ಭಾಗದಲ್ಲಿ ಎರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪವಾಗಿರಲಿಕ್ತೆ 
ಯಾನ ಯಾನ ಸಂಗತಿಗಳ ಅವಶ್ಯಕತೆ ಇರಬೇಕೆಂಬ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ನಾವು 
ವಿಚಾರ ಮಾಡಿದ್ದೇವೆ. ಇದೇ ವಿಚಾರವನ್ನು ಮುಂದಿನ ಮೂರು ಪ್ರಮೇಯ 
ಗಳಲ್ಲಿ ಮಾಡೋಣ. 


11 


6 


ESL 


ಕ (೫೬ 

4 
) 

೫ 

ಹಾ 1 
ಇ 

(ನ್ಯ 
Gls 
ಜೊ 
£L 


ಪ್ರಮೇಯ ೭೪. 


ಎರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಮಿಥಃಸಮಕೋನಗಳಾಗಿದ್ದರೆೆ, ಅವುಗಳ 
ತತ್ಸಮ ಭುಜಗಳು ಯಾವದೊಂದು ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿರುವವು. 
ಆ 


ಡೆ 
ಹ ಖ 


್ದ ತ ಫ 


ಪಕ್ಷ:- ಅಬಕ್ಕ ಡಈಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
Lಅ-[ಡ್ಯ [ಬ-[ ಕ (ಕಎ(ಫ. 


i ಅಬ ಬಕ ಕಳ 
8 ಇತ್ರ” ಸಥ ಫಡ' 


೨೫೨ ಭೂಮಿತಿ 


ರಚನೆ :-- ಅಬದಲ್ಲಿ ಡಈ ದಷ್ಟು ಅಹ ಮಾಡಿರಿ; 
ಅಕ ದಲ್ಲಿ ಡಫ ದಷ್ಟು ಅಖ ಮಾಡಿರಿ. 
ಹಖ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: — ಅಹಖ, ಡಈಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 
[ಅಹ ಡಈ (ರಚನೆ) 
1 ಅಖ- ಡಫೆ ತ 
| ಓಅಐಂ( ಡೆ (ಪಕ್ಷ) 
_ ಇವೆರಡು ಕ್ರಿಕೋನಗಳು ನಿಕರೂಪ ಇವೆ (ಎರಡು ಭುಜ್ಕ 
ಸಮಾವಿಷ್ಟ ಕೋನ) 


ತಾರಾ 


. / ಅಹಖ- ( ಡಈಫ; 
ಸರಂತು / ಡಈಫ-ಎ/ ಬ (ಪಕ್ಷ) 
ಇ ಅಹಖ- / ಬ. 
.. ಹಖ! ಬಕ (ಸಂಗತಕೋನ) 
.. ಅಬ: ಅಹೆ- ಅಕ: ಅಖ (ಪ್ರ. ೭೨) 
ಸರಂತು.. ಅಹ- ಡಈ ಮತ್ತು ಅಖ- ಡಫ (ರಚನೆ) 
"ಇ ಅಬ: ಡಈ ಎ ಅಕ : ಡಫ 
ಇದರಂತೆ ಬಅ್ಯ ಬಕ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಈಡ ಈಫ 
ಗಳಷ್ಟು ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಅಬ: ಡಈ ಎ ಬಕ: ಈಫ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಬಹುದು. 
ಅಬ ಬಕ ಅಕೆ 
ಡಹ ಕಫ ಡಸ 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ ೧೩--ಮಿಥಃಸಮಕೋನ ಶ್ರೀಕೋನಗಳು ಸರೂಪವಾಗಿ 
ರುವವು. 
ಉಪಸಿದ್ದಾಂತ ೨:- ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳು ಇನ್ನೊಂದು 
ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳಿಗೆ ಅನುಕ್ರಮನಾಗಿ ಸಮಾಂತರ ಇದ್ದರೆ ಅನೆರಡು 
ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸರೂಪವಾಗಿರುವವು. | 


ಸರೊಪ ತ್ರಿಕೋನ ೨೫ಷಿ 


ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತೆ ೩:--ಎರಡು ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದ 
ರಲ್ಲಿಯ ಲಘುಕೋನವು ಇನ್ನೊಂದರಲ್ಲಿಯ ಲಘುಕೋನದಷ್ಟು ಇದ್ದರೆ 
ಅವೆರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸರೂಪವಾಗಿರುವವು. 
ಈ ಪ್ರಮೇಯ ೬೪, ೬೫ ೬೬ ಇವುಗಳ ಬೇರೆ ಪ್ರಕಾರದ ಸಿದ್ದಕೆಗಳನ 
೭೪ನೆಯ ಫ ಪ್ರ ಮೇಯದ ಆಧಾರದಿಂದ ಮಾಡಬಹುದು: y 
೬೪ ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದ ಸಿದ್ಧತೆ 
ಪಕ್ಷ:- ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಅಬ 
ಕಡ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದ 
ಕೊಂದು ಹೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿ 
ಸುವನು. 
ಸಾಧ್ಯ :— ಅಪ - ಪಬ- ಕಷೆ: ಪಡ 
ರಚನೆ:- ಅಕ್ಕ ಬಡ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧ ತೆ:-1ಅಪಕ, ಡಪಬ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ. 
1 ಅಎ(ಡ (ಒಂದೇ ವರ್ತುಳಖಂಡ ಕೋನಗಳು) 
ಕೆ 1ಬಿ 2) »» 4 
ಅಸಕ-/ ಬಪಡ(ವಿರುದ್ಧ ಕೋಳ. 
, ಇವೆರಡು ಕ್ರಿಕೋನಗಳು ಮಿಥೇಸಮಕೋಸ ಇರುವವು; 
ಮತ್ತು ಸರೂಪ ಇರುವವು. 
, ಅಸ ಕನ್ನೆ ಅಪ: ಪಬಎಕಪ-ಪಡ. 
ಪಡ” ಪಬ' 
೬೫ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದ ಸಿದ್ಧತೆ 
ಪೆಕ್ಸ:-- ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಅಬ, ಕಡ 
ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಬೆಳಿಸ 
ಲಾಗಿ, ಅವು ವರ್ತುಳದ 
ಹೊರಗಿನ ಪೆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಕೂಡುವವು. 
ಸಾಧ್ಯ —ಸಅ:ಪಬ- ಪಕ - ಪಡ. 








೨೫೪ ಭೂಮಿತಿ 


ರಚನೆ: ಅಕ್ಕ ಬಡೆ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ದತೆ: ಅಪಕ್ಕ ಡಪಬ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 
[Lಅ-[ಡ (ಪ್ರಮೇಯ ೫೨ರ ಉಪಸಿ,) 
| 1ಬಿ J ( ೨» ೨» »೨ 
| [ಸ Lಹ (ಸಾಧಾರಣ). 
-. ಪ್ರಿಕೋನ ಸಮಕೋನ ಇರುವದರಿಂದ ಸರೂಪ 
ವಾಗಿರುವವು. 


ಸೆೇಅ ಪಕ ಕ ಔೌ | 
ನ ಡ್‌ ಸಅ. ಸಬ ಪಕ: ಹಡ. 
೬೬ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದ ಸಿದ್ಧತೆ 
ಪಕ್ಷ: ವರ್ತುಳದ ಹೊರಗಿನ 
ಹೆ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 
ಪಬಅ ಛೇದಕ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನೂ, ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ 
ಟ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ ಪಟ ಸ್ಪರ್ಶ 
ರೇಖೆಯನ್ನೂ ತೆಗೆದಿನೆ. 
ಸಾಧ್ಯ: — ಕಟ೨. ಹಅ- ಸಬ, 
ರಚನೆ: — ಟಔಅ,್ಮ ಟಬ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ಪಅಟ, ಸಟಬ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
| /ಪಅಟಿ-= / ಪಟಿಬ (ನ್ಯತ್ಸುಮ ವ. ಖಂಡಗಳ ಕೋ.) 
1 [ ಟಔಸಅ-/ ಬಷಟ 
| 1 ಹಟಿಅ-] ಪಬಟಿ (ಮೂರನೆಯ್ತೆ ಕೋನಗಳು.) 


ಇವು ಮಿಥಃಸಮಕೋನ ತ್ರಿಕೋನಗಳಿರುವದರಿಂದ 
"`` ಸರೂಪವಾಗಿರುವವು. 


, ಹಟ _ಸಅ 
"ಇಬ" ಶಾ 
 ಹೆಟಿ೨ ಎ ೫. ಸಬ. 


ಬ್‌ 





ಸರೂಪ ತ್ರಿಕೋನ ೨೫೫% 
೭೫ ನೆಯ ಪ್ರ ಮೇಯ. 


ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರು ಭುಜಗಳು, ಇನ್ನೊಂದು ತ್ರಿಕೋ 
ನದ ಮೂರೂ ಭುಜಗಳ ಪ್ರನಾಣಗೆಳಲ್ಲಿದ್ದರೆ, ಅನೆರಡು ತ್ರಿಕೋನ 
ಗಳು ಮಿಥಃಸಮನಕೋನಗಳಿರುವವು. 


ಈ ಡ 


ಹ ಸೆ! 


ಬ ಷ್ಠ 


ಫೆ 


ಪಕ್ಷಃ-- ಅಬಕ್ಕ ಡಕಃಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 


| ಕಾಕ ಸಾರಾ 


ಸಾಧ್ಯ: (ಅಐ/ಡೈ /ಬಐ (ಈ, (ಕೆಎ (ಫ. 
ರಚನೆ:-- ಅಬ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಡಈಗೆ ಸರಿಯಾಗಿ ಅಹ ರೇಖೆಯನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಅಕ ಭುಜದಲ್ಲಿ ಡೆಫಕ್ಳೆ ಸರಿಯಾಗಿ ಅಖ ರೇಖೆಯನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಹಖ ಕಾಡಿಸಿರಿ. 
ಅಬ ಅಕೆ | 
ನ್‌ ಷ್ಟ್ಯಾ್‌ ಡಫ ( ಪಕ್ಷ) 
ಸರಂತು ಡಈ - ಅಹ ಮತ್ತು ಡಫ- ಅಖ (ರಚನೆ) 
, ಅಬ _ಅಕ 
`` ಅಹ ಅಖ 
ಎ ಹಖಗ ಬಕ (ಪ್ರಮೇಯ ೭೨) ಟೆ 
"1 ಅಬಕ- / ಅಹಖ ಮತ್ತು [ ಅಕಬ ಎ ( ಅಖಹ 


Gb 


ದ್ಧ 


೨೫೬ ಭೂವಿಂತಿ 


ಅಬಕ್ಕ ಅಹಖ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಮಿಥಃಸಮಕೋನ 
ಗಳಿರುವವು. 


" ಅವುಗಳ ತತ್ಸಮ ಭುಜಗಳು ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿರುವವು. 
ಅಬ ಅಕ ಬಕ 

ಅಂದರಿ = = 
ಅಹ ಅಖ ಹಖ 


ಸನ ಅಬ ಅಕೆ ಬಕ 


rN 


ಡಕ ಡಫ ಹಖ 
ತೆ ಅಬ ಆಕ _ ಬಕ ತ 
ಪರಂತು ಥಾ ( ಪಕ್ಷ) 
”. ಹೆಖ- ಈಫಥ 
ಇನ್ನು ಅಹಖ, ಡ ಈಫೆ ಕ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 
(ಅಹ ಡಕ (ರಚನೆ) 
4 ಅಖ - ಡಫ ( 2) ) 
| ಹೆಖಎ ಈಫೆ (ಸಿದ್ಧ) 


-. ಇವೆರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಏಕರೂಪ ಇವೆ. 
ಎ ಓಅಎ(ಡ, / ಅಹಖವಎ/( ಈ ( ಅಖಹ-/ಫ 
ಪರಂತು / ಅಹಖ- / ಬ್ಯ / ಅಖಹ- / ಕ (ಸಿದ್ಧ) 
(ಅಎ (ಡೈ, [ಬ-1 ಈ, (ಕಎ/ಫ. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ : ಯಾವ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಭುಜಗಳು ಪ್ರಮಾಣಗಳಲ್ಲಿರು 
ವವೋ, ಆ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸರೂಪೆ ಇರುವವು. 


ಟಿಪ್ಪಣೆ; ನೇಲಿನ ಸಿದ್ಧತೆಯ ರಚನೆಯು ೭೪ ಮತ್ತು ೭೩೬ ನೆಯ ಪ್ರನೇಯ 
ಗಳ ಸಿದ್ಧತೆಯಲ್ಲಿಯೆ ರಚನೆಯಂತಿದೆ. ಮುಂದಿನ ಪುಟದಲ್ಲಿ ಬೇಕೆ ರೀತಿಯ ಸಿದ್ದತೆಯ 
ಲ್ಲಿಯ ಅಕೃತಿಯು ತತ್ಸಮ ಏಕರೂಪ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿಯ ಪ್ರನೋಯಗಳಂತಿರುನದು. 


೩೭೫ ನೆಯ ಪ್ರ ಮೇಯದ ಇನ್ನೊ ದು ಸಿದ್ದತೆಯ 


ಲೆ 
1% 


ಬ 


ರಚನೆ:-- ಡ ಕೋನದ ವಿರುದ್ಧ ದಿಶ್ಚಿನನ್ಲಿ ಈ ಫದ ಕೆಳಬದಿಗೆ  ಹಈಫೆ 
ಇದನ್ನು [ ಬದಷ್ಟು, ಮತ್ತು [ ಹಫ ಈ ಇದನ್ನು [ಕ 
ದಷ್ಟು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ರಚನೆಯಂತೆ ಹಕಘ ತ್ರಿಕೋನದ ಎರಡು ಕೋನಗಳು 
ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನ ಸ್ಯ ಕೋನಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಿವೆ. 
ಆದ್ದರಿಂದ ಆ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಮೂರನೆಯ ಕೋನಗಳು ಸಮಾನ 
ಇರುವವು. 
ಅಂದರೆ ಅಬಕ್ಕ ಹಈಫೆ ಇವು ಮಿಥಃ ಸಮಕೋನ ತ್ರಿಕೋನ 
ಗಳು ಇರುವವು. 
, ಅಬ ಬಕ _ಕಅ 
"ಹಕ" ಈಸ ಹಫ 
ಪ ಅಬ ಬಕ ಕಂ ಬ 
ಸರಸ ನ ಇಷ (ಸಕ್ಷ) 
" ಹಕು ಡ ಈ ಮತ್ತು ಹಥ - ಡಫ 
ಇನ್ನು ಡ ಈಫ, ಹ ಈಫ ಕ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
( ಡಈ-ಹಈ ( ಸಿದ್ಧ) 
ಡಫ - ಹಫ ( ೨2 ) 
| ಈಫ ಎ ಈಫ ( ಸಾಧಾರಣ) 


pil 


೨೫೮ ಭೂಮಿತಿ 


ಅದ್ದರಿಂದ ಇವು ಏಕರೂಪ ಕ್ರಿಕೋನಗಳು (ಮೂರು ಭುಜ) 
ಜ್‌ ಬಡಾ! ಹ 1 ಡಈಫ- ( ಹತಫ, L ಡಫಕ- / ಹಫಕ್ಕ 
ಸರಂತು Lಹ-[1ಅ, Lಹಕಈಫ-/ಬ, 1 ಹಫಕ-1ಕ; 
ಎ (| ಡಎ/(ಅ, / ಡಈಫ- (ಬೃ / ಡಫೆಈ- ಕ. 


೭೬ನೆಯ ಪ್ರ ಮೇಯ, 


ಎರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದರ ಒಂದು ಕೋನವು ಇನ್ನೊಂದರ 
ಒಂದು ಕೋನಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿದ್ದು ಆ ಕೋನಗಳಿಗೆ ಸಮಾವಿಷ್ಟನಿರುವ 
ಭುಜಗಳು ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿದ್ದರೆ, ಅವೆರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸರೂಪ 
ಇರುವವು. 





ಪಕ್ಷ:- ಅಬಕ್ಕ ಡಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ / ಅ- / ಡೆ ನುತ್ತು 
ಅಬ: ಡಕ- ಅಕ: ಡಫ. 


ಸಾಧ್ಯ: ಅಬಕ್ಕ ಡಈಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸರೂಪವಾಗಿರುವವು. 


ರಚನೆ: ಅಬದಲ್ಲಿ ಡಕ್ಯಗೆ ಸಂಯಾಗಿ ಅಹ ಶೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯ 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಅಕ ವಲ್ಲಿ ಡಫೆಕ್ತೆ ಸರಿಯಾಗಿ ಅಖ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಹಖ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 


ಸಿದ್ಧತೆ: ಅಹಖ, ಡಈಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 


L ಅ L ಡ ( ಪಕ್ಷ) 
. ಇವೆರಡು ಏಕರೂಪ ತ್ರಿಕೋನಗಳು. (ಎರಡು ಭುಜ್ಕ 
ಸಮಾವಿಷ್ಟ ಕೋನ) 


. 1 ಅಹಖ- ( ಈ ಮತ್ತು [ ಅಖಹ- / ಫೆ. 
ಇನ್ನು ಅಬ : ಡಕ ಅಕ; ಡಫ ( ಸಕ್ಷ) 
ಸರಂತು ಡಕ- ಅಹ್ಯ ಡಫ-ಎಅಖ (ರಚನೆ) 
ಇ ಅಬ: ಅಹ ಅಕೆ: ಅಖ 


- ಹೆಖ ರೇಖೆಯು ಬಕ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರ ಇರುವದು 
(ಪ್ರಮೇಯ ೭೨). 


(| ಅಹಖ- / ಬ ಮತ್ತು ( ಅಖಹೆ- / ಕೆ. 

ಪರಂತು / ಅಹಖ- / ಈ ಮತ್ತು [ ಅಖಹ- ಫೆ (ಸಿದ್ಧ) 

ಎ [| ಬಎ (ಈ ಮತ್ತು (ಕಎ/ಥ 

 ಅಬಕ್ಕ ಡಕಸಫ ಇವು ಮಿಥಃ ಸಮಕೋನ ಕ್ರಿಕೋನಗಳಿರುವವು. 
೭, ಅಬಕ್ಕ ಡಈಫ ಇವು ಸರೂಸ ತ್ರಿಕೋನಗಳಿರುವವು. 


೨೬೦ ಭೂಮಿತಿ 


ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಸರೂಪತೆಗೆ ಅವಶ್ಯವಿರುವ ಸಂಗತಿಗಳನ್ನೂ ಕ್ರಿಕೋನಗಳ 
ನಿಕರೂನ ತೆಗೆ ಅವಶ್ಯವಿರುವ ಸಂಗತಿಗಳನ್ನೂ ತುಲನೆ ಮಾಡುವದು 
ಒಳ್ಳೇ ಜೋದಧಪ್ರ ದವಿದೆ. ಅದ್ದ ರಿಂದ ಕೆಳಗಿನ ನಿವರಣೆಗಳನ್ನು ಚೆನ್ನಾಗಿ 
ನೋಡಿಕೊಳ್ಳಿರಿ: 


ಸರೂಸತೆ : ಏಕರೂಪತೆ: 

(೧) ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ಎರಡು (೧) ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ಎರಡು 
ಬು. ಇನ್ನೊಂದರ ಎರಡು ಭುಜಗಳು ಇನ್ನೊಂದರ ಎರಡು 
ಭುಜಗಳ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಭುಜಗಳಿಗೆ ಸರಿಯಿದ್ದು, 
ಸಮಾವಿಷ್ಯ, ಕೋನಗಳು ಸರಿ ಸಮಾನಿಷ್ಟ ಕೋನಗಳು 
ಯಿರುವವು. ಸಮಾನ ಇರುವವು. 


(3) ಒಂದು ಕ್ರಿಕೋ ನದ ಮೂರು (೨) ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರು 
ಭುಜಗಳು ಇನ್ನೊಂದರ ಮೂರು ಭುಜಗಳು ಇನ್ನೊಂದರ 
ಭುಜಗಳ ಅನುಕ್ರಮನಾಗಿ, ಮೂರು ಭುಜಗಳಿಗೆ ಅನುಕ್ರ 
ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಇರುವವು. ಮವಾಗಿ ಸೆರಿಯಿರುವವು. 


(೩) ಒಂದು ಕ್ರಿಕೋ ನದ ಎರಡು (೩) ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ಎರಡು 
ಕೋನಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಕೋನಗಳು ಇನ್ನೊಂದರ 
ಇನ್ನೊಂದರ ಎರಡು ಕೋನಗಳಿಗೆ ಎರಡು ಕೋನಗಳಿಗೆ ಅನುಕ್ರ 
ಸರಿಯಿರುವವು. ಮವಾಗಿ ಸರಿಮತ್ತು ಕ್ರಿಕೋ 

ನಗಳ ಎರಡು ತತ್ಸ ಸಮ ಭುಜ 
ಗಳು ಟಿಕ್ಕಾ] ಸರಿ 
ಇರುವವು. 


ಸರೂಪ ತ್ರಿಕೋನ ೨೬೧ 


ಉದಾಹರೆಣ ಸಂಗ್ರಹ ೩೭. 


೧. ಮಠ, ಮಬ್ಕ ಮಕ ಇವು ಮೂರು ಕೊಟ್ಟಿ ರೇಖೆಗಳಿನೆ. ಮಅ ದಕ್ಲಿ 


Pod ಕ್‌ ಡಿ 
ಯಾವದೊಂದು ಪ ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟಡೆ. ಪಫ _ ಮಬ ಮುತ್ತು ಪರೆ ಮಕ; 
ಇದ್ದರೆ ಪಫ : ಹರ ಗುಣೋತ್ತರೆವು ನಿಯತವಪಿರೆ ಸಿರಿ. 


ರುವದೆಂದು ತೋರಿ 

೨. ಒಂದು ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಮ ಕೇಂದ್ರವೂ, ಅಬ ವ್ಯಾಸವೂ ಇರುವವು. ವರ್ತುಳ 
ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಪ ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಪನ ಅಬ. ಪ ದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯು ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬಕ್ಕೆ ಟದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. ಆದಕ್ಕೆ 
A ಮನಷ್ಯ ಮತ್ತು ಗ್ನಿ ಮಪಟ ಇವು ಸರೂಪ ತ್ರಿಕೋನಗಳು, ಮತ್ತು ಮನ: ಮಪ 
ಮಹ: ಮಟಿ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೩. ಗಿ ಅಬಕ ಮತ್ತು ಗಿ ಡಈಫ ಇವು ಮಿಥಃ ಸಮಕೋನ ಶ್ರಿಕೋನಗಳಿರು 
ವವು. ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಕಮ್ಮ ಡನ ಎತ್ತರಗಳಾಗಿವೆ. ಆದರೆ ಅಮ: ಡನ- ಅಬ: ಡಳ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೪, ಅಬಕ, ಡಈಫ ಮಿಥಃ ಸಮಕೋನ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ ತ್ಕ ತ' ಇವು ಪರಿ 
ತ್ರಿಜ್ಯಗಳೂ, ರೈ ರ' ಇವು ಅಂತಸ್‌ತ್ರಿಜ್ಯಗಳೊ ಇರುವವು. ಆದರೆ ತ:ತ'- 
ಬಕ : ಈಫ- ರ:ರ' ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೫. ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನವಿದೆ. ಅದಿಂದ ತೆಗೆದ 
ಒಂದು ರೇಖೆಯು ಬಳ ಕ್ಕೆ ಮ ದಲ್ಲಿಯೂ, ಬೆಳಿಸಿದ ಡಕಕ್ಕೆ ನೆ ದಲ್ಲಿಯೂ ಕೂಡು 
ವದು. ಆದರೆ ಬಮ. ಡನ ಇದು ನಿಯತ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೬. ಸಿಅಬಕ ಇದರ ಅಡ ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಈ ಇದೊಂದು ಮಧ್ಯ ಬಿಂದು 
ಇದೆ. ಬಈ ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಅದು ಅಕ ಕೈ ಫ ದಲ್ಲಿ ಕೊಡುವದು. ಆದರೆ ಅಕ. ೩ಅಫ 
ಮತ್ತು ಬಕ ೪ಈಫ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

[ಡಹ ರೇಖೆಯನ್ನು ಬಫ ಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಅಕ ಕೈ ಹ ದಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವದು.] F 

೭. ಎರೆಡು ವರ್ತುಳಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯು ಅವುಗಳ ಕೇಂದ್ರ 


ರೇ ಖೆಯನ್ನು (Line of centres) ತ್ರಿಜ್ಯಗಳ ಗುಣೋತ್ತರೆದಲ್ಲಿ ಛೀದಿಸುವದೆಂದಂ 
ತೋರಿಸಿರಿ. 

೮. ಸಮಲಂಬ ಚೌಕೋನೆದಲ್ಲಿಯ ಸಮಾಂತರ ಇರುವ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು 
ಇನ್ನೊಂದರ ಇವ್ಮುಡಿಯಾಗಿದ್ದರೆ, ಕರ್ಣಗಳ ಛೇದನ ಬಿಂದುವು ಆ ಕರ್ಜಗಳನ್ನು 
೧:೨ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಭಾಗ ಮಾಡುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೨೬೨ ಭೂಮಿತಿ 


ಇದರೆ ಮೇಲಿಂದ ತ್ರಿಕೋನದ ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡು 
ನವು; ಮುತ್ತು ಆ ಬಿಂದುವು ಪ್ರತಿಯೊಂದನ್ನು ೧:೨ ಗುಣೋತ್ತರದೆಲ್ಲಿ ನಿಭಾಗಿಸುವ 
ದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೯೪. ಸಿಅಬಕದ ಬಕ ತಳ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಡಬಿಂದು ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಮತ್ತು ಅಬಡ್ಕ ಅಕಡ ನರ್ತುಳಗಳಲ್ಲಿಯ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳು ಅಬ್ಕ ಅಕ 
ಇವುಗಳ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿರುವವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೦. ಗಿ ಅಬತ ದಲ್ಲಿ ಅಡ, ಬತ್ತಾ ಕಫ ಎತ್ತರಗಳಿವೆ. ಮತ್ತು ಹ ಇದೊಂದು 
ಲಂಬ ಸಂಪಾತವಿದೆ. ಅಡ ಬೆಳಿಸಿದರೆ ಅದು ಅಬಕ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಖ ಬಿಂದು ನಿನಲ್ಲಿ 
ಕೂಡುವದು. ಆದರೆ ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ:. 

(೧) ಸಿ ಅಈಫ ಮತ್ತು ಗ್ನಿ ಅಖಕ ಸರೂಪವಾಗಿವೆ. 
(೨) A ಬಪಡ ಮತ್ತು ಗಿ ಅಕಡ ಸರೂಪವಾಗಿವೆ. 
(4) ಬಡ - ಡಕ. ಅಡ: ಪಡ. 

೧೧. ನಳ ವಬ, ವಕ ಇವು ಮೂರು ಕೊಬ್ಬ ರೇಖೆಗಳಿನೆ. ಇವುಗಳನ್ನು ಜೇರೆ 
ಎರಡು ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಲ ಮ್ಯ ನ ನುತ್ತು ಪ್ಯಫ್ಯ ರಗಳಲ್ಲಿ 
ಛೇದಿಸುವವು. ಆದರೆ, ಲಮ: ಮನ- ಪಘೆ: ಫರ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

ಇದನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ, ಕೊಟ್ಟ ಮೂರು ರೇಖೆಗಳ ನಾಲ್ಕನೆಯ ಪ್ರಮಾಣ 
ಪದವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಎ೨. ಎರಡು ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಮಿಥಃ ಸಮಕೋನಗಳಾಗಿನೆ. ಆದರೆ ಅವುಗಳ 
ಸಂಗತ ಮಧ್ಯ ರೇಖೆಗಳು, ಸಂಗತ ಭುಜಗಳ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿರುವನೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೧೩. ೩ ಅಬಕೆದಲ್ಲಿಯ / ಅದ ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಬಕಕ್ಕೆ ಡದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು 
ಅಬಕ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಈ ದಲ್ಲಿ ಕೊಡುವಡು. ಆದರೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ;-- 


ಆಷ೨- ಅಬ. ಅಕ - ಬಡ ಡಕ 
ಎಅಬ. ಅಕ | ೧--ಬಕ೨/(ಅಕ..ಅಬ)೨ ] 


| [ಅಬಡ, ಅಈಕ ಇವು ಸರೂಪ ತ್ರಿಕೋನಗಳೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ] 





ಅಬ. ಅಕ ೨೫. ಅಡ, 

ಇದರೆ ಮೇಲಿಂದ ಸಿ ಅಬಕ ಇದರ 
A ದಿಂದ ತೋರಿಸಿ ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ: 

ಬಕ. ಕಅ. ಜಬ 40 A 





ಹ 
[ಅತ ವ್ಯಾಸವಾಗಿದ್ದರೆ ಓಅಕಈಬು ಗಿ ಅಕಡ ಇವು ಸರೂಪವಾಗಿರುವನೆಂದ 
ತೋರಿಸಿರಿ. ] 
೫೦೫. ಸಿ ಅಬತ ದಲ್ಲಿ ಪ ಇದೊಂದು ಲಂಬ ಸಂಪಾತನಿ 
ಥೃಬಿಂಪು ಇದೆ. ಆದೆ 


ಪರಿಮಧ್ಯವಿದೆ. ಬಳ ದಲ್ಲಿ ಲ ಮಧ ಫೈ ಮುಲ 
ತೋರಿಸಿರಿ, 

bay ದೆಲ್ಲಿ ನ ಮಧ್ಯಬಿಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ, ಮತ್ತು ಅಪಕ, ಲಮನ ಇವು 
ಸರೂ ತ್ರಿಕೋನಗಳೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. ] 


— ೧ತ್ರಿ ೧೪, ೧೫ ನೆಯ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಮಹೆತ್ವಪ ಪ್ರಮೇಯ 
ಗಳಿರುವವು. 
೬೧೬. ಕೊಟ್ಟಿ ಅಬಕಡ ಅಕೃತಿಗೆ ಸರೂಪ 


ವಾಗಿರುವ ಇನ್ನೊಂದು ಅಕ್ಕ ತಿಯನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯುವಾಗ Fi ಕೆಳಗಿನ. ರೀತಿ 
ಯನ್ನು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ :. 


ಆಕೃತಿಯ ಹೊರೆಗೆ ಇಲ್ಲನೆ ಒಳೆಗೆ ಎಲ್ಲಿ 
ಯಾದರೊಂದು ವ ಬಿಂದು” ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿ ರ. 


ಅ್ಯ ಬ್ಯ ಕೈ ಡ ಇವುಗಳನ್ನು ವಕ್ಕೆ ರ. 
ವಅ ( ಅಥವಾ ಬೆಳಿಸಿಡ ವಅ)ನಲ್ಲಿ ಅ' ಬಿಂದು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅ'ಬ'ಅಬ, ಬ'ಕ'1ಬಕ್ಕ 
ಈಡ!॥ಕಡ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಡ'ಅ' ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ ಅಬಕಡ ಕ್ಕೆ ಅ'ಬ'ಕ'ಡ' ಆಕೃತಿಯು ಸರೊಸ 
ಆಗುವದು. 

ಈ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ತೆಗೆದೆ ಅ'ಬ'ಕ'ಡ' ಆಕೃತಿಯು ಅಬಕಡಕ್ಕೆ ಸಮಸ್ಥಿತ 
(Similarly situated) ಇರುವದು, ಎನ್ನು ವರು. ವಅ' 2 ಆ ಭ್ರ ತ ಇದ್ದರೆ, 
ಆಅ'ಬ'ಕ' ಡ'ದ ಭುಜಗಳು ಅನುಕ್ರ ಮವಾಗಿ ಅಬಕಡ ದ ಭುಜಗಳ ಫೆ ದಷ್ಟು 
ಇರುನವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 





೨೬೪ ಭೂಮಿತಿ 


೭೭ ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯ. 


ಒಂದು ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದ ಕಾಟಕೋನದಿಂದ ಅಥರ 
ಕರ್ಣದ ಮೇಲೆ ಲಂಬ ತೆಗೆದರ್ಕೆ ಆ ಲಂಬದ ಎರಡು ಬದಿಗಳಲ್ಲಿ 
ಉಂಟಾಗುವ ಶ್ರಿಕೋನಗಳು ಮೂಲ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಸರೂಪ 
ವಾಗಿರುನವು; ಮತ್ತು ಅವು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ಸರೂಪವಾಗಿರುವವು. 





ಸಕ್ಷ:- ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ [ ಅ ಇದು ಕಾಟಕೋನನಿಜಿ 
ಮತ್ತು ಅಡ. ಬಕ. 
ಸಾಧ್ಯ -- ಡಬಅ್ಕ ಡಅಕ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ 
ಸರೂಪವಾಗಿರುವವು; ಮತ್ತು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ಸರೂಪ 
ಆಗಿರುವವು. 
ಸಿದ್ಧತೆ:-- ಡೆಬಅ್ಕ ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, 
( Lಬಡಅ-/ ಬಅಕ (ಕಾಟಕೋನ) 
L ಡಬಅ-[ ಅಬಕ (ಒಂದೇ ಕೋನ) 
| Lಡಳಅಬ-[ ಅಕಬ (ಮೂರನೆಯ ಕೋನ) 
-. ಇವು ಮಿಡೂಸಮುಕೋನಗಳಿರುವವು; ಹಾಗೂ ಸರೂಸ 
ವಾಗಿರುವವು. 


ಅದರಂತೆ ಡಅಕ್ಕ ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಮಿಥಃಸಮಕೋನ ಮತ್ತು 
ಸರೂಪ ಆಗಿರುವವು. 


2. ಡಬಅ್ಕ ಡಅಕ ತ್ರಿಕೋನಗಳೂ ಸರೂಪವಾಗಿವೆ. 


ಸರೂಪ ತ್ರಿಕೋನ ೨೬೫ 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತೆ (೧):--ಅಡ3- ಬಡ: ಡಕ ಮತ್ತು ಡಬಅ್ಯ ಡಅಕ 
ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಸರೂಪವಾಗಿನೆ. 
ಇ ಅಡ: ಡಕ ಬಡ: ಅಡ. 
“ ಅಡ೨ - ಬಡ ಡಕ. 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ (೨):-ಅಬ3ಬಕ-ಬಡ ಮತ್ತು ಅಕ೨ಎಬಕ- ಕಡ. 
ಅಬಕ್ಕ ಅಬಡ ಕ್ರಿಕೋನಗಳು ಸರೂಪ ಇನೆ. 
ನ. ಅಜ: ಬಡ - ಬಕ: ಅಬ 
2. ಅಬ೨ ಇ ಬಕ: ಬಡ್ಕ 
ಅದರಂತೆ ಅಕ೨ ಬಕ- ಕಡ, 
ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತ (೩):-ಬಕ೨- ಅಬ. ಅಕ೨ (ಪಾಯಥೊಗೋರಸ ಸಿ.) 
ಅಬ೨ - ಬಕ: ಬಡ ಮತ್ತು ಅಕ೨ - ಬಕ ಕಡ. 
ಜೀರೀಜು ಮಾಡಿ, ಅಬ೨ 4 ಅಕ೨ ಎ ಬಕ- ಬಡ + ಬಕ: ಕಡ. 
= ಬಕ (ಬಡ 4 ಕಡ). 
= ಬಕ ಬಕ, 
= ಬಕ. 


ಪಾಯಥೊಗೋರಸನ ಪ್ರಮೇಯದ ಈ ಸಿದ್ಧತೆಯು ಸ್ವತಂತ್ರ ಇದೆ. ; ತ್ಫಸಿದ್ದತೆ 
ಯೆನ್ನು ಕೊಡಬೇಕಿದ್ದರೆ, ಮೊದಲು ೭೭ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು₹ಮಾಡಿರಿ;. 
ನಂತರ ಉಪಸಿ. ೨ ಮತ್ತು ೩ ಇವುಗಳ ಸಿದ್ದತೆಯನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. ೭೭ ನೆಯ 
ಪ್ರಮೇಯನನ್ನೂ ಅದರ ೨ನೆಯ ಉಪಸಿದ್ಧಾಂತವನ್ನೂ ಗೃಹೀತ ಎಂದು ಹಿಡಿದು. 
ಈ ಪ್ರಮೇಯದ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು ಮಾಡಬಾರದು. 


ಭೂಮಿತಿ 


೨೩ ನೆಯ ಕೃತ್ಯ. 


ಕೊಟ್ಟ ಎರಡು ರೇಖಾ ಖಂಡಗಳಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯಮ ಪ್ರಮಾಣ 
ಪಧವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 


{9 
(- 
ಕೆ 


ಡ 


ಕ್ಸ |, 
ಟ್ರ ಷೌ ಣೆ ಕ್ಷ ಯ 


ಪೆಕ್ಷ:- ಕ್ಷ' ಮತ್ತು ಯ' ಇವೆರಡು ಕೊಟ್ಟ ಕೇಖೆಗಳು. 
ಸಾಧ್ಯ ು-- ಮ೨ ಎ ಕ್ಸ'' ಯ' ಆಗುವಂತೆ ಮ' ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯು 


0 

ರಚನೆ :-- ಯಾವದೊಂದು ಅಕ್ಷೆ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅದರಲ್ಲಿ ಅಬ 
ಇದು ಕ್ಷ'ಕೈ ಸರಿಯಾಗಿಯೂ, ಬಕ ಇದು ಯು'ಕೈ ಸರಿ 
ಯಾಗಿಯೂ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಅಕ ಇದನ್ನು ವ್ಯಾಸವಾಗಿಟ್ಟು ಕೊಂಡು, ಅದರ ಮೇಲೆ ಒಂದು 
ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. , 
ಅಕದ ಮೇಲೆ ಬ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅದು 
ಪರಿಘದಲ್ಲಿ ಡ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಕೂಡುವದು. ಬಡ ಕೂಡಿಸಿರಿ 
ಅಂದರೆ ಬಡ ಇದು ಮ' ಇಷ್ಟರೇಖೆ ಆಗುವದು. 


ಸಿದ್ಧತೆ; ಅಡಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಡೆ ಇದು ಕಾಟಿಕೋನ ಇರುವದು; 
ಯಾಕಂದರೆ ಆದು ಅರ್ಥ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಕೋನನು, 
ಮತ್ತು ರಚನೆಯಂತೆ ಡಬ 1. ಅಕ. 
 ಬಡ೨ ಎ ಅಬ. ಬಕ (ಪ್ರಮೇಯ ೭೭ ಉಪಸಿ. ೧.) 
`` ಬಡತ ಕ್ಷ. ಯು'.: 
”. ಬಡೆ ರೇಖೆಯು ಕೊಟ್ಟ ರೇಖೆಗಳಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯಮ 
ಪ್ರಮಾಣಪದ ಇರುವದು. 


14 
ಕ 


ಇನ್ನೊಂದು ರಚನೆಯು: 
ಡೆ 
ಕ್ಷಣ ಕೆರಯ್ಯಕಜ 
ಅಕ್ಷ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಅಬ ಇದನ್ನು ಕ್ಷ' ದಷ್ಟು, ಮತ್ತು ಅಕ ಇದನ್ನು 
ಯು' ದಷ್ಟು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅಬ ವ್ಯಾಸ | 


ಕ್ರಿ ಒಂದು ಅರ್ಥೆ ವರ್ತುಳ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಪರಿಫಕ್ಕೆ ಡೆ ದಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವದು. ಅಡ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಅಂದರೆ ಅಡ ಇದು ಇಷ್ಟು ರೇಖೆ ಆಗುವದು. 
ಸಿದ್ಧತೆ: 





ಅಡಬ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಡೆ ಕಾಟಕೋನವಿಜಿ. ಯಾಕೆಂದರೆ, 
ಅದು ಅರ್ಥ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಕೋನವಾಗಿದೆ; ಮತ್ತು 
ಡಕ | ಅಬ. 


. ಅಡ೨ ಎ ಅಬ" ಅಕ -ಎಕ್ಷೆ'-ಯು'. 
" ಅಡ ರೇಖೆಯು ಕ್ಷ' ಮತ್ತು ಯೆ'ಗಳ ಮಧ್ಯಮ 
ಪ್ರಮಾಣಪದ ಆಗುವದು. 
ಪ್ರೊ ರಚನೆಯನ್ನು ಸ್ವಲ್ಪದರಲ್ಲಿ ಮಾಡಬಹುದು. 


ಆದರೆ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಯರಿಗೆ 
ಸಾಧಾರಣವಾಗಿ ಮೊದಲು ಕೊಟ್ಟ ರಚನೆಯೇ ಸುಲಭವಾಗಿ ತೋರುವಡು. 


ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ೪ ೨೨, ೬೩ ಇಂಥ ಸರಿಯಾದ ಉದ್ದಳತೆಯ ರೇಖೆ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಸಾಧ್ಯ ಉಂಟು. ಯಾಕೆಂದರೆ, ಕ್ಟ'- ೫5 ಮತ್ತು 


ಯು' ಎ ೪ ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ ಮ' ಎ೪1 ೨೨ ಬರುವದು. ಅದರಂತೆ ಕ್ಷ'ಎ೯ 
ಯ? ಎ ೭ ಎಂದು ತಿಳಿದಕ್ಕೆ ಮ'-೪ ೬೩ ಬರುವದು. 


೨೬೮ ಭೂಮಿತಿ 
೭೪ ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯ. 


ಸರೂಪ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲಗಳು, ಅವುಗಳ ತತ್ಸಮ ಭುಜ 
ಗಳ ಮೇಲಿನ ಚೌರಸಗಳ ಪ್ರಮಾಜದಲ್ಲಿರುವವು. 


ಅ 


ಜ ಮ ಕ ಈ ನ | 
ಪಕ್ಷ: ಅಬಕ್ಕೆ ಡಈಫ ಇನೆರಡು ಸರೂಸ ತ್ರಿಕೋನಗಳಿನೆ. 
ಓಡಿ ಅಬಕ ಬಕ೨ 
PAD pas NS SN 
ಧ್ಯ A ಡಈಥ ಈ? 
ರಚನೆ:-- ಬಳದ ಮೇಲೆ ಅಮ ಮತ್ತು ಈಫದ ಮೇಲೆ ಡನ ಲಂಬ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಸಿದ್ದತೆ:-- ಗಿ ಅಬಕ -4 ಬಕ: ಅಮ ಮತ್ತು 
A ಡಕಫ- ಈಫ- ಡನ. 
¥ A ಅಬಕ = 3 ಬಕ: ಅಮ EISNER ERE EBS SEE SEE (೧). 
A ಡಕಾಫ 6 ಈಫ- ಡನ 
ಪರಂತು, ಅಬಮ್ಮ ಡಈನ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ 
ಓಬಎ/ ಈ (.: ಅಬಕ್ಕ ಡಈಫ ಇವು ಸರೂಸ ಕ್ರಿಕೋನಗಳು.) 
ಮತ್ತು / ಮ ನೆ (ಕಾಟಕೋನ) 
, ಅಬಮ್ಮ ಡಈನ ತ್ರಿಕೋನಗಳು ಮಿಥಃಕೋನಗಳಿರುವದರಿಂದ 
ಸರೂಪವಾಗಿವೆ. 
. ಅಮ: ಡನ- ಅಬ: ಡಕ 





ಕ 


2 


peo ತ್ರಿಕೆ oF 


ಪರಂತು ಅಬ: ಡಈ ಎ ಬಕ: ಈಫ (:: ಅಬಕ್ಕ ಡಈಫೆ ಸರೂನ 


Kar 


೭೬ 
Cl 


3 ದನ್ನು (೧) ರಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿಸಿ 


A ಅಬಕೆ ಬಕ ಅನು ಬಕ , ಬಕ 
A ಡಕಫ ಕಫ ಡನ  ಈಫ ಈಸ 





"CL 





ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ೩೮. 

೧. ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ಇದೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ವ್ಯಾಸವಿದೆ. ಅ ದಿಂದ ತೆಗೆದ 
ಯಾವದೊಂದು ರೇಖೆಯು ವರ್ತುಳವನ್ನು ಪ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು; ಮತ್ತು ಬದಲ್ಲಿ 
ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ ರೇಖೆಯನ್ನು ಘದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ ಅಪ- ಅಫ- ನಿಯತ 
ಫ್ಲೇತ್ರಫಲ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೨. ಮ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ವರ್ತುಳವನ್ನು ಪದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶಮಾಡುವ ರೇಖೆಯು, 
ಬೇರೆ ಎರಡು ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಫ ಮತ್ತು ರಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ 
ಮಹಪ೨ಎಹಷಫ ಪರ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೩. ಗಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ / ಅ ಕಾಟಿಕೋನವಿದೆ. ಅಡ್ಡ ಬಕ ಆದರೆ ಬಡ: ಡಕ 
ಅಆಬ3೨: ಅಕ೨ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೪, ಭೂಮಿತಿಯಿಂದ ೩ರ ಚತುರ್ಥಮೂಲ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
(೪ ೩-ಮತ್ತು ೧ ಇವುಗಳ ಮಧ್ಯಮ ಪ್ರಮಾಣದ ತೆಗೆಯಿರಿ.) 
೫. ಅಬಕ್ಕ ಡಈಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ / ಅವ ಗಡ ಇದ್ದರೆ, ಗಿ ಅಬಕ ; 
A ಡಕಫಎಅಬ ಅಕ: ಡಈ. ಡಥ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


[ ಬಮ ಅಕ, ಪನ ಡಫ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೨೩೦ ಭೂವಿಂತಿ 


೬, ಅಬಕಡ, ಪರಸ ಮಿಥಃ ಸಮಕೋ ನ ಸಮಾ, ಭು. ಚ್‌. ಇದೆ. ಅದಕೆ 
ಅವುಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲಗಳ ಗುಹೋತ್ತರವು ಅಬ. ಅಡ; ಷಫ. ಪಸ ಗುಹೋತ್ರ್ತರಕ್ಷೆ 
ಸರಿಯಿರುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೭. ಮ ಕೇಂದ್ರವಿರುವ ವರ್ತುಳದ ಹೊರಗಿನ ಹ ಬಿಂದುಪಿನಿಂದ ಪಠ, ಸಬ 
ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಸಿಪಅಬ: ಸಿಮಅಬ- ಪಅ೨; ಮಲ 
ಎಂಡು ತೋರಿಸಿರಿ, 

ಲೆ ಕಾಟಿಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜಗಳು ಸರೂಪ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಸಂಗತ 
ಭುಜಗಳಾಗುವಂತೆ, ಆ ಕಾಟಿಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದ ಮೂರೂ ಭುಜಗಳ ಮೇಲೆ 
ಒಂದೊಂದರಂತೆ ಮೂರು ಸರೂಪ ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಆಗ ಕರ್ಣದ 
ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ತ್ರಿಕೋನದ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ಉಳಿದ ಎರಡು ಭುಜಗಳ ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ 
ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲಗಳ ಬೇರೀಜಿನಷ್ಟು ಇರುವದು. 


೯, ೬೬ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದಿಂದ ಕೊಟ್ಟ ಎರಡು ಸರಳ ರೇಖೆಗಳಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯಮ 
ಪ್ರಮಾಣಸದ ತೆಗೆಯುನ ರಚನೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 


ಮಧ್ಯಮ ಪ್ರಮಾಣದ ರಚನೆಗನುಸರಿಸಿ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲಗಳ 
ರಚನೆಗಳು. 


೧. ಕೊಟ್ಟಿ ಆಯತಕ್ಕೆ ಸಮಸ್ಷೇತ್ರವಾಗಿರುನ ಚೌರಸನನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು. 

ಪೃಥಕ್ವರಣ:-- ಅಬಕಡ ಇದು ಫೆ ಹ 
ಕೊಟ್ಟ ಆಯತವೂ, ಬಹೆಫರ ಇದು 
ಇಷ್ಟ ಜೌರಸವೂ ಆಗಿದ್ದಕ್ಕೆ ಬಹ ಎ 


ಅಬ. ಬಕ, ಅಂದರೆ ಬಪ ಇದು ಅಬ ಅರ್ವ ವ್‌ ಈ 
"ಬಕ ಗಳಲ್ಲಿಯ ಮಧ್ಯಮ ಪ್ರಮಾಣಸಪದ 
ಇರುವದು. ಇದರಿಂದ ಇಷ್ಟ ರಚನೆಯ 'ಡೆ ಕ 


ತಿಳುವಳಿಕೆಯಾಗುವದು. 


ನ ಎ೭೧ 


ರಚನೆ:- ಬಕ ದಷ್ಟು ಬಈ ಆಗುವಂತೆ ಅಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ಈ ವರೆಗೆ 
ಬೆಳಿಸಿರಿ ಈಅ ವ್ಯಾಸದ ಮೇಲೆ ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳವನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಕಬ ಬೆಳಿಸಿರಿ ಅದು ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳದ ಪರಿಘ 
ಪ ದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. ಬಪಥಫರೆ ಇದು ಬಮ ಮೇಲೆ ತೆಗೆ 
ಚೌರಸನಿದ್ದು, ಅಬಕಡ ಆಯತದಸ್ಕಿದೆ. 
ಸಿದ್ಧತೆ: ರಚನೆಯಿಂದ ಬಪ ರೇಖೆಯು ಅಬ, ಬಕ ಗಳಲ್ಲಿಯ ಮ. ಪ್ರ. 
ಪದವಿದೆ. 
. ಬಹ೨ - ಅಬ: ಬಈ ಎ ಅಬ: ಬಕ 
ಅಂದರೆ ಬಪಫರ ಜೌರಸ- ಅಬಕಡ ಆಯತ. 
೨. ಕೊಟ್ಟಿ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರವಾಗಿರುವ ಚೌರಸವನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವರು. 
[ಚೌರಸದ ಭುಜನು ತ್ರಿಕೋನದ ಎತ್ತರದಸ್ಟು ಮತ್ತು ತಳರೇಖೆಯ 
ಅರ್ಧ ರೇಖೆ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಮ. ಪ್ರ. ಪದದಷ್ಟು ಇರುವದು.] 
ತಿ. ಕೊಟ್ಟಿ ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮಕ್ಸೇತ್ರವುಳ್ಳ ಜೌರಸ 
ವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೪. ಗಿ ಅಬಕ ಇದರ ಬಕ ಭುಜಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಯನ್ನು ಕೆಗೆದು 
ಅದರಲ್ಲಿ ಎರಡು ಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 
ಪೃಥಕ್ಕರಣ : ಕಕ್ಷ ಇದು ಇಷ್ಟ ರೇಖೆ ಆ 
ಯಾಗಿದ್ದರೆ, ಸಿ ಅಕ್ಷಕ್ಷೆ': ಸಿಅಬಕ-೧:೨ 
ಪರಂತು ಸ ಅಕ್ಷಕ್ಷ': ಸಿ ಅಬಕ ಎ ಅಕ್ಷ: 1 ಮ 
ಅಕ? ಯಾಕೆಂದರೆ ಇವು ಸರೂಸ ತ್ರಿಕೋನ 
ಗಳು. ಬ ಫೆ 
.. ಅಕ್ಷರ ಎರಿ ಅಕ್‌ (5 ಅಕ) (ಅಕ) 
ಅಂದರೆ ಅಕ ಮತ್ತು 9 ಅಕ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಮ. ಪ್ರ. ಸದನವು ಅಕ್ಷ 
ದಸ್ಮಿದೆ. 


{Late ge 


we 
೪ 


೨೭೨ ಭೂಮಿತಿ 


ರಚನೆ; ಅಕ ರೇಖೆಯನ್ನು ಮದಲ್ಲಿ ದ್ವಿಭಾಗಿಸಿರಿ. ಅಕ ವ್ಯಾಸದ 
ಮೇಲೆ ಒಂದು ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ ಅಕದ 
ಮೇಲೆ ಮಹ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳ 
ಪರಿಘವನ್ನು ಪದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. (ಅ, ಅಪ) ವರ್ತು 
ಳದ ಕಂಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ಅಕ ಕೈ ಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 
ಬಕ ಕೈ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಕ್ಲಕ್ಸ' ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಸಿದ್ಧತೆ: 4ಅಕ್ಷಕ್ಷ: ಸಿ ಅಬಕ - ಸಿ ಅಕ್ಷ”: ಅಕ್‌ 
- ಅಸ೨: ಅಕ೨ - ಅಮ-ಅಕ: ಅಕ” ಎ ಅಮ: ಅಕ-೧:೨ 

೫. ಬಕ ಕೈ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು A ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಮೂರು 
ಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 

ಪೃಥಕ್ಕರಣ: ಕ್ಷಕ್ಷ ಯಯ 
"ಇವು ಇಷ್ಟ ರೇಖೆಗಳಾಗಿದ್ದರೆ, 

A ಅಕ್ಷಕ್ಷ': ೧4 ಅಯಯ": 

A ಅಬಕ ಎ೧:೨:೩. ಯಃ 
 ಅಕ್ಷನಿ:ಅಯೆು೨:ಅಕ5-೧:೨:೩ ಬ ತ್ರ 

.. ಅಕ್ಷರಿ ಎಲ್ಲಿ ಅಕನ; ಅಯ” ಎಫ್ಡಿ ಅಕೆ. 

2. ಅಕ್ಷ ರೇಖೆಯು ಅಕ ಮತ್ತು $ ಅಕ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಮ. ಪ್ರ. ಪದ 
"ಇರುವದು. ಮತ್ತು ಅಯೆ ರೇಖೆಯು ಅಕೆ ಮತ್ತು ಫಿ ಅಕ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ 
ಮ. ಪ್ರ. ಪದ ಇರುವದು. ಇದರಿಂದ ಕೆಳಗಿನ ರಚನೆಯು ತಿಳುವಳಿಕೆ 
'ಯಲ್ಲಿ ಬರುವದು. 


ಸಚನೆ:- ಅಕ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಮ್ಮ ನ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಮೂರು ಸರಿಯಾದ 

ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. ಅಕ ವ್ಯಾಸದ ಮೇಲೆ ಅರ್ಧ 

ವರ್ತುಳ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಕ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಮ್ಮ ನಗಳಿಂದ 

- ಮಪ ನಫ ಲಂಬಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅವು ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳ 
ಪರಿಘವನ್ನು ಪೈ ಫೆ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. 





ದೆ 
(ಅ, ಅಫ) ನರ್ತುಳಕಂಸ ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅದು ಕೆಅಪೈ ಯ 
ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವಡು 


ಬಕಳಕ್ಸೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ಕ್ಹತ್ತ; ಯಯು' ರೇಖೆಗಳನ್ನು 


ಇ. ಕೊಟ್ಟಿ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವ ರೇಖೆಯಿಂದ ಸ ಅಬಕ 
ದಲ್ಲಿ ಎರಡು ಸಮಾನ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 
ಪೈಥಕ್ಕೆರಣ:-ಶ್ಲ' ಇದು ಕೊಟ್ಟ ಕೇಖೆ, 

ಕ್ಷಯ ಇದು ಇಷ್ಟ ರೇಖೆಯಾಗಿದ್ದರೆ, 
A ಕಸ್ಥಯೆ-5 A ಅಬಕ 
ಬಕದಲ್ಲಿ ಮ ಮಧ್ಯಬಿಂದು ಇದ್ದರೆ, 
A ಹಅನು-5 ೩ ಅಬಕ 
ಅಡ, ಮನ ರೇಖೆಗಳು ಕ್ಷ' ಕೈ ಸಮಾಂತರ ಇದ್ದಕ್ಕೆ 


ಸಿ ಕ್ಷಯ _ ಕಕ್ಷೆ ಓ ಕಅಮು_ ಕಮ್ಮ ಕನ 


ರ್‌ 








_ ಕಕ್ಷ ಇದು ಕಲ್ಕ ಕನೆಗಳಲ್ಲಿಯ ಮ. ಪ್ರ. ಪದ ಇರುವದು. 
ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ರಚನೆ ಮತ್ತು ಅದರ ಸಿದ್ಧ ತೆಯನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ. 


೭. ಬಕದ ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗಿರುವ ರೇಖೆಯಿಂದ ಸಿ ಅಬಕ ಇದರಲ್ಲಿ 
ಸಮಾನ ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. [ಮೇಲಿನ ಉದಾ. ೬ಕ್ಕೆ ಇದು 
ಸರೂಪ ವಿಶೇಷವಾಗಿದೆ.] 


೨೭೪ ಭೂವಿಂತಿ 


*ಲೆ, ಕೊಟ್ಟಿ ಸಿ ಅಬಕ ದಷ್ಟು ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
' ಪೈಥಕ್ಕರಣ :-ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿಯ ಮಬನ 
ಇದು ಇಷ್ಟ ಕ್ರಿಕೋನವಾಗಿದ್ದರೆ, ಮತ್ತು ಬಕ 
ಕೀಖೆಯ ಮೇಲೆ ಡಬಕ ಇದು ಸಮಭುಜ 
ತ್ರಿಕೋನವಾಗಿದ್ದರೆ, 
A ಬಮುನೆ- ಇ ಅಬಕ ಮತ್ತು 
A ಬಮನೆ: ೩ ಬಡಕ- ಬಮ: ಬಡ ನ 
ಅ ದಿಂದ ಬಕ ಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಯು ಬಡ ಕ್ವ ಈ 
ಕೂಡುತ್ತಿದ್ದರೆ, 
ನಿ ಬಹಕ-ಸ ಅಬಕ ಮತ್ತು 
ಸಿ ಬಕಕೆ: A ಬಡಕ ಎ ಬಕ: ಬಡ 
ನ ಗಿಬಮನ- ಗಿ ಬಳಕ ” ಓಬಮನ: ಸ ಬಡೆಕೆ-ಎ A ಬಕಕ: 
A ಬಡಕ .. ಬಮ3: ಬಡ೨ - ಬಕ: ಬಡ .. ಬಮ? ಎ ಬಕ ಬಡ. 
ಅಂದರೆ ಬಮ ಇದು ಬಕ್ಕು ಬಡಗಳಲ್ಲಿಯ ಮ. ಪ್ರ. ಪದ ಇರುವದು. 
ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ರಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 
ಜೀರ, ಕೊಟ್ಟ ಪಫರ ತ್ರಿಕೋನಕ್ಕೆ ಸರೂಸ, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ಸಿ ಅಬಕ ಕೈ 
ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ಇರುವ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. [ಮೇಲಿನ ಉದಾ. ೮ ರಿಂದ 
ಈ ರಚನೆಯು ತಿಳಿಯಬಹುದು.] 
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#೧೦. ಕೊಟ್ಟ ಆಯತಕ್ಳೆ ಸಮಕ್ಷೇತ್ರ ಇರುವ, ಕೊಟ್ಟ ಲಘುಕೋನ 
ದಷ್ಟು ಕೋನನಿರುವ, ಮತ್ತು ಲಘುಕೋನವನ್ನು ಮಾಡುವ ಎರಡು 
ಭುಜಗಳ ಗುಣೋತ್ತರದಷ್ಟು, ಗುಣೋತ್ತರ ಭುಜಗಳಿರುವ ಒಂದು ಸಮಾಂ- 
ತರ ಭುಜ ಜೌಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
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ಸನಿ. ಗಿ ಅಬಕದಲ್ಲಿ ಯ ಅಂತರ್ಮಧ್ಯನಿಡೆ. ಮತ್ತು ಅಯ ರೇಖೆಯು 
ಬಳಕ್ಕೆ ಡದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. ಆದರೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ;-- 
೪ ಅಕ. ಅಬ 


(೧) ಅಡ೨ ಎ __ 
(ಅಕ + ಅಬ) 


x ಸ (ಸ- ಬಕ); 


ಎ ಜು 
ನ-ಬುತ 





- (3) ಅಯ ಅಕ. ಅಬ್ಬ . ಇದರಲ್ಲಿ ೨ಸುಬಳ್ತ ಕಅ ಅಬ. 


pt 

೪, ತ ಮತ್ತು ರ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳಿರುವ ಎರಡು ವರ್ತುಳಗಳು ಒಂದನ್ನೊಂದು ಹ 
ಮತ್ತು ಫೆಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವವು. ಪದಿಂದ ತೆಗೆದ ಯಾನದೊಂದು ರೇಖೆಯು ಆ 
ವರ್ತುಳಗಳಿಗೆ ಪುನಃ ಅ ಮತ್ತು ಬಗಳಲ್ಲಿ ಕೊಡುವದು. ಆದರೆ ಫಅ; ಫಬತ;ರ, 
ಎಂಡು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೫. ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಪ, ಅಫೆ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಗಳಿವೆ. ಮತ್ತು ಅಬ 
ವ್ಯಾಸವಿದೆ. ಪಮ, ಹನ ಇವು ಅಬದ ಮೇಲೆ ಲಂಬಗಳಾಗಿವೆ. ಅದರೆ, 
ಅಮ: ಅನ- ಅಪ೨ : ಅಫ೨ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

ಥ್ರ 

ಲಿ. ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ಸಮಾ. ಭು. ಚೌ. ಇದೆ. ಅದಿಂದ ತೆಗೆದೆ ಒಂದು 
ರೇಖೆಯು ಬಡಕ್ಕೆ ಪದಲ್ಲಿ, ಬಕಕ್ಕೆ ಫಡಲ್ಲಿ, ಮತ್ತು ಬೆಳಿಸಿದ ಡಕಕ್ಕೆ ರದಲ್ಲಿ 
ಕೊಡುವದು. ಅದರೆ ಅಪ: ಪರ ಅಫ: ಅರ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೨೭೬೩ ಭೂನಿಂತಿ 


೨. ಕ್ಷ ನಿಕಾಂಕೆ ಉದ್ದಳತೆಯ ಒಂದು ರೇಖೆ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಆದರೆ ಕ್ಟ ಏಕಾಂಕ 
ಉದ್ದಳತೆಯ ಇನ್ನೊಂದು ರೇಖೆಯ ರಚನೆ ಮಾಡಿರಿ. 


೩. ಗಿ ಅಬಕದಲ್ಲಿಯ ಅ ಶಿರೋಬಿಂದುನಿನ ಎದುರಿನ ಬಹಿರ್ವ್ವತ್ತವು ಬಕಕ್ಷೆ 
ಡ್‌ ಕ 
ಡ್ಬ ದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. ಈ ಇದು ಅಂತರ್ವ್ಯತ್ತದ ಬತ ದಿಂದ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ 


ದೂರವಿರುವ ಬಿಂದುವಾಗಿದೆ. ಆದರೆ ಅ, ಈ, ಡ್ಭ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ರೇಖಿ 
ಯಲ್ಲಿರುವವೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. * 


೪, ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ವರ್ತುಳಾಂತರ್ಗತ ಚೌಕೋನವಿದೆ. ಆ ನರ್ತುಳ 
ಪರಿಘದ ಮೇಲೆ ಯಾವದೊಂದು ಹ ಬಿಂದುವಿದೆ. ಅಬ, ಬಕ್ಕ ಕಡ, ಡಅಗಳ 
ಮೇಲೆ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಪಶ್ಚ, ಷಯ, ಪರ್ಕ ಪಜ್ಞ ಲಂಬಗಳಿವೆ. ಅದಕೆ 
ಪಕ್ಷ* ಪರುಎಪಯ . ಪಜ್ಞ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೫. ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ / ಕ ಇದು ಕಾಟಿಕೋನನಿದೆ. ಅನ ಬಕ, 
[ಬದ ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಅಕಕ್ಕೆ ಈದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಅನಕ್ಕೆ ಫದಲ್ಲಿ ಕೂಡುನದು. 
ಆದರೆ, ಅಫ: ಫನ 2 ಕತ: ಈಅ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

ಖ 

ಎ. ಮಅಬ ಇದೊಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯಿದೆ. ಇದರ ಮೇಲೆ ಒಂದೇ ದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ 
ಆ ಮತ್ತು ಬ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಅಪ, ಬಫ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಮತ್ತು ಅಪ: ಬಫೆ ಎ ಮಅ: ಮಬ ಇದ್ದರೆ, ಮಪಫ ಇದೊಂದು ಸರಳ ರೇಖೆ 
ಯಾಗುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೨. ಅಬಕ, ಡಈಫ ತ್ರಿಕೋನಗಳಲ್ಲಿ, ಅಬ ಡಕ್ಕ ಬಕ ಈಫ್ಯ, ಕಆ॥ ಫಡ 
ಇದ್ದರೆ ಅಡ್ಕ ಬಕ್ಕು ಕಫ ರೇಖೆಗಳು ಒಂದೇ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡುವವು; ಅಥವಾ 
ಪರಸ್ಪರ ಸಮಾಂತರವಾಗಿರುವನೆಂಡು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೩. ಮ ಕೇಂದ್ರನಿರುವ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಅದರ ಹೊರಗೆ ಕೊಟ್ಟ ಟ ಬಿಂದುನಿನಿಂದ 
ಟಪ,್ಮ ಟಫ ಎರಡು ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಪಫ ರೇಖೆಯು ಮಟ ರೇಖಿ 
ಯನ್ನು ರ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಅದರೆ ಮರ: ಮಹ- ಮಹ: ಮಟ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೪. ಗಿ ಅಬಕದ / ಅದ ದ್ವಿಭಾಜಕವು ಬೆಳಿಸಿದ ಬಕ ರೇಖೆಗೆ ಡದಲ್ಪಿ 


ಮತ್ತು ಪರಿವೃತ್ತಕ್ಕೆ ಈ ದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. ಆದರೆ ಅಬ. ಅಕೆ - ಅಡ. ಅಈ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. | 
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, ಹರು ಲಂಬಗಳನ್ನು 
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ಆಡ 
ಪಥ 


- ಅಮ 
ಅಶ 


py 


ಅಲ ರೇಖೆಯು 


ಆದರೆ ಫಲ 
ಡುವವು. 


ಅಕ 
, ಕಡಕ್ಕೆ ಯದಲ್ಲಿಯೂ ಭೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ 


ಹ 
ಈ 


ನಿ ಕೂ 
ಗಿ 


೦ತರವಾಗಿದ್ದ ಘಡ ರೇಖೆಯು ಅವಶ್ಯ 
ಆದರೆ ಅಬ 


ಠೇಖೆಗಳಿನೆ. ಅಟ ಸ್ಪರ್ಶ ರೇಖೆಯು 


6 


9 


೧೮೮೮ 
ಆ 
Reid 


ಅಡ, ಬತ ಇವು ಫದ 


ಅಬ್ಕ ಅಕ 
ಅಟಿಕ್ಲೆ ಸ 
pe 


ಇದಲಿಯೂ 


ಜಸ 


ಗು 
ಮತು 


೧೧ 


ಈ 
೨ು 


ಕ್‌ 


ಜೆ 


ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲಿ 
hoy 


ಮ ಎಂದು ತೋರಿ 


ಕ್ಷ 
ಐ 


೪, 
೫. ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ಸಮಲಂಬನಿಡೆ. ಅಕ್ಕ ಬಡ ಇವು ಒಂದನ್ನೊಂದು 


ಲಿ ಸ್ಪರ್ಶ ಮಾಡುವದು. 


ದಿಗಿ 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


ರೇಖೆಯು ಅಬ 


ನಕ್ಷ: 
ಅದ 


ರ ತೋರಿಸಿರಿ. 


2 


ಯ ಎಂ 


೫ 


7] 
33 
|| 


32 


2 


ನದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸು 


ಖೆ 
Fe 
ke 


ನಕ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


ಚಾಚಾ 
ಕಳಾ 


೧. ಗಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿಯ / ಬದ ದ್ವಿಭಾಜಕದೆ ಮೇಲೆ ಅನು ಲಂಬವಿಜೆ. 
ಆದೆರೆ ಅನ 


ಮ ದಿಂದ ಬಕಕ್ಕೆ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಯು ಅಕ 


ವದು. 


೨೭೮ ಭೂಮಿತಿ 


೨. ಓಂದು ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಪಫೆರ ಇದೊಂದು ಸಮದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನಪಿದೆ. 
ಪದಿಂದೆ ದೂರವಾಗಿರುವ ಫರ ಕಂಸದಲ್ಲಿ ಮ ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಬೆಳಿಸಿದ ಫಮು 
ರೇಖೆಯು ಬೆಳಿಸಿದ ಪರಕ್ಕೆ ಕ್ಷ ವಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು; ಮತ್ತು ಬೆಳಿಸಿದ ರಮ ರೇಖೆಯು 
ಬೆಳಿಸಿದ ಪಫಕ್ಕೆ ಯ ದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. ಆದರೆ ಫೆರಯ, ರಕ್ಷಫ ಇವು ಸರೂಸ 
ತ್ರಿಕೋನಗಳೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೩. ಅಬಕಡಈ ಇದೊಂದು ಸುಸಮ ಪಂಚಕೋನವಿದೆ. ಬಈ ರೇಖೆಯು 
ಅಡಕ್ಕೆ ಕ್ಷ ದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ ಅಡ: ಅಈ ಎ ಅಘ: ಈಸ್ಷ ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ, 

೪, ಮತ್ರ, ಮಯ ಇನೆರಡು ನಿಯತ ರೇಖೆಗಳಿವೆ. ಇನೆರಡು ರೇಖೆಗಳ 
ಮೇಲೆ ತೆಗೆದ ಲಂಬಗಳು ಕೊಟ್ಟಿ ಗುಣೋತ್ತರದಲ್ಲಿರುವಂತೆ ಪ ಇದೊಂದು ಚಲ 
ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟಿ ಡೆ. ಆದರೆ ಪ ದ ಬಿಂದುಪಥ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೫. ಮಕೇಂದ್ರವಿರುವ ವರ್ತುಳದ ಹೊರಗೆ ಟ ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಟ ದಿಂದ 
ಟಪ್ಯ ಚಫ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಟಮ ರೇಖೆಯು ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಅ 
ಮತ್ತು ಬಗಳಲ್ಲಿಯೂ, ಹಫ ರೇಖೆಗೆ ನ ದಲ್ಲಿಯೂ ಛೇದಿಸುವದು. ಆದರೆ, 
೧/ಟ೬ 4 ೧/ಟಬ ಎ ೨/ಟನ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

ಜಿ 

ಲಿ. ಬದಿಯ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಮಅಬಳ 
ಇದೊಂದು ಸಮಭುಜ ಚೌಕೋನನಿದೆ. ಇದರ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ತುದಿಯು ಚೇಕಾದತ್ತ ಚಲಿಸು 
ನಂತೆ ಹಂಡಿಗೆಗಳಿಂದ ಇದನ್ನು ತಯಾರಿಸಿದೆ, 
ಅ'ಬ'ಈ' ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಚಲಿಸುವಂಥ ಅಬ, 
ಬ'ತ' ದಂಡಿಗೆಗಳಿಂದೆ ಮಅಗ'ಬ'ತ' ಎಂಬ ಭ್‌ 
ಇನ್ನೊಂದು ಸಮಾಂತರ ಭುಜ ಚೌಕೋನವನ್ನು ತಯಾರಿಸಿದೆ. ಮ ಬಿಂದು ಸ್ಥಿರ 
ವಾಗಿಟ್ಟು ಆ ಚೌಕೋನವನ್ನು ಬೇಕಾದತ್ತ ಹಿಗ್ಗಿಸಿದರೂ, ತಗ್ಗಿಸಿದರೂ ಯಾವದೇ 
ಸ್ಥಿತಿಯಲ್ಲಿ (೧) ಮ್ರ ಬ', ಬ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದೇ ಸರಳ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಇರುವವು; 
ಮತ್ತು (೨) ಮಬ'; ಮಬ ಎ ನಿಯತ ಗುಣೋತ್ತರ; ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

[ಮ ಸ್ಥಿರಪಿದ್ದು ಬ' ಇದನ್ನು ಬೇಕಾಪತ್ತ ಆಕೃತಿಗಳ ಸೀಮಾ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 
ಅಲೆದಾಡಿಸುವಾಗ ಬ ದಲ್ಲಿರುವ ಪೇನ್ಸಿಲಿನಂದ (ಸೀಸು ಕಡ್ಡಿಯಿಂದ) ಹೊರಡುವ 
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ೀದಿಸುನಂತೆ ಒಂದು ರೇ 
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ಬ. ಹಳೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ 


ನ 
ಊಂ 


ಆನ ಎ 
ಮಯಕ್ಕೆ ಬವಲ್ಲಿ 
ಹ: 


ಫಿ ಮತ್ತು 
ಗೆಯಿರಿ, ಅಂದರೆ ಅ 


ವ್ರ 
೪ ಇದೆಯೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ) ಆಗುವ 


ಅಹ 


ಭ. ಅಬತ ಇದೊಂದು ಲಘುಂಕೊ 
ಕ 
ತೆ 


೫. ಕ್ಷಮಯ ಕೋನದಲ್ಲಿ ಪ ಇದೊ 


aw} 

NC 

ಗೆ 
(ಅದು ೩ 


ವ 
ಹಿ 


ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ 
ಮೂಲತತ್ತಗಳು 


ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಮೂಲತ ತತ್ವಗಳು 


೧ನೆಯ ಹರಣ 
NS 
BIS 
ಲಘುಕೋನದೆ ಸ್ಪರ್ತಿಕೆಯು (Tangent) 
೧. ಪ್ರಶ್ನ: ತಂತಿಯೆ ಕಂಬದ ಎತ್ತರವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು. 
ಒಬ್ಬ ಬಾಲವೀರನು ಕೆಳಗಿನ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಆ ಕಂಬದ ಎತ್ತರವನ್ನು 
ಹೇಳಿದನು: 
ನಗೆ ಗೊತ್ತಿದ್ದ ಅಳತೆಯ ಒಂದು ಕೋಲನ್ನು ನ್ಸಿತಿಜಕ್ಕೆ ಲಂಬವಾಗಿ 
ನಿಶ್ಚಸಿದನು. ಮತ್ತು ಅಲ್ಲಿಂದ ಬಿದ್ರ ನೆರಳನ್ನು ಅಳದನು. ಅದೇ ಕಾಲಕ್ಕೆ 
ತಂತಿಯ ಕಂಬದ ಬಿದ್ದ ನೆರಳನ್ನೂ ಅಳೆದು ನೋಡಿದನು. ಮತ್ತು ಅದರೆ 
ಮೇಲಿಂದ ಕೆಳಗಿನ ಪ್ರಮಾಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿದನು. 
ತಂತಿಯ ಕಂಬದ ಎತ್ತ ರ_ ಕಂಬದ ನೆರ ಳಿನ ತ್ಯಕ್ತ 


ಜಗ ಬ ರ ಸ ಪಜ NEE ಜಯಾ ಸಾಟಜ( (೧) 
ಕೋಲಿನ ಎತ್ತರ ಕೋಲಿನ ನೆರಳಿನ ಎತ್ತರ 
ಈ ಪ್ರಮಾಣದ ಸತ್ಯತೆಯು ಹೇಗೆ? ಯಾವದೊಂದು ವಿವಕ್ಷಿತ ಕ್ಷಣದಲ್ಲಿ 
ತಂತಿಯ ಕಂಬಕ್ತೂ, ಕೋಲಿಗೂ ತಾಗುವ 
ಸೂರ್ಯ ಕಿರಣಗಳು ಪರಸ್ಪರ ಸಮಾಂತರ 
ವಾಗಿರುವವು. ಚಿಫೆ ತಂತಿಯ ಕಂಬ, ಫಸ 
ಅದರ ನೆರಳು; ಮತ್ತು ಅಬ ಕೋಲ್ಕು 
ಬಕ ಅದರ ನೆರಳು ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ ಬಿಸ 





ಅಕೆ; ಟಫ! ಅಬ; ಫಸ! ಬಕ ಆಗು \ 
ವವು. ಆದ್ದರಿಂದ ಟಫಸ ಮತ್ತು ಅಬಕ \ 
ಇವು ಸರೂ ಪ ತ್ರಿಕೋನಗಳಾಗುವವು. ಸ 


ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಮೇಲಿನ (೧) ಈ ಪ್ರಮಾ 
ಇವು ಹೊರಡುವದು. 





೨೮೪ ಭೂಮಿತಿ 


೨. ಸ್ಫರ್ಶಿಳೆ ಗುಣೋತ್ತರ. (Tangent ratio) 

ಮಅಹ ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನ 

ದಲ್ಲಿಯ ಮ ಲಘುಕೋನವನ್ನು ಪಿ 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡಕೆ, ಅಹ ಜು ಕ್ಕಿ 
ಅದರ ಎದುರಿನ ಭುಜ ಇಲ್ಲವೆ 
ವಿರುದ್ಧ ಭುಜ (Opposite ಸತ) ಮ af 
ಆಗುವದು. ಮತ್ತು ಮಹ ಭುಜವು ತ 
ಅದರ (ಮ ಕೋನದ) ಸಂಲಗ ಭುಜ (1610671 5146) ಆಗುವದು. 
ಮಅ ಭುಜವು ನಿತ್ಯದಂತೆ ಕರ್ಣರೇಖೆಯೆನಿಸುವದು. 

ತ ಲಘುಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮಾನ ಇರುವಂಥ ಬೇಕೆ ಬೇಕಿ ಆಕಾರಗಳುಳ್ಳ 
ಹಲನು ಕಾಟಿಕೋನ ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ಸಸ ಅವೆಲ್ಲ ತ್ರಿಕೋನಗಳು 
ಸರೂಸ ಇರುವವು. (ಪ್ರಮೇಯ ೭೪ರ ಉಪಸಿ ಸಿ. ೩.) 


ಎದುರಿನ ಭುಜ € 











,. ವ_ವ' ನ 
°° ಸ ದ್‌ ರ್ಸ್‌ ರ್‌ ಮ ಗ | | enn (111 1061 
1 
ಗ ಸ' ಸ್ಪ" 
ಅಂದರೆ ಯಾವಾಗ ಕ ಕೋನದಲ್ಲಿ ಬದಲಾವಣೆಯಾಗುವದಿಲ್ಲವೋ 
ಆವಾಗ, ವಿರುದ್ದ ಭುಜ 
ಸಂಲಗ್ರ ಭುಜ 


ಈ ಗುಣೋತ್ತ ರದಲ್ಲಿಯೊ ಬದಲಾ ವಣೆಯಾಗುವದಿಲ್ಲ. ಆದ್ದರಿಂದ ಗುಣೋ 
ತ್ತರದ ಬೆಳೆಯು ಕೋನದ ಅಳತೆಯನ್ನು 'ಅನಲಂಬಿಸಿರುನದು. 
ಅದು ತಿ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಆಕಾರಮಾನಗಳ ಮೇಲಲ್ಲ. 

ಪ್ರ ಗುಹ ತ್ರರಕ್ಕೆ ನಾವು ಒಂದು ಹೊಸ "'ಹೆಸೆರನ್ನು ಇಡೋಣ. 
ಇದಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆ ಗುಣೋತ್ತರ ಎನ್ನುತ್ತಾರೆ. “ಜ್ಞ ತೋಲ ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆ” 
ಯನ್ನು ಸ್ನ (ಕ) ಅಥವಾ ಸ್ಪ ಇ ಎಂದು” 'ಬಕೆಯಬಹುದು. 


ಸ ಎ ನಿದುರಿನ ಭುಜ 
(ಕೊಟ) ಸಂಲಗ ಭುಜ 
. ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆಗಳ ಕೋಷ್ಟಕವು ಕ 


೦7, ೨೦%, ೩೦ .... ಮೊದಲಾದ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಆಕಾರಮಾನಗಳುಳ್ಳಿ 
oly ಳ ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆಗಳ ಕೋಷ್ಟಕವನ್ನು ಆಯಾ ಲಘುಕೋನಗಳುಳ್ಳ 
ಬೇರೆ ಜೀರೆ ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ತೆಗೆದ್ಕು ಅವುಗಳ ಭುಜಗಳನ್ನು 
ಳೆದು ನೋಡಿ ತಯಾರಿಸಬಹುದು. ಸರಂತು ಈ ಕಾ ರ್ಯವನ್ನು ಸುಲಭ 
ವಾಗಿ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳ ಲಿಕ್ಟೆ ಸಂಲಗ್ಗ ಭುಜದ ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ಒಂದು ಇಂಚು 
ಎಂದು ನಿಶ್ಚಯಿಸಬೇಕು. ಮಹ ರೇಖೆಯ ಉ ದ್ವಳತೆ ೧ ಇಂಚು ಹಿಡಿದು, 
ಅದರ ಮೇಲೆ ಹೆ ದಲ್ಲಿಂದ ಹಖ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮದ ಹತ್ತಿರ ೧೦', 
೨೦" ... ಮೊದಲಾದ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಹಮಲ್ಯ[ ಹಮುಬ... ಕೋನ 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. (ಮಹ ಎ ೧ ಇರುವದರಿಂದ) ಕೆಳಗಿನ ಆಕೃತಿಯ 
ಮೇಲಿಂದ, 


ಮ್‌ 


ಖ 


ಸ್ಪ ೧೦' ೬ ಅಹ/ ಮಹ ಅಹ- “೧೮ 

ಸ್ಪ ೨೦" ೬ ಬಹ/ ಮಹ- ಬಹ--೩೬ ಗೈ 

ಸ್ಪ ೩೦" ಎ ಕಹ/ ಮಹ- ಕಹ ಎ “೫೮ 

ಸ್ಪ ೪೦”  ಡಹ/ ಮಹ: ಡಹೆ=- -೮೪ 

ಸ್ಪ ೫೦” ಎಈಹ/ ಮಹ ಕಈಹ-೧:೨ 

ಸ್ಪ ೬೩೦" ಎಥಫಹ/ ಮಹೆ-ಫಹ-೧೭ 

ಸ್ಪ ೭೦" = ಗಹ/ ಮಹ ಎ ಗಹ- ೨.೩೬ ಫೆ 
ಇದಕ್ಕಿಂತ ದೊಡ್ಡ ಆಕೃತಿಯನ್ನು ತೆಗೆದು 

ಸ್ಪ ೮೦" ಇ ೫-೭ ಎಂಬದನ್ನು ತೋರಿಸ ಈ 

ಬಹುದು. ೮೦" ಕ್ಲಿಂತ ದೊಡ್ಡ ಕೋನ 

ವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, ಅದು ದೊಡ್ಡ ಡ 

ದಾಗುತ್ತ ಹೋದಂತೆ (೮೦ ರಿಂದ ೯0" 

ವರೆಗೆ) ಮೇಲಿನ ಗುಣೋತ್ತರವು ಬಲು ಬ 

ಬೇಗ ಬೆಳೆಯುತ್ತ ಹೋಗುವದು. ಮತ್ತು ಅ 


ಕೋನವು ೯೦" ಕೈ ಸಮೀಪ ಬಂದ ಹಾಗೆ 


8 
ಭ್‌ 


೨೮೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಆ ಗುಣೋತ್ತರದ ಬೆಲೆಯು ಯಾವಜಿ ಜೊ ಡ್ಡ ಸೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಿಂತ ದೊಡ್ಡ ದಾಗುತ್ತ 
ಹೋಗುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ ಈ ಗುಣೋತ ತ್ತರವು ಅನಂತದ ಕಡೆಗೆ 
(tends to fini) ಹೋಗುವದು. ಈ ಅನಂತದ ದರ್ಶಕವನ್ನು ೦ 
ಈ ಚಿಹ್ಕದಿಂದ ತೋರಿಸುವರು. ಈ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಮಾದರಿಯ ಕೋಷ್ಟಕ 
ವನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ದೆ. 


ಗಾ ರರರರರಾರಾರಾಾಾಾು 
ಕೋನ | ೧೦" 39" | ೩೦" | ೪೦” ೫೦” | ೬೦”, ೩೦% | ಚ ೯೦” 
\ 
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ಜ ಲಂಬ ಅಕ್ಷದ 
ಮೇಲೆಯೂ ತೋರಿ 
ಸುವಾಗ ಈ ಬದಿಯ 
ಆಲೇ ಖ (graph)- 
ವು ಹೊರಡುವದು. 
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ಕೋನಗಳು 
ಈ ಆಲೇಖದ ಮೇಲಿಂದ ಕೋಷ್ಟ ಕದಲ್ಲಿ ಇಲ್ಲದ ೧೮, ೩೨9” ಮೊದಲಾದ 
ಕೋನಗಳ ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆಗಳ ಗುಣೋತ ತ್ರರಗಳನ್ನು ಆಸ ಸನ್ನಮಾನದಿಂದ ತೆಗೆಯ 
ಬಹುದು. 
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‘&abog ಜೀಜಂಯಲ್ಯಾ & ಶೀಂಂಊಂ “eg 1 ೫೫ eres mau 829% ' 


೨೮೮ ಭೂನಿಂತಿ 


ಮೇಲ್ಕಂಡ ಕೋಷ್ಟಕವು ಸ್ಥೂಲಮಾನದಿಂದ ನೋಡುವದಿರುವಡು. 
ಉಚ್ಚೆ ಗಣಿತದ ಸಹಾಯದಿಂದ ಇದಕ್ಕಿಂತಲೂ ಹೆಚ್ಚು ಸೂಕ್ಷ್ಮ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ 
ಗುಣೋತ್ತರಗಳನ್ನು ತೆಗೆದ ಕೋಷ್ಟಕವು ಈ ಪುಸ್ತಕದ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿದೆ. 
ಆದರೆ ಅದರ ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಹೇಗೆ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳಬೇಕೆಂಬದನ್ನು ಇಲ್ಲಿ 
ಸ್ವಲ್ಪ ನಿಚಾರಿಸೋಣ. 

ಮೊದಲಿನ ಸ್ವಂಭದಲ್ಲಿ (ಉದ್ದ ಕೋಷ್ಟಕದಲ್ಲಿ) ಕೋನದ ಅಂಶಗಳಿವೆ, 
ತಿಕೋಭಾಗದ (ಅಡ್ಡ ಕೋಷ್ಟಕದಲ್ಲಿ) ಸಾಲಿನಲ್ಲಿ ೦ ರಿಂದ ೫೪ ರ ವರೆಗೆ 
ಆರಾರು ಪಟ್ಟುಗಳಿಂದ ಕೋನದ ಕಲೆ (೬೦ ಕಲೆ-೧ ಅಂಶ) ಗಳಿನೆ. 
ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ಕೋಷ್ಟಕಗಳಲ್ಲಿ ೧ರಿಂದ ೫ ಕಲೆಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರ 
ವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಜೆಳಗಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಚನ್ನಾಗಿ ಅಭ್ಯಸಿಸಿದರೆ 
ಪ್ರ ಕೋಷ್ಟಕವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುವ ಕ್ರಮವು ನಿಮಗೆ ಸಹಜವಾಗಿ ತಿಳಿಯ 
ಬಹುದು: 

ಉದಾ. ೧೬ ಸ್ಪ ೩೬" ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಅಂಶಗಳ ಸ್ತಂಭದಲ್ಲಿ ೩೬ ರ ಅಂಕೆಯಿದೆ. ಅದರ ಎದುರಿನ ಸಾಲಿನಲ್ಲಿ 
೦ ಕಲೆಯ ಕೆಳಬದಿಗೆ -೭೨೬೫ ಈ ಅಂಕೆಯಿದೆ. ಅಂದರೆ ಇದರ ಅರ್ಥವು 
ಸ್ಪ ೩೬% ಐ -೭೨೬೫ ಎಂದು ಆಗುವದು. 

ಉದಾ. ೨:-_-ಸ್ಪ ೫೫" ೨೪' ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೩೫” ರ ಎದುರಿನ ಸಾಲಿನಲ್ಲಿ ೨೪' ಯ ಕೆಳಬದಿಗೆ ೭೧೦೭ ಈ ಅಂಕೆಯಿದೆ. 
ಮುದ್ರಣದ ಸುಲಭತೆಯ ಸಲುವಾಗಿ ಕೇವಲ ೦' ಯ ಕೆಳೆಬದಿಯಲ್ಲಿ ಮಾತ್ರ 
ದಶಾಂಕ ಚಿಹ್ನದ ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಮಾಡುತ್ತಾರೆ. ಉಳಿದ ಕಲೆಗಳ 
ಕೆಳಬದಿಯಲ್ಲಿ ಪೂರ್ಣಾಂಕೆಗಳಂತೆ ಬರೆದಿಡುತ್ತಾರೆ. ಆದರೆ ಕೊನೆಗೆ ಉತ್ತರ 
ವನ್ನು ಹೇಳುವಾಗ ೭೧೦೭ ಇದರ ಬದಲು -೭೧೦೭ ಹೀಗೆ ಬರೆಯಬೇಕು." 
ಆದ್ದರಿಂದ ಸ್ಪ ೫೫" ೨೪' ಎ -೭೧೦೭. 

ಉದಾ. &:--ಸ್ಪ ೩೫" ೨೭' ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಶಿರೋ ಭಾಗದಲ್ಲಿ ೨೭' ಸಂಖ್ಯೆ ಇಲ್ಲ. ಇದರ ಸಮೀಪದ ಪರಂತು 
ಇದಕ್ಕಿಂತ ಸ್ವಲ್ಪು ಕಡಿಮೆಯುಳ್ಳ ೨೪' ಈ ಸಂಖ್ಯೆ ಇರುವದು. ಅದಕ್ಕಾಗಿ 
ಮೊದಲು ಸ್ಪ ೩೫" ೨೪' ಎ ೭೧೦೭ ಇದನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕು. (ಮೇಲಿನ 
ಉದಾ. ೨ ರಂತೆ) ಮತ್ತು (೨೭ -.೨೪ ಎ) ೩ ಆಂತರದ ಸಲುವಾಗಿ "ನಡುವಿನ 


ಣಿ? ಲ್ಲೆ ಹೆಣ ನಿ ಕ ಖೆ ಡೆ ಆಗೂ 
ಅಂತರ ತೋರಿಸುವ ಕೋಷ್ಟಕಗಳೆ್ಲಿ ೩ರ ಸ್ತಂಭದ ಕೆಳೆಗಿನ ಮತ್ತು ೩೫'ದ 
pe ಪ 2 ಕಬ 


pi ಫಿ ಕ್‌ ಎ pe pe 
ಎದುರಿನೆ ಅಂಕೆಯನ್ನು ನೋಡಬೇಕು. ಅದು ೧೩ ಇರುವದು. ಇದನ್ನು 


ಹ ೦ 1 
ಸ್ಸ ೩೫' ೨೭ --೭೧೨೦ ಎಂದು ಆಗುವದು. 
ಇಸ್‌ ಆ ಓಟರ್‌ ವೆ $ ಡ್‌ 
ಉದಾ. ೪:-- ಪುಸ್ತಕದ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಕೋಷ್ಟಕದ 
ಳೆ ಹ ಮೆ ಹೃ 
ಮೇಲಿಂದ ಯಾವದರ ಸ್ಪರ್ಶಿಕಾ ಗುಣೋತ್ತರ ೧.೮೨೮೦ ಇರುವಜೋ 


ಪದ ೨ 
ಅಂಕೆಯು ಕೋಷ್ಟಕದಲ್ಲಿ ೧.೮೨೬೫ ಇರುವದು. ಅಡು ೬೧” ೧೫' ಸಲುವಾಗಿ 
ಇದೆ. ೮೦-೬೫ 5೧೫ ಇದು ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆಯಲ್ಲಿಯ ಅಂತರನಿಪಿ. "ನಡುವಿನ 
ಅಂತರದ ಕೋಷ್ಟಕದಲ್ಲಿ ೧' ಇದರ ಕೆಳಗೆ ೧೩ ಈ ಅಂಕೆಯಿವೆ. ಅದ್ದರಿಂದ 
ಆಸಸ್ನಮಾನದಿಂದ ಇಷ್ಟ ಕೋನವು ೬೧" ೧೯' ಎಂದು ಹೇಳಬಹುದು 
ಇದಕ್ಕಿಂತಲೂ ಸೂಕ್ಷ್ಮ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಲೆಕ್ಕ ಮಾಡಬೇಕಿದ್ದರೆ, ಪ್ರಮಾಣ 


ಕೃತಿಯನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ, ೧೫-೧೩ಎ೨ ಈ ಅಂತರವನ್ನು 
ರ್ಸ್‌ ಕಲೆ- ಹ ೬೦ ವಿಶಲೆಎ೯" ಯಷ್ಟು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ ಬಹುದು. ಅಂದರೆ 
ಇಷ್ಟ ಕೋನವು ೬೧ ೧೯೯” ಆಗುವದು. 

ಉದಾ. ೫:--ಯಾವದರ ಸ್ಪರ್ಶಿಕಾ ಗುಣೋತ್ತರವು ೨-೪ ಇದೆಯೋ 
ಇಂಥದೊಂದು ಕೋನವನ್ನು (ಭೂಮಿತಿಯ ಸಹಾಯದಿಂದ) ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಅಳೆಯಿರಿ. ಇದು ಕೋಷ್ಟಕದಲ್ಲಿ ಕಾಣಿಸಿದ ಕೋನದ 
ಅಳತೆಗೆ ಸರಿ ಬರುವಜೋ ನೋಡಿರಿ. (ಮು. ನಿ. ೧೯೩೫). 

ಮಹ ರೇಖೆಯನ್ನು ೧ ಇಂಚು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಕ 
ಮಹದ ಮೇಲೆ ಹಳ ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮತ್ತು ಹಳ 
೨:೪ ಇಂಚು ಅದನ್ನು ತುಂಡರಿಸಿರಿ. ಮ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಅಂದರೆ _ಹಮಅ ಇದು ಇಷ್ಟ ಕೊನವಾಗುವದು. 
ಯಾಕೆಂದಕ್ಕೆ 

ಸ್ಪ / ಹಮಅ-ನಿ. ಭುಜ/ಸೆ. ಭುಜ- ಹಅ/ಮಹ 

ಜಪಿಳಿ[೧ಿ ಎ ೨.೪ 
1 ಹಮಅ ಇದನ್ನು ಅಳಿದರೆ ಸುಮಾರು ೬೭" 


ದಷ್ಟು ಆಗುವದು. ಕೋಷ್ಟಕದಲ್ಲಿ ೬೭" ೨೩' ತೋರಿಸಿದೆ. ಹ ಮ 


೨೯೦ ಭೂಮಿತಿ 


ಟಿಪ್ರಣೆ ೧:--ಕೋಷ್ಟ ಕದಲ್ಲಿಯ ಯಾವದೊಂದು ಸಾಲಿನಲ್ಲಿಯ ದಶಾಂಶ ಅಂಕೆ 
ಗಳು ಹೆಚ್ಚುತ್ತ ಹೆಚ್ಚುತ್ತ ಕೊನೆಗೆ ಪೂರ್ಹಾಂಕದಲ್ಲಿ ರೂಪಾಂತರ ಹೊಂದುವನೋ 
ಆಗ ಪ ಪ್ರತ್ಯಕ್ಷ ಪೂರ್ಹಾಂಕವನ್ನು ಬರೆದು ತೋರಿಸಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ. ಆದ್ದರಿಂದ 
ಮುಂದರಿಸಿದ ದಶಾಂಶಗಳಲ್ಲಿ ನೊದಲಿನ ಎರಡು ದಶಾಂಶ ಸ್ಥ ಳಗಳ ತಲೆಯ ಮೇಲೆ 
ಒಂದು ಅಡ್ಡ ಗೆರೆ ಯನ್ನು ತೋರಿಸುತಕು. ಆಗ ಪೂರ್ಣಾಂಕಡಲ್ಲಿ ೧ನ್ನು ಹೆಚ್ಚಿಸಿ 
ಮುಂದಿನ 4 ದೆಶಾಂಶೆಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಜೇಕೆಂದು ತಾನೇ ಅತ 
ಅಂದರೆ ೧೦೬೬ ಹೀಗೆ. 


ಉದಾ: ಸ್ಪ ೭೧" ೫೪' ಎ ೩-೦೫೯೫; ಸ್ಪ ೭೮ ೫೬' ೨೫.೧೧೧೬ 
ಇತ್ಯಾದಿ. 

ಬಪ್ಪಣೆ '೨: ಕೋಷ್ಟಕವು ನಾಲ್ಕು ದಶಾಂಶ ಸ್ಥಳಗಳ ವರೆಗೆ ಉತ್ತರಗಳನ್ನು 
ಆದಷ್ಟು ಸರಿಯಾಗಿ Bn ಆಂದರೆ ಮೇಲಿನ ೨ನೆಯ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ 
೨೫? ೨೪' ಕೋನದ ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆಯ ಗುಣೋತ್ತರದ ಬೆಲೆಯು .೭೧೦೬೫ ಮತ್ತು 
೭೧೦೩೭೪ ಇವುಗಳ ನಡು ನಿನ ಯಾವದೊಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯಿರುನದು ಎಂಬರ್ಥ. 


ಫು (ಕೋಳಿ 
, ಎದುರಿನ ಭುಜ- ಸಂಲಗ್ಮ ಭುಜ ಸ ಸ (ಕೋನ). 

ಕ ಸಂಲಗ್ಭ ಭುಜಕ್ಕೆ ಒಂದು- ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿದರೆ ಎದುರಿನ 
ಭುಜ ಬರುವದು. ಮತ್ತು ಆ ಗುಣಕವು ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆಯ ಗುಣೋತ್ತರ 
ವಾಗಿರುವದು ಎಂದು ಹೇಳಬಹುದು. Me ಿ ಬಿಡಿಸುವಾಗ 
ಇದರ ಉಪಯೋಗವು ಚನ್ನಾಗಿ ಆಗುವದು. ಉದಾಹರಣಾರ್ಥವಾಗಿ 
ಪುಟ (೨೮೩) ದ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನ ದಲ್ಲಿ / ಟಿಸಫ ಇದು ೬೫₹ ಇದ್ದರೆ, 

ಬಿಫ- ಫಸಸ್ಪು ೬೫ಎ ಪಸೆ ೨. “೧೪೪೫ ಆಗುವದು. ಅಂದಕ್ಕೆ 
ಫಸ ದ ಉದ್ದಳತೆಯೂ, ಟಿಸಫ ಕೋನದ ಅಳತೆಯೂ ಗೊತ್ತಿ ದ್ದರೆ ಅದರಿಂದ 
ಟಫದ ಅಳತೆಯನ್ನು ಹೇಳಬಹುದು. ತ್ರಿಕೋನದ ಬಫ ಭುಜವನ್ನು 
ಪ್ರತ್ಯಕ್ಷ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಅಳೆದು ನೋಡಲಿಕ್ಕಾಗುವದಿಲ್ಲ. ಆದ್ದರಿಂದ ಫಸ ಭುಜ್ಕ 
ಟಿಸಫ ಕೋನ "ಇವುಗಳ ಅಳತೆಯಿಂದ ಲೆಕ್ಕ ಮಾಡಿ ಬಿಫೆದ ಉದ್ದಳತೆ 
ಯನ್ನು ಅಪ್ರತ್ಯಕ್ಷ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಹೇಳಬಹುದು. ಇದೇತಿ ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ 
ಉಪಯೋಗವು, 





ದೆ. ಸರ್ಶಿಕೆಯರಿ ೨೯೧ 
ರಾ 


*೧ಿಪ್ಲಿ೧೨, -೫೯೮೩, ೧,೩೦೧೧, ೬,೦೫೮೬, 
ಖಿ me 
ಒದೆ ಕು ಹಃ hs 
ರಚನೆಯಿಂದ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮೆತ್ತು ಅವುಗಳನ್ನು ಅಳೆಯಿರಿ. ಅದು ಕೋಷ್ಟಕದಲ್ಲಿ 
ಕೋನಗಳಿಗೆ ಸರಿ ಬರುವದೋ ನೋಡಿರಿ. 
ಛ್ಮ, ಓಂದು ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಪ್ರತಿಯೊಂಯು ಭುಜವು ೪ ಇಂಚು ಇದೆ. 
ಇದರ ಎತ್ತರವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 
೫. ಒಂದು ಸಮದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ತಳರೇಖೆಯು ೪ ಇಂಚು ಮತ್ತು 
ಶಿಶೋಕೋನವು ೩೨" ಇವೆ. ಇದರ ಎತ್ತರವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 
೬. ಕೋಷ್ಟಕದ ಮೇಲಿಂದ ಕೆಳಗಿನ ಸಂಗತಿಗಳನ್ನು ಹೋಲಿಸಿ ನೋಡಿರಿ: 
Pe pe ka ರ್ರಿ pe) ಹ ೦ 
(೧) ಸ್ಪ ೫೦" ಧ್‌ ೨ ಸ್ಪ ೨೫”; (೨) ಸ್ಸ ೬೫ ಮ ಸ್ಪಷಿಂ ಇಸ್ಟ ೩೫°. 


೩. ಅನುಕ್ರಮುನಾಗಿಲ್ಲಿ ಪ್ತಿ ೧ಡಿ, ೫೨ ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆಗಳಿರುವ ಕೋನಗಳನ್ನು 
ಯ 


ತು ಸ ದ ನ 
೭. ಸ್ಪಅಎಸ್ಥಿ ಮತ್ತು ಸ್ಪಬಎಳ್ಳೆ ಇದರಿಂದ ಅ ಮತ್ತು ಬ ಕೋನಗಳನ್ನು 


ಹೇಳಿರಿ; ಮತ್ತು ಅ ಬ ಎ ೯೦" ಎಂಬದರ ಸತ್ಯ ಶೋಧಿಸಿರಿ. 

ಆ. ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ ಅವರ ತಳರೇಖೆಯ ಹತ್ತಿರದ ಕೋನಗಳು ೪ಲ್‌, 
೬೦° ಇರುವವು. ಮತ್ತು ಆದರೆ ಎತ್ತರವು ಇದ್ದಿ ಇಂಚು ಇದೆ. ಆದರೆ ತ್ರಿಕೋನದ 
ತಳರೇಖೆಯ ಉದ್ದಳತೆ ಎಷ್ಟು? 

೯. ಕ್ಷಿತಿಜ ಸಮಾಂತರ ಅಂತರವು ೩೦ ವಾರೆ ಇದ್ದಾಗ ಕ್ಷಿತಿಜ ಲಂಬ ಎತ್ತರೆವು 
೧ ವಾರದಿಂದ ಬೆಳೆಯುವದು. ಹೀಗೆ ಒಂದು ಮಾರ್ಗದಿಂದ ಏರು ಇರುವದು. 
ಆದರೆ ಆ ಮಾರ್ಗದ ಕ್ಷಿತಿಜ ಸಮಾಂತರವು ಪಾತಳಿಗೆ ಎಷ್ಟು ಅಂಶದ ಕೋನವನ್ನು 
ಮಾಡುವದು? 

ಎಂ. ಸೂರ್ಯನು ೨೫ ದಿಂದೆ ಕ್ಲಿತಿಜದ ಮೇಲೆ ಬಂದಾಗ ಗಿರಣಿಯ ಹೊಗೆ 
ಬಂಜಿನ ನೆರಳು ೧೫೦ ಫೂಟು ಉದ್ದ ಬೀಳುವದು. ಆದರೆ ಆ ಹೊಗೆ ಬಂಜಿನ 
ಎತ್ತರವೆಷ್ಟು? 


೨ನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 


ಸ್ಪರ್ತಿಕಾ ಗುಣೋತ್ತರಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ರೆಗಳು 


೫. ಉನ್ನತಿದರ್ಶಕ ಕೋನ ಮತ್ತು ಅನನತಿ ದರ್ಶಕ ಕೋನ 

ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥನು ನ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ನಿಂತಿದ್ದಾನೆ. ಅವನು ಮೊದಲು ತನ್ನ 
ದುರ್ಬೀಣ ಯಂತ್ರವನ್ನು ನಹ ಕ್ಕೆ ಕ್ಷಿತಿಜ ಸಮಾಂತರದಲ್ಲಿ ಹಚ್ಚಿ ನೋಡು 
ನನು. ಆ ಮೇಲೆ ಆ ಯಂತ್ರವನ್ನು ಕೋಲಿನ 
ಟಿ ತುದಿ ಬಿಂದುವಿನ ಕಡೆಗೆ ಎತ್ತರಿಸುತ್ತ 
ನೋಡುವನು. ಅಂದರೆ /ಹನಟಿ ದಲ್ಲಿ 
ಅಂದರೆ ಯಂತ್ರವನ್ನುಮೇಲೆ ಮೇಲಕ್ಕೆ ಅಥವಾ 
ಉನ್ನತವಾಗಿ ಎತ್ತರಿಸಬೇಕಾಗುವದು. ಆದ್ದ 
ರಿಂದ ( ಹನಟ ಇದಕ್ಕೆ ನದಿಂದ ಟದ 
ಕಡೆಯ ಉನ್ನತಿದರ್ಶಕ ಕೋನ ಇಲ್ಲವೆ 
ಉನ್ನತ ಸೋನ (Angle of elevation) ಅನ್ನುವರು. 


ನಿರೀಕ್ಷಕನು ಶಿಖರದ ಮೇಲೆ ನ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ನಿಂತಿದ್ದಾನೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. 
ಅವನು ಮೊದಲು ತನ್ನ ದುರ್ಬೀಣ ಯಂತ್ರವನ್ನು ನಹ ಕ್ಷಿತಿಜ ಸಮಾಂತ 
ರಕ್ಕೆ ಹಚ್ಚುವನು. ಆ ಮೇಲೆ ಅವನು ಆ 
ಯಂತ್ರವನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಸಮುದ್ರದಲ್ಲಿ ನಿಂತ ಜ 
ಎಂಬಲ್ಲಿಯ ಹಡಗದ ಕಡೆಗೆ ಇಳಿಸುತ್ತ ಇಳಿ 
ಸುತ್ತ ಅಥವಾ ಅವನತ ಮಾಡುತ್ತ ನೋಡು 
ವನು. ಆದ್ದರಿಂದ ಹನಜ ಕೋನಕ್ಕೆ ನದಿಂದ , 
ಜದ ಕಡೆಯ ಅವನತ ದರ್ಶಕೆ ಕೋನ " 
ಅಥವಾ ಅವನತ ಕೋನ (Angle of depression) ಅನ್ನುವರು. 

ಉನ್ನತ ಕೋನವನ್ನಾಗಲಿ, ಅವನತ ಕೋನವನ್ನಾಗಲಿ ಇವೆರಡನ್ನು 
ಶ್ಸಿಕಿಜ ಸಮಾಂತರ ದಿಶೆಯಿಂದ ಅಳೆಯಬೇಕಾಗುವದು. ಆಗ ಮೇಲಿನ 
ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿಯ ಅನಜ ಕೋನಕ್ಕೆ ಹಡಗದ ಅವನತ ಕೋನನೆಂದು ಹೇಳ 








UK pe ಭಲ ವಳ ದೆ. ಲಭ ಾ 
ಸ್ನ ಪ ಕಾಗುಣೋತೆ ಕಗ ನಟಕ ನ ಕಲಂ ರಿಷಿ 
ಕ್ಯಾ ಎವ ನ ಜ್‌ 
ಳಿ ಘಿ yy 
ರಿಕಾ ಆ fe ಕಾಟ್‌ ಎಂಟರ್‌ pe ಹ ಜಿ ಧು pd ನ wa ತಪು 
ರದಿ ಆಟ್‌ ಜೃ ಹರೀ ಕಜಡಿರಿ ITEC ಔಂಥ ಡ್‌ 


ಉನ್ನತ ಕೋನವನ್ನೂ ಅವನತ ಕೋನವನ್ನೂ ಅಳೆದು ನೋಡಲಿಕ್ಕೆ 
ಥಿಯೋಡೋಲಾಯಿಟ' (60601166) ಹೆಸರಿನ ಕೋನೆ ಮಾಪಕ 
ಯಂತ್ರವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುವರು. ಒಂದೆ ವ್ಯಾವಹಾರಿಕ ವಿಭಾಗದ 
(೧೨೬) ಪುಟದಲ್ಲಿ ಈ ಯಂತ್ರದ (ಸಕ ಜೆ 

ದೆ 

ಮಾದರಿಯನ್ನು ತಯಾರಿಸಿಕೊಳ್ಳು 

ಹಿ, ಸ್ಪರ್ತಿಕಾ ಗುಣ ಸೋತ್ತರ ರವನು ವೈವಹಾ 
ವರು, ಎಂಬುದು ಕೆಳಗಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಿಂದ ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಬರುವದು. 


ಉದಾ. ೦:--ನ ಸ್ಥಳದಿಂದ ಕೋಲಿನ ತುದಿಯ ಉನ್ನತ ಕೋನವು 
೫೦” ಇದೆ. ನಸ ಸ್ಥಳವು "ಕೋಲಿನಿಂದ ೨೦ ಫೂಟು ಅಂತರದ ಮಲೆಯ 
ನೆಲದಿಂದ ೫ ಫೂಟು ಎತ್ತರದ ಮೇಲೆಯೂ ಇರುವದು. ಆದರೆ, ಕೋಲಿನ 
ಉದ್ದಳತೆಯೆಷ್ಟು? [ಮೇಲಿನ ೫ ನೆಯ ಕಲಮಿನಲ್ಲಿಯ ಮೊದಲನೆಯ ಆಕೃತಿ 
ಯನ್ನು ನೋಡಿರಿ] 
1 ಹನಟ- ೫೦”, ನಹ-೨ಂ೦ ಫೂಟು. 
ಮೊದಲು ಹಟ ಇದರ pL ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಹಟ/ನಹೆ-ಸ್ಪ [ ಹನಟ- ಸ್ಪ ೫ಂ'- ೧.೧೯೧೮ (ಕೋಷ್ಟಕ) 
_ ಹಚಿ ೭೧-೧೯೧೮ 8 ೨೦ - ೨೩-೮೩೬ ಫೂಟು 
ಕೋಲಿನ ಉದ್ದಳತೆ - ಹಟ 4೫ ಫೂಟು - ೨೮.೮೩೬ ಫೂಟು. 
ಉದಾ. ೨:--ನ ಎಂಬ ನಿರೀಕ್ಷಕನು ಸಮುದ್ರ ಸಪಾಟಿಯಿಂದ ೨೦೦ 
ಫೂಟು ಎತ್ತರದ ಮೇಲೆ ನಿಂತಿದ್ದಾನೆ. ಸಮುದ್ರದಲ್ಲಿಯ ಜ ಹಡಗದ 
ಅವನತ ಕೋನವು ೪೬" ಇದೆ. ಇದರಿಂದ ಹಡಗದ ಮತ್ತು ನಿರೀಕ್ಷಕನ 
ಕ್ಷಿತಿಜ ಸಮಾಂತರ ಇವುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
[ಮೇಲಿನ ೫ ನೆಯ ಕಲಮಿನಲ್ಲಿಯ ಎರಡನೆಯ ಆಕೃತಿಯನ್ನು ನೋಡಿರಿ.] 
ನೆದಿಂದ ತೆಗೆದ ಕ್ಷಿತಿಜ ಲಂಬ ರೇಖೆಯು, ಜದಿಂದ ತೆಗೆದ ಕ್ಷಿತಿಜ 
ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಗೆ ಅದಲ್ಲಿ ಕೂಡುವದು. ನಅ- ೨೦೦ ಫೂಟು ಮತ್ತು 


೨೯೪ ಭೂಮಿತಿ 


1 ಹನಸ- ಅವನತಕೋನ ಎ ೪೬”. ಇದರಿಂದ ನಮಗೆ ಜಅದ ಅಂತರ 
ವನ್ನು ಹೇಳಬೇಕಾಗಿದೆ. 

[ಸರ್ವಸಾಧಾರಣವಾಗಿ ಅಂಶಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಅಜ್ಞಾತ ಅಂತರವನ್ನೂ ಛೇದ 
ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಜ್ಞಾತ ಅಂತರವನ್ನೂ ಬರೆದು, ಆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ವಿಚಾರ 
ಮಾಡಿರಿ. ಇಲ್ಲಿ ಜಅ ಇದು ಅಜ್ಞಾತ ಅಂತರವಿದೆ; ಮತ್ತು ನಅ ಇದು 
ಜ್ಞಾತ ಅಂತರವಿಜಿ. ಆದ್ದರಿಂದ ಜಅ/ನಅ ಈ ಗುಣೋತ್ತರದ ವಿಚಾರ 
ಮಾಡಿರಿ.] 

ಜಅ_ / ಜನಅದ ಎದುರಿನ ಭುಜ 

ನಅ /ಜನಅದ ಸಂಲಗ್ನ ಭುಜ 

ಎಸ್ಟ (೯ಂ0'- (ಹನಜ)-ಸ್ಸ (೯೦-೪೬5) 
ಎಸ್ಟೆ ೪೪ ಎ.೯೬೫೭ 
ಎ ಜಅಎ ೯೬೫೭ ನಲ ೯೬೫೭೫ ೨೦೦5 ೧೯೩.೧೪ ಫೂಟು. 


ಎಸ್ಸೆ [ ಜನಅ. 


ಇಷ್ಟ ಅಂತರ ೧೯೩-೧೪ ಫೂಟು ಇದೆ. 

ಉದಾ. ೩:--ಹಿಂದಿನ ೧ನೆಯ ಕಲಮಿನಲ್ಲಿಯ ಪ್ರಶ್ನೆಯಲ್ಲಿ ಸೂರ್ಯನ 
ಉನ್ನತ ಅಂಶ ೬೦" ಇದ್ದು, ತಂತಿಯ ಕಂಬದ ನೆರಳು ೧೨ ಫೂಟು ಇದೆ. 
ಆದರೆ ಆ ಕಂಬವು ಎಷ್ಟು ಎತ್ತರವಾಗಿದೆ? 

ಟಫ/ಫಸ- ಸ್ಪ ( ಟಸಫ- ಸ್ಪ ೬೦" ಇ ೧.೭೩೨೧. 

. ಔಚಿಫೆಎ೧-೭೩೨೧೫೬ ಫಸ ೧.೬೩೨೧೧೨ ಎ ೨೦-೭೮೪ ಫೂಟು. 

2. ತಂತಿಯ ಕಂಬದ ಇಷ್ಟ ಎತ್ತರ ಸುಮಾರು ೨೦:೮ ಫೂಟು 
ಇರುವದು. 

ಉದಾ. ೪;--ಒಬ್ಬ ನಿರೀಕ್ಷಕನು ೮೦ ಫೂಟು-ಎತ್ತರವಿದ್ದ ಒಂದು ಭವ್ಯ 
ಕಟ್ಟಡದ ಮೇಲೆ ನಿಂತಿರುವನು. ಅವನು ಕ್ಲಿತಿಜ ಸಮಾಂತರ ಪಾತಳಿ 
, ಯಲ್ಲಿರುವ ಅ ಮತ್ತು ಬ ಎರಡು ವಸ್ತುಗಳನ್ನು ವಸ್ತುಗಳ ಅವನತ ಕೋನ 
ದಲ್ಲಿ ನಿರೀಕ್ಷಿಸುತ್ತಿರುವನು. ಆ ಕೋನಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೫೦" ೩೬' 
ಮತ್ತು ೩೫” ೨೦' ಆಗುವವು. ಆದರೆ ಅವೆರಡು ವಸ್ತುಗಳ ನಡುನಿನ 
ಅಂತರವೆಷ್ಟು? ನಿರೀಕ್ಷಕನಿಂದ ತೆಗೆದ ಲಂಬ ರೇಖೆಯು, ಅಬ ದಿಂದ ಕ್ಲಿಕಿಜ 


x Bupa? 3 ye ಖಿ ನ ೮ ಇನೆ (ರ ತ್‌ ಆಟ್‌" ಇ 

ರ ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿ ತೆಗೆದ ರೇಖೆಗೆ ಪೆದಲ್ಲಿ ಕೊಡುವದು; ಮತ್ತು 
೮ ಲೆ ದ ೨೦ ಜ್‌ ವ ಕ್‌ ನ ದಾಲ ಕಾಗೆ 

ಹೆ, ಅ, ಬ ಬಿಂದುಗಳು ಒಂಪೇ ಸರಳ ರೇಖೆಯನ್ನಿರುವನ್ತ. 


ಅಂದಕ್ಕೆ [ ಹನಅ ಎಂ" ಒ೬' | ವ್ಸ 
ಮತ್ತು [ ಹನೆಬ-೩೫' ೨೦' 
ಮತ್ತು ನಪ-೮೦ ಫೂಟು. 
ಇಷ್ಟ ರೇಖೆ ಅಬ- ಪಬ-ಪಅ 
" ಹಜ್ಕ ಸೆಅ ರೇಖೆಗಳನ್ನು *” 
ಯೋಣ, ಬ ಆ ಸ 


-. ಹೆಬ ಎ೧:೪೧೦೫ ೬ ನನ 

ಪಅ/ನಪ-ಸ್ಸ/ ಪನಅ-ಸ್ಪರ(ಂ"- ನಃ ನ 
ಎಸ್ಸೆ (೯ಂ0'-೫೦' ೩೬) ಇ, 
ಮಾಲ. 


ಪ -.೮೨೧೪ ೬ ನಪ 
ಅಬ - ಪೆಬ- ಪಅ- (೧.೪೧೦೫ - -೮೨೧೪) ನಸ. 
೫೮೯೧ ೫೮೦ ಎ ೪೭-೧೨೮೦ ಫೂಟು. 
ಇಷ್ಟ ಅಂತರ ೪೭-೧೨೮ ಫೂಟು ಇದೆ. 

ಉದಾ. "೫೦--ಸಣ್ಣರೊಂದು ಹೆಳ್ಳದ ದ ಒಂದು ದಂಡೆಯ ಮೇಲೆ ಒಂದು 
ಮರವಿದೆ. ಹಳ್ಳದ ಇನ್ನೊ ೦ದು ದಡಿ: ಮೇಲೆ ಒಬ್ಬ ಮನುಷ್ಯನು 
ರಿಂತಿರುವನು. , ಆ ಮನುಷ್ಯ ನ ಮತ್ತು ಮರದ ನಡುವಿನ ರೇಖೆಯು 
ಅವನು ನಿಂತ ದಂಡೆಗೆ (ಕೀಪೆಗೆ ೫೦” ಕೋನ ಮಾಡಿದೆ. ಆ ಮನುಷ್ಯ ನು 
ತಾನಿದ್ದ ದಂಜಿಯ ಮೇಲೆಯೇ ೩೦ ಯಾರ್ಡ ನಡೆದು ಹೋದನು. ಈ 
ಹೋಗಿ ನಿಂತ ಸ ದಲ್ಲಿಯೂ ಮರದ ಮತ್ತು ದಂಡೆಯ ರೇಖೆಗಳ ನಡುವೆ 


tl 


1] 


೨೯೬ ಜಭೂಮಿತಿ 


ಪುನಃ ೫೦ ಕೋನ ಆಗುವದು. ಆದರೆ ಆ ಹಳ್ಳದ ಅಗಲಳಕೆಯನ್ನು 
ಎರಡು ದಶಾಂಶ ಸ್ಥಳಗಳ ವರಗೆ ಸೆರಿ ಬರುವಂತೆ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
[ಮುಂಬಯಿ ವಿ. ವಿ. ೧೯೩೭] 
ಟಿ ಇದು ಮರವಿದ್ದ ಸ್ಥಳವು. ಅ ಮತ್ತು ಬ ಇವು ಮನುಷ್ಯನು ನಿಂತ 
ಸ್ಥಳಗಳು. ಅಬ-೩೦ ಯಾರ್ಡ, ಮತ್ತು ( ಟಿಅಬ-. ( ಓಬಅ- ೫೦'. 
ಟಮ. ಅಬ ತೆಗೆಯಿರಿ; ಅಂದರೆ ಟಿ 
ಓಮ ಇದು ಹಳ್ಳದ ಅಗಲಳತೆಯನ್ನು 
ತೋರಿಸುವ ಕೇಖೆಯಾಗುನದು.ಸಿ ಟಅಬ 
ಇದು ಸಮದ್ವಿಭುಜವಾಗಿರುವದರಿಂದ ಟಮ ೫೦ ೨ 
ಕೇಖೆಯು ಅಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ದ್ವಿಭಾಗ ಅ ೧೫7ಮ ಐ 
ಸುವದು. 
” ಅಮ ಎ ೧೫ ಯಾರ್ಡು. 
ಮಜಿ/ಅಮ - ಸ್ಪ ೫೦" ಇ ೧೧೯೧೮ 





*. ಮೆಟಿಎ೧.೧೯೧೮ ಅಮೆಎಗಿ.೧೯೧೮೬೧೫ = ೧೭.೮೭೭೦ ಯಾರ್ಡ. 
ಸ ಇಷ್ಟ ಅಗಲಳತೆಯು ಸುಮಾರು ೧೭.೮೮ ಯಾರ್ಡ ಅದೆ. 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ತಂ. 


ಎ. ಓಂದು ಏಣಿಯು (ನಿಚ್ಚಣಿಕೆ ಗೋಡೆಗೆ ತಾಗಿದೆ. ಅದರ ಕಾಲುಗಳು 
ಗೋಡೆಯಿಂದ ೮ ಫೂಟು ಅಂತರದ ಮೇಲಿನೆ. ಮತ್ತು ಅದು ನೆಲಕ್ಕೆ ೬೫” ಕೋನ 
ವನ್ನು ಮಾಡಿದೆ. ಅದರೆ ಆ ಏಣಿಯು ತಾಗಿದ ಗೋಡೆಗೆ ಎಷ್ಟು ಎತ್ತರದ ಮೇಲಿ 
ರುವದು? 

೨. ಗೋಡೆಗೆ ೨೦ ಫೂಟು ಎತ್ತರದ ಮೇಲೆ ಒಂದು ಏಣಿಯ ತುದಿಯು 
ತಾಗಿದೆ. ಮತ್ತು ಅದರೆ ಕಾಲುಗಳು ಗೋಡೆಯಿಂದ ೯ ಫೂಟು ಅಂತರದ ಮೇಲಿನೆ. 
ಆದರೆ ಆ ಏಣಿಯು ನೆಲಕ್ಕೆ ಎಷ್ಟು ಅಂಶದ ಕೋನವನ್ನು ಮಾಡುವದೆಂಬದನ್ನು 
ಕಲೆಯ ವರೆಗೆ ಸರಿಯಾಗಿರುವ ಮಾನವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ, 


ಮೇಲೆ ಇರುವ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಉನ್ಹ ತ ಕೋನವು ೬೭" ೨೮' ಆಗುವಂತೆ 
ಇದೆ. ಆದರೆ ಆ ಕಟ್ಟಡದ ಎತ್ತರವೆಷ್ಟು? ಮು. ಖಿ. ನಿ ೧೯೩೬] 

ಅ, ೭೦ ಫೂಟು ಎತ್ತರವಿರುವ ಒಂದು ದೀಪಗೃಹದ ಮೇಲೆ ನಿಂತು ಒಬ್ಬ ನಿರೀಕ್ಷ 
ಕನು ೧೫” ಅನನತ ಕೋನದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಹಡಗವನ್ನು ಕಂಡನು. ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ 
ಇದರದೊಂದು ಆಕೃತಿಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಮತ್ತು ಆದರೆ ಮೇಲಿಂದ ದೀಪಗೃಹ 
ಮತ್ತು ಹಡಗ ಇವುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರೆ ತೆಗೆಯಿರಿ, ಕೋಷ್ಟಕ ಉಪಯೋಗ 
ವನ್ನು ಮಾಡಿ ತ್ರಿಕೋನ ಮಿತಿಯಿಂದ ಈ ಅಂತರವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮುತ್ತು ತುಲನೆ 


ಮಾಡಿರಿ. [ಮು. ಶು ಘಿ ೧೯೩೬] 


wd 
೫, ೧೦ ಫೂಟು ಉದ್ದವಾದ ಒಂದು ಕೋಲಿನ ನೆರಳು ೮ ಫೂಟು ಬಿದ್ದಿರುವದು. 
ಆಗಿನ ಸೂರ್ಯನ ಉನ್ನತಾಂಶವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 


೬. ೧೨೦ ಫೂಟು ಎತ್ತರದೆ ಒಂದು ಭವ್ಯ ಕಟ್ಟಡವಿದೆ. ಸೂರ್ಯನ ಉನ್ನ 
ತಾಂಶವು ೨೦° ರಿಂದ ೩೨° ರ ವರೆಗೆ ಬೆಳೆಯುವದು. ಆ ಕಾಲಾವಧಿಯಲ್ಲಿ ಕಟ್ಟಡದ 
ನೆರಳು ಎಷ್ಟು ಫೂಟುಗಳಿಂದ ಕಡಿಮೆಯಾಗುವದು? 


೭. ಓಂದು ಭವ್ಯ ಕಟ್ಟಡವು ೧೨೦ ಫೂಟು ಎತ್ತರದಲ್ಲಿದೆ. ಅಲ್ಲಿಂದ ೭೫ ಫೂಟು 
ಅಂತರೆದ ಮೇಲೆ ಒಂದು ಮರನವಿಜೆ. ಕಟ್ಟಡದೆ ಶಿಖರದಿಂದ ಮರೆದೆ ತುದಿಯ 
ಅವನತ ಕೋನವು ೫೦° ಇದೆ. ಆದರೆ ಆ ಮರದ ಎತ್ತರನೆಸ್ಟು? 


ಲೆ. ೫೦ ಫೂಟು ಎತ್ತರೆದ ಒಂದು ದೀಪಗೃಹದ ಮೇಲೆ ನಿಂತ ನಿರೀಕ್ಷಕನು 
ಎರೆಡು ಹಡಗುಗಳ ಅವನತ ಕೋನಗಳನ್ನು ಕಂಡನು; ಅನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೨೦ 
ಮತ್ತು ೩೫” ಇರುವವು. ಹಡಗಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸುವ ಕೀಖೆಯು, ದೀಪಗೃಹದ 
ತಳದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗುವದು. ಆದರೆ ಹಡಗುಗಳ ನಡುಪಿನ ಅಂತರ ಎಷ್ಟು ? 


೯೪. ಸಪಾಟ ನೆಲದ ಮೇಲಿನ ಅ ಮತ್ತು ಬ ಎರಡು ಸ್ಥಳಗಳಿಂದ ೮೦ ಫೂಟು 
ಎತ್ತರದ ಕಟ್ಟಡದ ಶಿಖರದ ಉನ್ನತ ನೋನಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೩೬ ಮತ್ತು 
೫೦° ಇರುವವು. ಅಬ ರೇಖೆಯು (ಬೆಳೆಸದೆ) ಕಟ್ಟಡದ ತಳದಲ್ಲಿ ಹಾದು ಹೋಗು 
ವದು. ಆದರೆ ಅ ಮತ್ತು ಬಗಳಲ್ಲಿಯ ಅಂತರನೆಷ್ಟು? 


೫೧೮. ಒಂದು ಹೊಳೆಯ ಪಾತ್ರದ ಅಗಲಳತೆ ನೋಡಲಿಕ್ಕೆಂದು ನಾನು ಅದರೆ 
ಒಂದು ದಂಡೆಯ ಮೇಲೆ ಅ ಸ್ಥಳದಿಂದ ಬದೆ ವರೆಗೆ ೧೨೦ ಯಾರ್ಡ ನಡೆದು 
ಹೋದೆನು. ಹೊಳೆಯ ಇನ್ನೊಂದು ದಂಡೆಯ ಮೇಲೆ ಈ ಎಂಬದೊಂದು ಬಿಂದು 
ವಿದೆ; ಕಅಬ,್ಯ ಕಬಅ ಇವೆರಡು ಕೋನಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೪೫" ಮತ್ತು ೩೫ 
ಅರುವವು. ಇದರಿಂದ ಆ ಹೊಳೆಯ ಪಾತ್ರದ ಅಗಲಳತೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 


೨೯೮ ಭೂಮಿತಿ 


೫೧ಿದಿ. ಒಂದು ಭವ್ಯ ಕಟ್ಟಿಡದ ಮೇಲೊಂದು ಪತಾಕೆಯಿದೆ. ಕಟ್ಟಡದ ೧೫೦ 
ಫೂಟು ಎತ್ತರದ ಮೇಲಿಂದ, ಪತಾಕೆಯ ಕೋಲಿನ ತಳ ಮತ್ತು ತುದಿ ಇವುಗಳ 
ಉನ್ನತಕೋನಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೩೨ ೨೪' ಮತ್ತು ೩೮ ೪೦" ಇರುವವು, 
ಅದರೆ ಕಟ್ಟಿಡ ಮತ್ತು ಪತಾಕೆಯ ಕೋಲು ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ಉದ್ದಳತೆ 
ಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ, 

೫೦೨. ಸಮುದ್ರದ ಹಂಡೆಯ ಮೇಲೆ ಅ ಮತ್ತು ಬ ಇವೆರಡು ಸ್ಥಳಗಳಿನೆ, 
ಫ ಹಡಗವು ಅ ದ ಕಡೆಗೆ ಬರುತ್ತಲಿದೆ. ಕಅ ರೇಖೆಯು ಅಬಕ್ಕೆ ಲಂಬದಲ್ಲಿದೆ. 
ಬ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಒಬ್ಬ ನಿರೀಕ್ಷಕನಿರುವನು, ಅವನು ೫ ಮಿನಿಟುಗಳ ಅಂತರದಿಂದ 
ಎರಡು ಸಾರೆ ಕಬಅ ಕೋನನನ್ನು ಅಳೆದು ನೋಡಿದನು. ಆಗ ಅಡು ಅನುಕ್ರಮ 
ವಾಗಿ ೫೨” ಮತ್ತು 4೨” ೨೪' ಎಂದು ತಿಳಿದು ಬಂತು. ಅ, ಬ ಗಳಲ್ಲಿಯ ಅಂತರವು 
೧9 ಮೈಲು ಇದೆ. ಅದರೆ ಆ ಕ ಹಡಗದ ತಾಸಿನ ನೇಗನೆಷ್ಟು ಮೈಲು? 


ಎವ ಚೆ 
ಯು ಪ್ರಕರಣ 


) ಮತ್ತು ಕೋಜ್ಯಾ ಗುಣೋತ್ತರಗಳು 


೭. Fl ಇದು ಸ ತ್ತರವು. 


ಅಬ ಏಣಿಯು ಎ 5೫ ಫೂಟು; / ಬಅಕ ಎ ಓಂ 


ಬಕ ಎತ್ತರವನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕಾಗಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಕೆಳಗಿನ 


1 
ಗುಣಹೋತ್ಮರದ ವಿಚಾರ ಮಾಡೋಣ. /\ 
ಬಕ (ಅಜ್ಞಾತ) ನ 4, [1 ಅ ಎದುರಿನ ಭುಜ 
oi ಕಾ SENN 
ಅಬ ಅಬ (ಜ್ಞಾತ)' ಕರ್ಣ ತ 
ಈ ಗುಣೋತ್ತರೆದ ಬೆಲೆಯು / ಅದ ಆಕಾರ ಮಾನದ -ಸ್ಫ್‌ ಶೀ ಚ 
ಮೇಲೆ ಅವಲಂಬಿಸಿರುವದು. ಒಂದಿನ ಪುಟ (೨೮೪) 


ಮೇಲಿನ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಕರ್ಣಗಳ ಸಲುವಾಗಿ ಕೃ ಕ, ಕ” ಹೀಗೆ ಕಲ್ಪಿಸಿ 
ದರೆ, ಕ್ರಿ ಕೋನಗಳು ಸರೂಪ ಇರುವವೆಂದು ಕಂಡುಬರುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ, 


4 1 
ಹ ಎ ನ Sad ಮೊದಲಾದ ಸಮಾನ ಗುಣೋತ್ಮ್ತರಗಳು 
ಬರುವವು 


ವಿರುದ್ಧ ಭುಜ ಮತ್ತು ಕರ್ಣ ಇವುಗಳ ಗುಣೋತ್ತರಕ್ಕೆ ಜ್ಯಾ (Sine) 
ಅನ್ನುವರು. "[ ಅ ಇದರ ಜ್ಯಾ' ಎಂದು ಹೇಳುವಾಗ "ಜ್ಯಾ ಆ' (Sin A) 
ಎಂದು ಸ್ವಲ್ಪ ದರಲ್ಲಿ ಬರೆಯುವರು. 

ಈ ಪುಸ್ತಕದ ಸನದ: -"ಜ್ಯಾ? ಎಂಬ ಗುಣೋತ್ತೆ ರಗಳ ಕೋಷ್ಟಕ 
ವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿಜೆ. ಸ್ಪರ್ಶಿಕಾ' po ಗುಣೋತ್ತರ ಕೋಷ್ಟ ಕವನ್ನು 
ನೋಡುವಂತೆ ಜ್ಯಾದ ಕೋಷ್ಟಕವನ್ನು ನೋಡಬೇಕು. 


೨೦೦ ಭೂಮಿತಿ 


ಇದರಿಂದ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಯಲ್ಲಿ, 

ಬಕ/ಅಬ- ಜ ) ಅವ ಜ್ಯಾ ೭೦% =೦೯೩೯೭ 

ಇ ಬಕ .೯೩೯೭ ಅಬ. ೯೩೯೭ ೬ ೨೫ 

= ೨೩-೪೯೨೫ 

-. ಏಣಿ ತಾಗಿದಷ್ಟು ಗೋಡೆಯ ಭಾಗದ ಉದ್ದಳತೆಯು ಸುಮಾರು 
೨೩ ಫೂಟು ಇರುವದು. 
ನಿರುದ್ಧ ಭುಜ 
ಶರ್ಜ 

೮. ಜ್ಯಾ ಇದರ ಸ್ಥೂಲಮಾನದ ಕೋಷ್ಟ ಕವು. 

ಒಂದು ಇಂಚು ತ್ರಿಜ್ಯದ ನರ್ತುಳದ ಪಾದ (6 ಭಾಗೆ)ವನ್ನು ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ; ಇದರಲ್ಲಿ ವ ಕೇಂದ್ರವಿದೆ. ಮತ್ತು ವಹ ಇದು ವರ್ತುಳ ಪಾದಡ 
ಸೀಮಾ ದರ್ಶಕ ತ್ರಿಜ್ಯನಿದೆ. ಕೋನ ಮಾಸಕದಿಂದ ಹವಳ, ಹನಬ್ಯ 
ಹನಕ ....... ಕೋನಗಳನ್ನು ೧೦ ೨೦, ೩೦: ...... ಹೀಗೆ ಅಕೃತಿ 
ಯಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ತೆಗೆಯಿರಿ. ವಹ ದ ಮೇಲೆ ಅಅ', ಬಬ, ಕಕ'...... 
ಲಂಬಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು ಅವುಗಳನ್ನು ಅಳೆದು ನೋಡಿರಿ. ವಲ್ಯ ವಬ್ಯ ನಕ 
ಎರ ಇವು ತ್ರಿಜ್ಯಗಳಾಗಿರುವದರಿಂದ 





ಕೋನದ ಜ್ಯಾ ಜ್‌ 


\ ಖ ಗ ಮ 
ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಒಂದು ಭಿ 
ಇಂಚು ಉದ್ದವಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ, ಈ 
೦ 1 1 ಡ 
ಜ್ಯಾ ೧೦'೬ಅಅ'/ವಅ-ಅಅ'-.೧೭ ಷ್ಟ 


ಜ್ಯಾ ೨೦ ೬ಬಬ'/ ವಬ- ಬಬ'ಎ ೩೪ 
ಜ್ಯಾ ೩೦ ಎಕಕ' ವಕ -ಕಕ'ಎ.೫ಂ೦ 
ಇತ್ಯಾದಿ 
ತಂ ಕೆಳಗಿನ ಕೋಷ್ಟಕ ವ ಖ ಗಸೆ ಈಡ! ಕ ಬ'ಆ' 

ಟೆ ವಿಪ 












ಕೋನ ೧೦ ೨೦" | ೩೦" 














ಜ್ಯಾ , “೧೬೭ "ಥಿ | -೫೦ 


ಹ ಜಿಯ ಎನಿ ಹ್ಮ ೦ ೨ ಹ _ 
ಕೋನವು ಧ್ರ ದಿಂದ Ke ನರಗ ದೊಡ್ಡೆದಾಗುತ್ತ ಹೋೊದೆಂತೆ, ಕ 
ಆಲ ನ್‌ ಸ ಫಿ, ಸ 5 ಆ 
ಕೋನದ ಜ್ಯಾ ೦ದಿಂದ ೧ರ ವರೆಗೆ ಬೆಳೆಯುವದು. ಕೋನವು ದೊಡ 
೨ ಈ ಸ 
ದಾದಂತೆ ಲಂಬದ ಎತ್ತರವೂ | 


ನು 
ಆದಾಗ ಲಂಬವು ಕರ್ಣದಷ 
ಜ್ಯಾ ೧ ಬರುವದು. 
೯. ಕೋಜ್ಯಾ ಇದು ಗುಣೋತ್ತರವು. 
ಪ್ರಶ್ಚ:--೧೦" ಏರು ಇರುವ ಮಾರ್ಗ ಕ 
py ಛಃ 
೧೫೦೦ ಯಾರ್ಡುಗಳ ವರೆಗೆ ನಡೆದು ಹೋದನು. ಆದರೆ ಅವೆರಡು ಸ್ಥಳ 


ಗಳ ನಡುವಿನ ಕ್ಲಿತಿಜ ಸಮಾಂತರದ ಉಪ್ತಳೆತೆಯೆಷ್ಟು? 


ಗಾ 8 
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ಅ ಮತ್ತು ಬ ಇವು ಆ ಮನುಷ್ಯನ ಆರಂಭದ ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ಸ್ನಾನ 
[4 
ಗಳು. ಅದಿಂದ ಹೊರಟ &ತಿಜ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಯ ವೆ 


ಬ 
೬೬5080 ಯಾರ್ಡು; /. ಬಅಕ ೧೫೦೦ 
ಕಾ ೧೦' ಅಕ ದ ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ಹೇಳ ರ್ಪಯ } 
೫ ಬೇಕಾಗಿದೆ. 


': ಅಕ/ಅಬ ಅಂದಕ್ಕೆ ಸಂಲಗ್ನ ಭುಜ ಮತ್ತು ಕರ್ಣ ಇವುಗಳ 
ಗುಣೋತ್ತೆರನನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಈ ಗುಣೋತ್ತರಕ್ಕೆ ಕೋಜ್ಯಾ ಅಥವಾ ಕೋಟಿಜ್ಯಾ ಗುಣೋತ್ತರ 
ವೆಂದೆನ್ನುವರು. (ಅದ ಕೋಜ್ಯಾ ಇದನ್ನು ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ಹೀಗೆ 
ಬರೆಯುವರು. 

ಹಿಂದಿನ ೮ ನೆಯ ಕಲಮಿನಲ್ಲಿಯ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ, 

ಕೋಜ್ಯಾ ೧೦" ಎ ಕೋಜ್ಯಾ [1 ಹವಅ- ವಅ'/ವಅ ವಅ'ಎ ೯೮ 

2. ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಯ ಅಕ/ಅಬ ಎ ಕೋಜ್ಯಾ ೧೦' ಎ೯೮ 

 ಅಕೆಎ.೯೮ ಅಬ ಎ ೯೮ ೧೫೦೦ಎ೧೪೭೦ ಯಾರ್ಡು ಸುಮಾರು. 

ಅಕ ರೇಖೆಯು ಅಬ ರೇಖೆಯ ಕ್ಷಿತಿಜ ಸಮಾಂತರ ಪ್ರಕ್ಸೇಸ 
(Projection) ಇದೆ; ಎಂಬದು ಸಹಜ ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಬರುವದು. ಕೋಜ್ಯಾ 
ಎಂಬ ಗುಣೋತ್ತರವು ಕಿರು ರೇಖೆಯ ಪ್ರಕ್ಷೇಪವನ್ನು ತೆಗೆಯುವಾಗ 
ಉಪಯೋಗಿ ಸಲ್ಪಡುವದು. 


೩೦೨ ಭೂಮಿತಿ 


೮ನೆಯ ಕಲಮಿನಲ್ಲಿಯ ಆಕೃ ತಿಯ ಮೇಲಿಂದ ಕೋಜ್ಯಾ ಗುಣೋತ್ತರದ 
ಸ್ಥ್ಯೋ ಲಮಾನದಿಂದ ಕೋಷ್ಟ ವನ್ನು ತಯಾರಿಸಬಹುದು. ಉದಾ: 
ಕೋಜ್ಯಾ ೧೦” ಎ ಮಳ; ಸೋಜಾ ೨೦" = ವಬ' ಇತ್ಯಾದಿ. 

ಕೋನವು ಸಣ್ಣ ಸಣ್ಣ ದಾಗುತ್ತ ನಡೆದಂತೆ ಅದರ ಸಂಲಗ್ಭ ಭುಜ ಮತ್ತು 
222 ಇವುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವು ಕಡಿಮೆ ಕಡಿಮೆಯಾಗುತ್ತ ಹೋಗು 
ವದು. ಮತ್ತು ಕೋನ ೦" ಆದಾಗ ಸಂಲಗ್ನ ಭುಜನು ಕರ್ಣದಷ್ಟು 
ಆಗುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ ಕೋಜ್ಯಾ ೦" ಇದರ ಜಿಲೆ ೧ ಎಂದು ಹಿಡಿಯುವರು. 
ಕೋನವು ೦ “ರಿಂದ ೯೦ರ ವರೆಗೆ ದೊಡ್ಡ ದಾದಂತೆ ಕೋಜ್ಯಾ ೧ರಿಂದ ೦ದೆ 
ವಕೆಗೆ ಕಡಿಮೆಯಾಗುತ್ತ ಹೋಗುವದು. 

ಕೆಳಗಿನ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಜ್ಯಾ ಮತ್ತು ಕೋಜ್ಯಾ ಇವುಗಳ ಆಲೇಖವನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟದೆ. ಅದರಲ್ಲಿ 'ಅಖಂಡ ಗೆರೆಯು ಜ್ಯಾ ಗುಣೋತ್ತರನನ್ನೂ 
We; ಖಂಡ ಗೆರೆಯು ಕೋಜ್ಯಾ ಎಂಬ ಗುಣೋತ್ತರವನ್ನೂ ಶೋರಿಸುವವು. 





"೧೦% ೨೦ ಫ್‌ ಇಲ್‌ ೫೦ ೬೦9 ೭೦ ೮೦" ೯೦೪ 


ಕೋನ 
ಜ್ಯಾ ಮತ್ತು ಕೋಜ್ಯಾ ಇವುಗಳ ಆಲೇಖವು 


೧೦. ಶಕೋಜ್ಯಾ ಇದು ಕೋಟಿಕೋನದ ಜ್ಯಾ ಇರುವದು. 
ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ [ಕೆ ಕಾಟ 
ಕೋನವಿದೆ. 
> : ಕ” 
ಆದ್ದರಿಂದ ( ಅ. (ಬ ೯ಂ; 
ಮತ್ತು ಜ್ಯಾ ಅಐಆಕ'ಎಕೋಜ್ಯಾ ಬ. 
ಮತ್ತು ಕೋಜ್ಯಾ ಅ-ಬ/ಕ-ಜ್ಯಾಬ ನ ಟೆ ತೆ 


ಅಂದಕೆ Pee ಜ್ಯಾ - ಕೋಟಿಕೋನದ ಕೋಜ್ಟಾ; 
ಮತ್ತು ಕೋನದ ಕೋಜ್ಯಾ- ಹೋಟಿಕೋನದ ಜ್ಯಾ. 


ಆದ್ದರಿಂದ ಕೋಜಾ ತಗೆಯರಿಕ್ಕೆ ಜ್ಯಾ ಕೋಷ್ಟ ಕಗಳ ಉಪಯೋಗ 
ವಾಗುವ ದು. ಇದಕ್ಕಾಗಿ ಕೋಜ್ಯಾದ ಕೋಷ ತನನ್ನು ಸ್ವತಂತ್ರವಾಗಿ 
ಕೊಟ್ಟಿಲ್ಲ. 

ಟಿಪ್ಪಣೆ: ಹಲಕೆಲವು ಪುಸ್ತಕಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ವತಂತ್ರವಾಗಿ ಕೋಜ್ಯಾಪ ಕೋಷ್ಟಕಗಳು 
ಕಂಡುಬರುವವು. ಕೋನವು ಲ್‌ ರಿಂದ ೯೦ ವರೆಗೆ ದೊಡ್ಡ ದಾಗುತ್ತ ಹೋದಂತೆ 
ಕೋಜ್ಯಾ ಕಡಿಮೆಯಾಗುತ್ತ ಬರುವದು. ಆದ್ದರಿಂದೆ ಕೋಜ್ಯಾ ಕೋಪ ಸವನ 


ನೋಡುವಾಗ €ನಡುನಿನ ಅಂತರೆಗಳನ್ನು' ನಜಾ “ಮಾಡಬೇಕು. ಇದನ್ನು ಪೂರ್ಣ 
ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿಡಿರಿ. 


೧೧. ಮಾದರಿಯ ಉದಾಹರಣೆಗಳು :- 

ಉದಾ. ೧:--ಕೋಜ್ಯಾ ೪೧" ೧೮ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಕೋಜ್ಯಾ ೪೧" ೧೮' ಜ್ಯಾ (೯70"-೪೧" ೧೮) ವ ಜ್ಯಾ ೪೮ ೪೨' 

ಐ -೭೫೧೩. 

ಉದಾ. ೨:--ಜ್ಯಾ -೩ ಇರುವ ಕೋನವನ್ನು ಭೂಮಿತಿಯಿಂದ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಅಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ೧೦ ಸೆ. ಮಿ. ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅಬ ವ್ಯಾಸದಲ್ಲಿ 
ಒಂದು ಅರ್ಥ ವರ್ತುಳ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಬ ಕೇಂದ್ರ 
ದಲ್ಲಿ ೩ ಸೆ. ಮಿ. ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ, ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳ 
ಪರಿಘದ ಈ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವಂತೆ ಕಂಸ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಕ್ಕ ಬಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ 
L ಅ ಇದು ಇಷ್ಟಕೋನ ಆಗುವದು. 





ಎ೦೪ ಭೂನಿತಿ 


1ಕೆ ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿಯ ಕೋನ ಇರುವದರಿಂದ ಕಾಟಕೋನ 
ವಾಗಿದೆ; ಮತ್ತು ಜ್ಯಾ ಅಎ ಬಕ/ಅಬ ಎ ೩/೧೦ ಎ .೩, 

ಇದೇ ಕೋನವನ್ನು ಕೆಳಗಿನಂತೆ ತೆಗೆಯಬಹುದು. 

ಕ್ಹವಯ ಕಾಟಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ವಯ ದಲ್ಲಿ ೩ ಸೆ.ಮಿ.ದಹ ಸ್ತು ನಬ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಬ ಕೇಂದ್ರ ದಲ್ಲಿ 
೧೦ ಸೆ. ಮಿ. ತ್ರಿಜ್ಯದಲ್ಲಿ ಒಂದು ವರ್ತುಳ ಸತ 


ಕಂಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅದು ವಕ್ಷ ರೇಖ ನ 
ಯನ್ನು ಅದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುನದು. ಅಬ ೧೦ 
ಸ ತ್ನ 
ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದರೆ ವಅಬ ಇದು ಇಷ್ಟ ಸ್ಸ 
ಅ 


ಕೋಕ ಆಗುವದು. ಯಾಕೆಂದರೆ, ನ 

ಜ್ಯಾ [ ವಅಬ- ನಬ/ಅಬ-=೩/೧೦= ೩ 

ಉದಾ. ೩:-- ಕೋಜ್ಯಾ ಕ್ವಿ ಇರುವಂಥ ಒಂದು ಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಅಳೆಯಿರಿ. 

ಮೊದಲನೆಯ ರೀತಿ: ೫ ಸೆ. ಮಿ. ಅಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅಬ ವ್ಯಾಸದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಆ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ೩ಸೆ. ಮಿ. ತ್ರಿಜ್ಯದಿಂದ ಒಂದು ವರ್ತುಳಕಂಸ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಅದು ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳ ಪರಿಘನನ್ನು ಕ ಬಿಂದುನಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. 
ಕಅ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಅಂದಕ್ಕೆ ಕಅಬ ಇಷ್ಟ 3 


ಕೋನ ಆಗುವದು. 
ಬಕ ಕೂಡಿಸಿದರೆ / ಕ ಇದೊಂದು ಕಾಟ / Ns 
ಕೋನವಾಗುವದು. 


ಮತ್ತು ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ಅಕ/ಅಬ-ಕ್ಲಿ. ೪ ಹ ಬಿ 
ಎರಡನೆಯ ರೀತಿ. ಕವಯ ಇ ಕಾಟಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆ 
ಯಿರಿ. ವಕ್ಷದಲ್ಲಿ ೩ ಸೆ.ಮಿ. ವಅ ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅ ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿ ೫ ಸೆ. ಮಿ. ತ್ರಿಜ್ಯ ಬ ಯ 
ದಿಂದ ವರ್ತುಳಕಂಸ ತೆಗೆಯಿರಿ, ಅದು ನಯ 
ಕೇಖೆಯನ್ನು ಬದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವದು. ಅಬ 
ಕೂಡಿಸಿರಿ. “ತಿಂದರೆ. "ನಅಬ ಇದು ಇಷ್ಟಕೋನ 
ವಾಗುವದು. ಯಾಕೆಂದರೆ, 
ಕೋಜ್ಯಾ ಅ- ವಲ/ಅಬ ಎ ಹ. 





ಎ. ನ 
ಕಾಲುಗಳನ್ನು ಗೋಡೆಯಿಂದ ೬ ಫೂಟು ಅಂತರ 
ಮೇಲಿಟ್ಟು, ತುದಿಯನ್ನು ಗೋಡೆಗೆ ತಾಗಿಸಿ. ಅದರೆ ಬ 
ಅಮ ಕ್ಲಿತಿಜ ಸಮಾಂತರ ಪಾತಳಿಗೆ ಎಷ್ಟು ಅಂಶವೆ 
ಕೋನವನ್ನು ಮಾಡುವದೆಂಬದನ್ನು, ತ್ರಿಕೋನ ಮಿತಿಯ 
ಶೋಷ್ಟಕನನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಹೇಳಿರಿ. Oe 
[ಮು ನಿ. ನಿ] 
ಅಬ ರೇಖೆಯು ನಣಿಯನ್ನ್ಯೂ ಬಕ ರೇಖೆಯು 
ಗೋಡೆಯನ್ನೂ ತೋರಿಸುವವು. ಆದ್ದರಿಂದ, ಅ ೬ ಕ 


ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ಅಕ/ಅಬ ಎ ೬/೧೮ -೦ 


~ LO=೭ಂ aA 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ತ. ೩, 


ಎ. ಕೋಷ್ಟಕಗಳಿಂದ ಜ್ಯಾ ೧೫ ೩೪' ಮತ್ತು ಕೋಜ್ಯಾ ೩೭: ೪೮' ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೨. ಜ್ಯಾ ಕೋಷ್ಟಕದಿಂದ ೧೫, ಪ್ಲಿಳಳ ಲ, ೭೦5 ೪೮' ಇವುಗಳ ಕೋಜ್ಯಾ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ಚೆ ಆ 
೩. ದ್ರಿ ಶ್ರಿ ೬೪ಕಿ೫, ೮೨೪೧ ಜ್ಯಾ ಇರುವ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಕೋನಗಳನ್ನು 


೪ ಪ್ತಿ ಶೈ -೪ಕ೮ಂ -೫೭೬೯೩ ಕೋಜ್ಯಾ ಇರುವ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಕೋನಗಳನ್ನು 
(೧ ಕಲೆವರೆಗೆ ಸರಿ ಬರುವಂತೆ) ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೫. ಒಂದು ಸಮದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಸಮಾನ ಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
೧೦ ಇಂಚು, ಮತ್ತು ಶಿರೋಕೋನವು ೪೦7 ಇದ್ದರೆ, ಅದರ ಎತ್ತರನೆಷ್ಟು? 

೬, ೫ ಇಂಚು ತ್ರಿಜ್ಯನಿರುನ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯು ಪರಿಘದಿಂದ ೨೫ ದೆ 
ಸೋನ ಮಾಡುವದು. ಆದರೆ ಅದರ ಉದ್ದಳತೆ ಎಷ್ಟು? 

[ಅಬ ಜ್ಯಾ ರೇಖೆ, ಮತ್ತು ವ ಕೇಂದ್ರ ಇದ್ದಾಗ ಗ ಅವಬ ಇದರೆ ವಿಚಾರ 
ಮಾಡಿರಿ, ] 
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೭, ಒಂದು ಸಮಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಭುಜವು ೮ ಇಂಚು, ಮತ್ತು 
ಅದರಲ್ಲಿಯ ಲಘುಕೋನವು ೪೨9 ಇದ್ದರೆ, ಅದರ ಕರ್ಣಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ 
ಉದ್ದಳತೆಯೆಷ್ಟು? 

ಲ, ಜ್ಯಾ ೭/೨೫ ಇರುವ ಕೋನ ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೯, ಒಂದು ಏರಿಕೆಯ ಮಾರ್ಗವು ಕ್ಷಿತಿಜ ಸಮಾಂತರೆ ಪಾತಳಿಗೆ ೪ ಕೋನ 
ಮಾಡಿ, ೧೫೦ ಯಾರ್ಡು ದೊರ ಹೋಗಿದೆ. ಆದರೆ ಆ ಸ್ಥಳದ ಕ್ಷಿತಿಜ ಲಂಬವೆಷ್ಟು? 

೧೦. ೨೦ ಫೂಟು ಉದ್ದವಿರುವ ಒಂದು ಏಣಿಯನ್ನು ಗೋಡೆಯ ತಳದಿಂದ 


೬ ಫೂಟು ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ಗೋಡೆಗೆ ತಾಗಿಸಿಟ್ಟದೆ. ಆದರೆ ಅದು ಕ್ಷಿತಿಜ ಸಮಾಂತರ 
ಪಾತಳಿಗೆ ಎಷ್ಟು ಅಂಶದ ಕೋನ ಮಾಡುವದೆಂಬದನ್ನು ತ್ರಿಕೋನ ಮಿತಿಯ 
ಕೋಷ್ಟಕ ನೋಡಿ ಹೇಳಿರಿ, 

೧೧. ಅಬ-ನ ಇಂಚು, ಬಕ - ೨.೮ ಇಂಚು, ಮತ್ತು (ಬ ಇದರ ಕೋಜ್ಕಾ 
ಸಿ ಇರುವಂಥ ಅಬಕ ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, ಬಕ ದ ಮೇಲೆ ಅ ಬಿಂದುನಿ 
ನಿಂದ ತೆಗೆದ ಲಂಬವು ಪ ದಲ್ಲಿ ಕೊಡುವದು. ಅದರೆ, ಬಪ್ಕ ಪಅ್ಯ ಅಕ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ಉದ್ದಳತೆ ತೆಗೆಯಿರಿ. (ಮು. ವಿ. ನಿ. ೧೯೩೬] 

೧೨. ೪ಸೆ. ಮಿ. ತ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ ಒಂದು ವರ್ತುಳನನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ ವರ್ತುಳ 
ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ೭ ಸೆ. ಮಿ. ದೂರದಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಆ ವರ್ತುಳಕ್ಕೆ ಸ್ಪರ್ಶ 
ಮಾಡುವ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಮತ್ತು ಇದನ್ನು ತೆಗೆಯುವಾಗ ನೀವು 
ಉಪಯೋಗಿಸಿದ ರಚನೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ; ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಕೋಷ್ಟಕವನ್ನು 
ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯಲ್ಲಿಯ ಕೋನವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. (ಮು. ನಿ. ನಿ. ೧೯೩೬] 

೧೩. ೧೮ ಫೂಟು ಎತ್ತರವಾದ ಒಂದು ಕಂಬನಿದೆ. ಅದರ ತುದಿಯಿಂದ ೨ 
ಫೂಟು ಕೆಳಗಡೆಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ೨೭ ಫೂಟು ಉದ್ದವಿರುವ ತಂತಿಯನ್ನು ತೊಡಕಿಸಿದೆ. 
ಆ ತಂತಿಯ ಇನ್ನೊಂದು ತುದಿಯನ್ನು ನೆಲಕ್ಕೆ ತಾಗಿಸಿದೆ. ಆದರೆ. ಅಡು ನೆಲದ 
ಮೇಲೆ ಎಷ್ಟು ಅಂಶದ ಕೋನ ಮಾಡುವದು? 

೧೪. ಅಬ, ಅಕ ಇವುಗಳ ನಡುವಿನ ಕೋನದ ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆಯು 1/4 ಇದೆ. 
ಅಬ ಇಡು ೫ ಫೂಟು ಇದ್ದರೆ, ಅದರ ಅಕ ದ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಕ್ಷೇಪನೆಷ್ಟು? 

೧೫. ಸಮ ಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ್ದೊಂದು ಭುಜವು ಅ ಫೂಟು ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ, 
ಅಡರೆ ಕ್ಷೇತ್ರಫೆಲನು ದ ೫ ₹ಅ೨ ಎ.೪೩ ಅತ ಚೌ, ಫೂ. ಆಗುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


ಹಾಟಿಕೋನ ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವದು 


ರೆ ತ್ರಿಕೋನಗಳ ಅಳತೆಯ ಶಾ 
ಯಾವ ಭಾಗಗ ಗ ಜೂ 


ನ್ನ 


61 
) 
ರಾ 


(ಎ 
CE 
ಲ 
ಡಿ 
ಜಿ 


ಚಿ (6 


ತು. ಕೋನದ ಗೊತ್ತಿದ್ದ ಭಾಗಗಳ 
ಕೆ es ಆಧಾರದಿಂದ ತೆಗೆಯಬಹುದು. 
ಈ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ತ್ರಿಕೋನದ ಕೊಟ್ಟ Me ಅದರ ಅಜ್ಞಾತ 
ಸ ತೆಗೆಯುವದಕ್ಕೆ ತ್ರಿಕೋನ ಬಿಡಿಸುವದು 
(Solving a triangle) Ro 

ಇಲ್ಲಿ ನಾನು ಕೇವಲ ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದ ವಿಜಾರವನ್ನಷ್ಟೆ 
ಮಾಡೋಣ. ಅಜಬಕ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ [ ಕ ಇದು ಕಾಟಿಕೋನವಿದೆ. 
ಬಕ್ಕ ಕೆಅ ಅಬ ಭುಜಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಅಗ ಬ ಕೆ' ಎಂದು 
ಗುರುತಿಸಿರಿ. ಮತ್ತು [ಅ (ಬ, / ಕೆ ಇವುಗಳ ಬಧಲು ಕೇವಲ 
ಅ, ಬ್ರ ಕ ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಇದರಲ್ಲಿ ಒಟ್ಟಿಗೆ ನಾಲ್ಕು ಪ್ರಕಾರದ 
ಉದಾಹೆರಣೆಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಬೇಕಾಗುವದು: 


(೧) ಕ, ಆ' ಕೊಟ್ಟರೆ ತ್ರಿ ತ್ರಿಕೋನ ಬಿಡಿಸುವದು. 


ಸತಿ) ಅ, ಬ' 2) >>» ೨2 ಬ 
ಬುಕ್ಕ ಅ , .» 
(೪) ಅ', ಅ 22 ೨೨ ೨2 ಆ 


ಈ ಮಾದರಿಯ ಎಷ್ಟೋ ಉದಾಹರಣೆ ತ 
ಗಳನ್ನು ನಾವು ಈ ಮೊದಲು ಬಿಡಿಸಿದ್ದೇವೆ. ಬ' ಕ 


ಶಿ೦೮ ಭೂನಿತಿ 
ಆದರೆ ಈಗ ಇವುಗಳನ್ನೇ ಒಳ್ಳೆಯ ಅಚ್ಚು ಕಟ್ಟಾಗಿ ಬಿಡಿಸುವ ನಿಜಾರ 
ಮಾಡೋಣ. 


೧೩. ಕಾಟಕೋನ ತ್ರಿಕೋನಗಳನ್ನು ಬಡಿಸುವದು 


(೧) ಕ' ಕರ್ಣವನ್ನೂ, ಅ' ಒಂದು ಭುಜವನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟಿನೆ. 
ಜ್ಯಾಅ- ಅ'/ಕ' ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಅ ಗೊತ್ತಾ 


ಗುವದು. ಬ ೯೦" ಅ ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಬ ಬ 

ಗೊತ್ತಾಗುವದು. ಬ! ಶೆ' ಜ್ಯಾ ಬ ಇದರ ಷ್ಟ! 
ಮೇಲಿಂದ ಬ' ಗೊತ್ತಾಗುವದು. ಅಥವಾ ೫ 
ಬ'ಎ೪ಳ(ಕ'೨ - ಆ'೨) ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಬ ್ಯ ಈ 

ಗೊತ್ತಾಗುವದು. 


ಇದರಲ್ಲಿ ಕಾಟಕೋನ 'ತಿ ತ್ರಿಕೋನದ ಈ ಮತ್ತು ಅ? ಕೊಟ್ಟ ದ್ದು ಇದರ 
ಮೇಲಿಂದ. ಉಳಿದ ಮೂರು ಭಾಗಗಳನ್ನು ಅಂದರೆ ಅ ಬೃ ಬ' ಇವುಗಳನ್ನು 
ಗಣಿತದಿಂದ ಬಿಡಿಸಿದೆವು. 


(೨) ಅ' ಮತ್ತು ಬ' ಭುಜಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿ ದ್ಹುಂಟು. 


ಸ್ಪ ಅ-ಎ ಅ'/ಬ' ದಿಂದ ಅ ತಿಳಿಯುವದು. ಬ 
ಬಎ೯ಂ ಅ » ಬ ೨೨ 
ಈೆಎ೪(ಅ೨ಬ೨),, ಕ i ಆ' 
ಅಥವಾ ಅ'/ಕ' - ಜ್ಯಾ ಅ 
- ಅ'/(ಜ್ಯಾ ಅ) ದಿಂದ ಈ' ,, ಆ ಬೆ ಹ 


(೩) ಕ' ಕರ್ಣವನ್ನೂ, ಅ ಲಘುಕೋನವನ್ನೂ ಕೊಟ್ಟಿ ಜಿ. 
ಬ -೯೦"- ಅದಿಂದ ಬ ತಿಳಿಯುವದು. 
ಅ'-ಕ'ಜ್ಯಾಅ, ಅ ನ 
ಬ'ಎಕ ಜ್ಯಾಬ,, ಬ! » ಅಥವಾ 
ಬ'ಎ೪್ಭ(ಕ೨- ಆ'3) ದಿಂದ ಬ, 





ಕ'ಎಳೆ(ಆ3 3. ಬ)ದಿಂದಕ' ,, 
ಅ'/ಕ'-ಜ್ಯಾಅ 
, ಕ' ಎ (ಜ್ಯಾ ಅ) ವಿಂದ ಕ' ,, ಅ" 
೧೪. ಮಾದರಿಯ ಉದಾಹರಣೆಗಳು: 
ಉದಾ. ೧: ಕಂ", ಕ'-೧೧೦ ಫೂಟು; ಅ'ಎ೪೫ ಫೂಟು 
ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಸ ಅಬಕೆ ಬಿಡಿಸಿರಿ. 
ಜ್ಯಾ ಅಜ ಅ'/ಕೆ'ಎ೪೫/೧೦೦ - ೪೦೯೧; 





“ ಅ ೨೪ ೯'. 
ಬ2ಎಐ೯ಂ- ಅಐಎ ೬೫ ೫೧. 
ಬ'/ಕ'-ಜ್ಯಾಬ್ಯ ಎ ಬ'ಎಕೆ' ಜ್ಯಾ ಬಎ೧೧೦೫-೯೧೨೫ 


= ೧೦೦-೩೭೫೦ ಫೂಟು. 
ಇ ಅ ೨೪ ೯೪; ಬಜ; ಬ'ಎ೧೦೦-೪ ಫೂಟು. 
ತುಲನೆ :- -ತುಲನೆಗಾಗಿ ಬ' ಭುಜವನ್ನು ಬ'-೪(ಕ೨ - ಅ?) 
ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ತೆಗೆಯೋಣ. 
೫೨ ಅ'೨ . ೧೦೦೨ - ೪೫೨ ಎ(೧೧೦ +೪೫) (೧೧೦ - ೪೫). 
= NHK EH ಎಇ೧೦೦೭೫; 
ಬ -೧೦೦-೩ ಫೂಟು. 
ಉದಾ. ೨:- ಕಂ, ಅ'ಎಜಂ ಫ್ಯೂ ಬಿಎ ೨೭ ಫೂ. ಇದರ 
ಮೇಲಿಂದ ಓಅಬಕ ಬಿಡಿಸಿರಿ. 
ಸ್ಟೆ ಅ ಅ'/ಬ' ಎ ೩೧/೨೭ -೧-೧೪೮೧, .. ಅವ ೪೮ ೫೭'. 
ಬಂ -ಅಎ೪ಲಂ" ಜೆ. 
ಕೆ'ಎಳೆ(ಅ'೨ . ಬ'೨) ಎ೪(೯೬೧.೭೨೯)ಎ1ೆ(೧೯೬೦)ಎ೪೧-೧೧. 
ಸ ಅಈವಳಲ್‌ ೫೭ ಬ-೪೧' ೩; ಕೆ ಎ೪೧-೧೧ ಫೂಟು. 
ತುಲನೆ:-ಆ'/ಕೆಎಜ್ಯಾಅ .. ಕೆಎಳ'/ಜ್ಯಾ ಅ-೩೧/-೭೭೪೨ 
ದ ಭಗಿ-ಗಿ. 


ಕ್ಮ೧೦ ಭೂಮಿತಿ 





ಉದಾ. ೩ :--ಒಂದು ಬಂದರದಿಂದ ಒಂದೇ ಕಾಲಕ್ಕೆ ಎರಡು ಹಡಗ 
ಗಳು ಬೇರೆ ಬೇರಿ ಕಡೆಗೆ ಹೊರಟವೆ. ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಅ ಹಡಗವು ಉತ್ತರ 
ದಿಕ್ಕಿಗೆ ಬ ಹೆಡಗವು ಉಂ ಪ ದಿಕ್ಕಿಗೆ ನಡೆದವು. ಬ ಹಡಗವು ೫೦ 
ಮೈಲು ದೂರ ಹೋದ ಮೇಲೆ ಅದರ ಪೂರ್ವಕ್ಕೆ ಅ ಹಡಗವು ಬರುವದು. 
ಆದರೆ ಆಗಿನ ಅವುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. ಮತ್ತು ಬಂದರ 
ದಿಂದ ಅದ ಅಂತರವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. ' 

ಮ ಇದು ಬಂದರವಿದ್ದ ಸ್ಥಳ; ರ ಇದು ಬ ಹಡಗವು ೫೦ ಮೈಲು' 
ಹೋದ ನಂತರದ ಸ್ಥಳ; ಮತ್ತು ಖ ಇದು ಆಗಿನ ಅ ಹಡಗದ ಸ್ಸ 

L ಮಖರ ಇದು ಕಾಟಿಕೋನವಾಗಿಜಿ ರಖ್ಯ, ಮಖ ಇವುಗಳ 
ಅಂತರದ ಅಳತೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವದಿದೆ. 

ರೆಖ/ಮರ = ಜ್ಯಾ ೨೦" 
2. ರಖ- ಮರ ಜ್ಯಾ ೨೦" ಎ೫೦ -೩೪೨೦೦ 

ಎ೧೭೬೧ಮೈ. 

ಮಖ/ಮರ - ಕೋಜ್ಯಾ ೨೦" 

ಮುಖವ ಮರ ಕೋಜ್ನಾ ೨೦". 
=೫ಂx ೯೩೯೭-೪೬೯೮೫ ಮೈ. 





ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ತಳ. 
೧) 


ಕೆಳಗಿನ ತಿಕೋನಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಿರಿ; ಎ 
ಕೋನ ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. 


೧. ಆಜ ಕಲ. ೨, ಅಳತ, ಶೆ ೭೫. 

೩. ಬಗ! ೧೨) ಈೆ..ಸ೩ಂ. ೪, ಬ! ಕ೭೫, ಕವ ೮೦೦. 

೫, ಅ'ಎಲ್ಕ ಬ! ಎ೧3, ೬. ಅಆ! ೪೨೫, ಬ! ೭೫೦. 

೭. 3೫ 23೨೦, ಅ ಎ ೨೦% ೮. ೫' 2900, ಬಳ್‌ ತಿಂ 


೯ ಅ! ೮೦ ಬ. ೪' ೮. ಎಲ. ಆ ಎ ೫೨೫, ಅ. ೬೮ 


ಅರ ಗ್ದ ಅಕ ದಾಳ್‌ ಕಲ್‌ ಇ, ಳ್‌ 
[oS ಟಿ, 


ನ 
೧ಿದಿ. 5 $ ಪ್ರದಿ ವರಡಲ್ಲಿರುವ ಹ 
ಆಳು ಇ ms ಖೆ ಕ್ರ 
ಜಿಂಪಂವಿನಿಂದ ಆ ನರ್ತುಳಕ್ತೆ ಒಂದು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ವರ್ತುಳ 
ಆ 
ಜಂ ನೆ ಜಾಯೆ ಜಿ ಡ DS ER pe 
ತ್ರಿಜ್ಯನ್ರ ಇಂಬ ಇದ್ದರು ಗರ ನಯಯ ಉಪ್ಪಳ ಎಷ್ಟು 4 ಮತ್ತು 2 
ಮೆ 
ವಪ ಕೆ ಎಷ್ಟು ಅಂಶದ ಕೋನವನ್ನು ಮಾಡುವವು? 


೧೨. ಗ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ / ಅ ೫೦%, ಬತ ಎಳಿ ಇಂಚು. ಇಹರಿಂದ ಆ 


ಕೋನದ ಪರಿತ್ರಿಜ್ಯ (circumradius) ತೆಗೆಯಿರಿ. 


(We 


[ನ ಪರಿಕೇಂದ್ರ ಎಂದು ತಿಳಿದು ಸ ನೆಬಕ ಓಡಿಸಿ 


೧೩. ಅ ಮುತ್ತು ಬ ಇವರು ಈ ಸ್ಥಳದಿಂದ ಒಂದೇ ಸಾಲಕ್ಕೆ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಕಡೆಗೆ 
ಹೊರಡುನರು. ಅನು ತಾಸಿಗೆ ೩ ಮೈಲಿನಂತೆ ಉ. ೩? ಪೆ, ದಿಕ್ಲಿಗೆ ಹೋದನು; 


ಮತ್ತು ಬನು ತಾಸಿಗೆ ೩ ಮೈಲಿನಂತೆ ಉ, ೫೫” ಪೂ, ದಿಕ್ಕಿಗೆ ಹೋದನು, ಅದರೆ 
ಎರಡು ತಾಸುಗಳ ನಂತರೆ ಅವರಿಬ್ಬರ ನಡುವಿನ ಅಂತರ ಎಷ್ಟಾಗುವದು ಎಂಬದನ್ನು 
ಹೇಳಿರಿ; ಮತ್ತು ಅಬಕ ಕೋನದ ಅಳತೆ ಹೇಳಿರಿ. 


೧೪, ಸೊರ್ವ- ಪಶ್ಚಿಮವಾಗಿರುವ ಒಂದು ಮಾರ್ಗದಲ್ಲಿ ಅ ಮತ್ತು ಬ ಎರಡು 
ಸ್ಥಳಗಳು ೫೦೦ ಯಾರ್ಡ ಅಂತರದ ಮೇಲಿವೆ. ಹ ಎಂಬ ಶಾಲೆಯ ಸ್ಥಳವು 
ಅ ದಿಂದ ಉ. ೩೦” ಪೊ. ದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ, ಮತ್ತು ಬದಿಂದ ಉ ೬೦ ಪೃ ದಿಕ್ವಿನ್ಲಿ 


ಇದ್ದರೆ ಆ ಶಾಲೆಯು ಮಾರ್ಗದಿಂದ ಎಷ್ಟು ಅಂತರೆ ಹ ಮೇಲಿರುವದಾ? ಗಮೊದಲ 
ಅಕ ಅಂತರವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ.] 


೮) 


*೧೫. ಒಂದು ದಿನ್ನೆಯ ಎತ್ತರವು ೩೦೦ ಫೂಟು ಇದೆ, ಅಲ್ಲಿಂದ ಸರಿಯಾಗಿ 
ಪೂರ್ವಕ್ಕೆ ಒಂದು ಸಾನಿರ ಯಾರ್ಡು ಆಂತರದ ಮೇಲೆ ಒಂದು "ಹಡಗ ವು ಕಾಣು 
ವದು. ಅಲ್ಲಿಂದ ಆ ಹಡಗವು ಸರಿಯಾಗಿ ಉತ್ತರಕ್ಕೆ ೫೦೦ ಯಾರ್ಡ ಹೋದ ಬಳಿಕ, 
ಆ ಹಡಗದಿಂದ ದಿನ್ನೆಯ ಶಿಖರದ ಉನ್ನತ ಕೋನ ಎಷ್ಟಾಗುವದು? 


೫ನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 


ಕೆಲವು ವಿತಿಷ್ಟ ಕೋನಗಳ ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯಲ್ಲಿಯ 
ಗುಣೋತ್ತರಗಳು 


ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯಲ್ಲಿ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳು 


೧೫. ೩೦, ೪೫', ೬೦" ಕೋನಗಳ ತ್ರಿಕೋನನಿತಿಯಲ್ಲಿಯ 
ಗುಣೋತ್ತರಗಳು. 


(೧) ಅಬಕ ಇದೊಂದು ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನವಿಜೆ. ಅಡ ಬಕ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಅಬ-೨ ಆ ತಕ್ಕೊಳ್ಳಿರಿ. ಅಂದರೆ, / ಬಅಡ- ೩೦", 
L ಅಬಡ ೬೦", ಮತ್ತು / ಅಡಬ ಎ೧ ಕಾಟಿಕೋನ. ಬಡ. ಆ; 
ಮತ್ತು ಅಡ- /(ಅಬ3೨ - ಬಡ3) 2 ೪೩ ಅ. 

" ಜ್ಯಾ ೩೦" ಎ ಬಡ/ಅಬ 
ಎ ಅ'/೨ ಅ' ಎಲಿ. 

ಕೋಜ್ಯಾ ೩೦" - ಅಡ/ಅಬ 
=vVa ಅ'/೨ ಅ' 
=Va/s 

ಸ್ಪ೩ಂ" = ಬಡ/ಅಡ-ಅ'/ ೪ ೩ಆ' 
ಇಗ V ಸಿ. 

ಮತ್ತು ಜ್ಯಾ ೬೦% ಅಡ/ಅಬ 
=Vav’/s ಅ. 
=V೩/೨. 

ಕೋಜ್ಯಾ ೬೦” ಎ ಬಡ/ಅಬ ಎ ಅ'/೨ ಅ' 

ಚ 

ಸ್ಸ ೬೦" = ಅಡ/ಬಡ - 1/೩ ಅ'/ಅ' 

=Va 





ಮೆ ಳು ಉಷೆ ಹೆ ಕಾಲ ಕಾಂತ್‌ ತ್ರ ಗಾನ್‌ we wd ಇ ಆ ಕ ನತ್ತು 

ಕರುಂ ವರಿಷ್ಟ RADE ತ್ರ ತಯ ಗುಣೋತ್ತರ ವದ 

ಕ ಇದೆ _ ಜಿ ೫ 

[on ಗಿಂದು ಹ ದ! ನೆ ಇ ೦ ಸಾ ಬೂಸ ಬಾಷ್‌ ್ಸ್‌ 

೨) ಅಬಕ ಇದೊಂದು ಸಮದ್ರಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನವಿದ ಅಘ 
[2 


ಅಕ ಎ ಬಕ ಅ; ಅಂದರೆ ಅಬ3 2 ಅಕ೨ ಬಕ೨-೨ ಅ" 
" ಅಬ-೪೨ ಆ 
. ಜ್ಞಾ ೪೫" ಎ ಅ'| ೨ ಅ'-೧/ ೪೨ 
ಕೋಜ್ಯಾ ೪೫" 5/1 ೨ಅ'ಎ೧/1/೨. 
ಸ್ಪ ೪೫” ಎ ಅ'/ಅ' ಎ 

















Fe ತೋರಿಸಿದೆ. ಹಿಂದಿನ :೩೦ 

೧೦ನೆಯ ಕಲಮಿನಲ್ಲಿಯ ಕೋಟ ಕೋನ ' ETE ದಾರಾ 
ಗಳ ಗುಣೋತ್ತರದಿಂದ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿದ ಓಂ -್‌' ಸ್ರ ಳಿ 
ಸಂಗತಿಗಳನ್ನು ಇದರಲ್ಲಿ ನೋಡಿಕೊಳ್ಳ RST ಇನೆ 
ಬಹುದು. ' ೪೫ Ve Vs | ೧ 


*೧೬. ೦, ೧೫ ೨೨೦ ೬೭೦, ೭೫ ೯೦ ಈ ಕೋನಗಳ 
ಗುಣೋತ್ತರಗಳು. 


Le 


೧. 


[ಇದು ಮುಂಬಯಿ ವಿದ್ಯಾ ಖಾತೆಯ ಅಭ್ಯಾಸ ಕ್ರೆಮದಲ್ಲಿ ಇಲ್ಲ. 


(೧) ೧೫ ನೆಯ ಕಲಮಿನಂತೆ A ಅಬಡ ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಅರ್ಥ 
ಭಾಗ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ; ಅದರಲ್ಲಿ 1 ಬಅಡ ೩೦, 1 ಅಬಡ ಎ ೬೦', 
Lಡೆವ೧ಕಾಟಿಕೋನ. 


ಪ್ಲಿ೧ ಭೂಮಿತಿ 


ಅಬ ಮತ್ತು ತತ ರಿಯಾಗುವಂತೆ ಡಅ ರೇಖೆಯನ್ನು ಈ ವರೆಗೆ 
ಬೆಳಿಸಿರಿ.. ಬ ಈ ಕೂಡಿಸಿರಿ. ಆಂದರೆ / ಅಬಈ ಎ =ಎ/ ಅತಶ್ಕುಬ 
ಎಡ್ಡಿ / ಡಅಬ- ೫ 





". ಈಬಡ ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ / ಈ -೧೫' ( ಈಬಡ ಎ ೬೫" ಮತ್ತು 
[ಡಂ 
ಅದರಂತೆ, ಅಬ ೨ ತೆಗೆದುಕೊಂಡಕೆ, 
ಬಡಎ೧, ಈಡ- ಈಅ-. ಅಡ- ಅಬ. ಅಡ ೨೬೪೩ 
ಮತ್ತು ಈಬ೨ ಎ ಈಡ?3 + ಬಡ೨ ಎ (೨೨. /೩)೨-. ೧೨ಎ೮4 ೪೪೩ 
. ಈಬ- (೮%. ೪:೩) ಆದ್ದರಿಂದ, 
ಜ್ಯಾ ೧೫" ಎ ಕೋಜ್ಯಾ ೨೫” ಎ ಬಡೆ/ಈಬ-೧/೪ (೮. ೪೪೩) 
ಕೆ ಜ್ಯಾ ೧೫" ಎ ಜ್ಯಾ ೭೫ಎ ಈಡ/ಈಬ- (೨. 0೩)/ ೪ (6೬೪ Va). 
ಸ್ಪ೧೫ ಎ ೨44 ೩) ಎ (೨- /೩)/(೪-೩) 
ಬಿಳಿ. 
ಸ್ಸ ೭೫” ಎ ಈಡ್ಯ/ಬಡ (೨% 0೩)/೧ಎ ೨೬ Va. 
(೨) ೧೫ನೆಯ ಕಲಮಿನಂತೆ ಅಬಕ ಸಮದ್ವಿಭುಜ ಕಾಟಕೋನ 


ಕ್ರಿಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
ಅದರಲ್ಲಿ / ಕ೯ಂ", ಚಿ ( ಬ. ೪೫. 





!(. ಅಬಡ- [ ಅಡಬ ಚತ 
1 ಡೆಬಕ-=- / ಡೆಬಅ .. / ಅಬಕ ಎ 
ಅದರಂತೆ ಅಕ ಎ ಬಕ ಎ ೧ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 
ಅಬ - ಅಡೆ-ಎ ೨, ಡಕ- ೪೨೬೧ ಮತ್ತು 
೨ ಡಕ೨ . ಬಕ೨'ಎ((/೨.. ೧)೨ ೧೨ ಎಳಿ ೨೪೨; 
ಆದ್ದರಿಂದ ಡೆಬ-೪(೪+೨೪ ೨). 
. ಜ್ಯಾ ೨೨5'ಎಕೋಜ್ಯಾ ೬೭5'ಎಬಕ/ಬಡ=ವ೧/'೪ (೪4೨ ೪ ೨). 


i 


ಕೋಷ್ಯಾ ೨೨5” - ಜ್ಯಾ ನ ಡಕ/ಬಡ 
=(V2+0)/V(v+sV.s). 
ಬಕ/ಡಕ=೧/(V೨+೧)=(೪5-೧)/(3-೧) 
=V೨-೧. 
ಸ್ಪ ೬೭್ಲೌ-ಡಕ/ಬಕೆ-(V೨4+೧)/೧= V೨ +೧ 
ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಕೆಳಗಿನ ಗುಣೋತ್ತರಗಳನ್ನು ಸುಲಭವಾಗಿ ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿಡ 
ಬಹುದು. 
ಸ್ಪ ೧೫'ಎ೨-ಳೆ೩; ಸ್ಪ ಳೆ ಐ ೪೩; 
ಸ್ಪ ೨೨ ಎಳೆ೨-೧; ಸ್ಸ ಒಟ್ರಿ?'ಎಳೆ೨3. ೧. 


ಸ್ಸ ಇತ್ತಾ” 


|| 


ವ್ಲಿ೧ಿತಿ ಸೊಮಿತಿ 


*(೩) ಅಬಕ ಇದೊಂದು ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಅದರ 
ಓಕ ಇದು ಕಾಟಕೋನವಿದೆ; / ಅ ಇದು ತೀರ ಸ ಸಣ್ಣ ಕೋನವಿಡೆ; 
ಮತ್ತು / ಬ ಇದು ತೀರ ದೊಡ್ಡದು ಅಂದರೆ ಸುಮಾರು ೯೦" ಶ್ರ ಸಮೀಪ 

ದಲ್ಲಿದೆ. 


L ಅ ಇದು ಕೊನೆ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ ಸ ಸಣ್ಣ 


ದಾಗುತ್ತ ಹೋದಂತೆ ಬಕ ಕೀಖೆಯು i ಎ 
ಸಣ್ಣ-ಸಣ್ಣ ದಾಗುತ್ತ ಕೊನೆಗೆ ೦ ಆಗು ೫ 


ವದು. ಮತ್ತು ಅಕ ರೇಖೆಯು ಅಬ ದಷ್ಟು ಆಗುವದು. ಅಂದಕೆ 
ಅಂತಿಮ ಸ್ಲಿ ಸತಿಯಲ್ಲಿ, 

ಜ್ಯಾ ಅನ ಕೋಜ್ಯಾ ಬ. ಬಕ/ಅಬ್ಕ ಇದರಿಂದ 

ಜ್ಯಾಂ'ಎಕೋಜ್ಯಾ ೯೦ ಎ೦. ಮತ್ತು 

ಕೋಜ್ಯಾ ಅಎ ಜ್ಯಾ ಬಎ ಅಕ/ಅಬ ಇದರಿಂದ 

ಕೋಜ್ಯಾ ೦"ಎಜ್ಯಾ೯ಂ"ಎ೧, 

ಸ್ಸ ಅ- ಬಕೆ/ಅಕ ಇದರಿಂದ ಸ್ಪ ೦೭೦. ಮತ್ತು 

ಸ್ಸ ಬಎ ಅಕ/ಬಕ ಇದರಿಂದ ಸ್ಪ ೯0° ಎ೭. 


[ಇಲ್ಲಿ ಈ ಚಿಹ್ನನನ್ನು ಕಡೆಗೆ ಹೋಗಿದೆ? ಎಂಬರ್ಥದಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿಸಿದೆ.] 


ತ್ರಿ ಕೋನನಿತಿಯಲ್ಲಿಯ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳು. 
ಓ ಅಬಕೆದಲ್ಲಿ / ಕ ಒಂದು ಕಾಟ 


ಕೋನ ಇದ್ದರೆ, 
ಜ್ಯಾ ಆಯ ಅ'/ಕ' ಈ, ಅ' 
ಕೋಜ್ಯಾ ಅ - ಬ!/ಕ' ಮತ್ತು 
ಸ್ಸ ಅ- ಅ'/ಬ' ಆದ್ದರಿಂದ, ಅ“ ಆ. 


(೧) ಜ್ಯಾ ಅ/ಕೋಜ್ಯಾ ಅ 
ಎ(ಅ/ಕೆ)/(ಬ'/ಕ') ಎ ಅ/ಬ' ಎಸ್ಟ ಅ..........(೧) 


ಕ್ರ ಸ ಗ್ರ ಶಿ 
ತ ಸೃ ಅ) ಇದರ ಬದಲು ಜ್ಯಾ” ಅ, 
ಮತ್ತು (ಕೋಜ್ಯಾ ಅ)? ಇದರ ಬದಲು ಕೋಜ್ಯಾ ೨೮ 
ಕೋನಮಿತಿಯ ಗುಣೋತ್ತರಗಳ ಘಾತಾ ೦ೆಗಳೆನ್ನು ಯಾವಾಗಲೂ 
ದೇ ಶ್ರಮದಲ್ಲಿ ಬರೆಯುವರು; ಆದ್ದರಿಂದ, 
ಜ್ನಾ ೨ ಆಟ ಕೋಜ್ಯಾ ೨ ಅನಂಗ. 


ಸ SN ೨), 
(೨) ಇದರಿಂದ ಜ್ಯಾ ಅ 0(೧- ಸತ ನ ಅ) ವ ಮತ್ತು 


ಕೋಜ್ಯಾ ಅಎ ೪ (೧-ಜ್ಯಾ ೨ ಅ) ಹೀಗೆ ಸಮೀಕರಣಗಳುಂ ಂಬಾಗುವವು. 
ಕೆಳಗಿನ ಸೂತ ಗಳನ್ನು ಪಾಠಮಾಡಿರಿ;_- 
ಜ್ಯಾ ಅ ತ 
ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ಇ 
ಜ್ಯಾ” ಅ ಕೋಜ್ಯಾೌ ಅ-೧ 
ಜ್ಯಾ (೯0'-— ಅ) = ಫೋಜ್ಯಾ ಅ 
ಕೋಜ್ಯಾ (೯೦" - ಅ) - ಜಾ ಅ, 


( 


ಅ 


ಕೆ 
೧೮. ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯಲ್ಲಿಯ ಗುಣೋತ್ತರಗಳು gr ಇರು 
ವವು; ಅವು ಸರಿಮಾಣಗಳಲ ಲ್ಲವೆಂಬದನ್ನು ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿಡಿರಿ. ಅದರಂತೆ ಜ್ಯಾ 


ಅ ಇದು ಒಂದೇ ಸಂಖ್ಯೆ ಇರುವದು. ಜ್ಯಾ ಮತ್ತು ಅ ಚ ಬೇರೆ ಬೇರೆ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲ. ಅದ್ದರಿಂದ ಜ್ಯಾ್‌ಿ ಅ) ಇದನ್ನು ೨ ಜ್ಯಾ ಈ ಹೀಗೆ ಬರೆಯ 

ಕೂಡದು; ಅಥವಾ " ಜ್ಯಾ (ಅ + ಬ) ಸರಸು “ಜ್ಯಾ ಅ4 ಜ್ಯಾ ಬ) 
ಹೀಗೆ ಬರೆಯಕೂಡದು. ಉದಾ: —್‌ಜ್ಯಾ ೬೦% ಎಂಬ ಗುಣೋತ್ತರವು 
"೨ ಜ್ಯಾ ೩೦” ರಷ್ಟು ಇಲ್ಲ; ಅಥವಾ "ಜ್ಯಾ ೭೫ ಇದು "ಜ್ಯಾ ೪೫” 
+ ಜ್ಯಾ ೩೦ ಬ ರಷ್ಟು ಇಲ್ಲ. ಅದರಂತೆ ಕೋಜ್ಯಾ ಆ ಅಥನಾ ಸ್ಪ ಅ ಇವು 


೩್ಲಿ೧ಿಲೆ ಭೂಮಿತಿ 


ಒಂದೊಂದೇ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿವೆ. ಮತ್ತು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗುಣೋತ್ತರನ್ಪ 
ಒಂದೇ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿದೆ ಎಂಬದನ್ನು ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿಟ್ಟು, ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ 
ಬೀಜಗಣಿತದ ಎಲ್ಲ ನಿಯಮಗಳು ಹೊಂದುವವೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. 

ಉದಾ:--ಹೇಗೆ, (ಅ. ಬ)” ಎ ಆ೨ ..೨ ಅಬ-. ಬತ 

ಹಾಗೆ, (ಜ್ಯಾ ಅಃ ಜ್ಯಾ ಬ) ಎ ಜ್ಯಾ” ಅ-.೨ಜ್ಯಾ ಅ ಜ್ಯಾ ಬ 
+ ಜ್ಯಾ್‌ ಬ; ಎಂಡು ಬರೆದು ತೋರಿಸಬಹುದು. ಇಂಥ ಬೀಜಗಣಿತ 
ಗಳಲ್ಲಿಯ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳ ಹೊರತು ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಕೇವಲ 
ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳು (ಮೇಲಿನ ೧೭ ನೆಯ ಕಲಮಿನಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿದಂತೆ) 
ಇರುವವು. ಇವೆರಡನ್ನೂ ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಹೇಗೆ 
ಬಿಡಿಸಬೇಕೆಂಬದನ್ನು ಈಗ ನಿಜಾರಿಸೋಣ. 

ಉದಾ. ೧ ಜ್ಯಾ ಅ. ಕೋಜ್ಯಾಳ ಅಆ: ಜ್ಯಾ” ಅ-. ಕೋಜ್ಯಾ್‌ 
ಅ ಎಂಬದನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ. 

ಹೇಗೆ, ಅಳಿ - ಬಳಿ ಎ(ಅ3 - ಬ೨) (ಅ೨.. ಬ), 

ಹಾಗೆ, ಜ್ಯಾ” ಅ- ಕೋಜ್ಯಾಳಿ ಅಎ(ಜ್ಯಾನಿ ಅ- ಕೋಜ್ಯಾ? ಅ) 
(ಜ್ಯಾರಿ ಅ4 ಕೋಜ್ಯಾ್‌ ಅ) 

ಸರಂತು ಜ್ಯಾ್‌ ಅ ಕೋಜ್ಯಾನ ಅ-೧. ಈ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣ 
ವನ್ನು ೧೭ ನೆಯ ಕಲಮಿನಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ, 

ಜ್ಯಾ” ಅ - ಕೋಜ್ಯಾಳಿ ಅಎ(ಜ್ಯಾನಿ ಅ- ಕೋಜ್ಯಾ್‌ ಅ) x (೧). 

ಎಜ್ಯಾನ ಅ- ಕೋಜ್ಯಾ? ಅ. 


೧-ಸು” ಅ 
ಉದಾ. ೨:೨೨ 7 ಬಿ 57ಎ ಕೋಜ್ಯಾ? ಅ - ೧ ಎಂಬದನ್ನು 
೧4ಸ್ಪುೌ ಅ 
ತೋರಿಸರಿ. 


೧೭ ನೆಯ ಕಲಮಿನಲ್ಲಿಸ್ಸ ಅ ಜ್ಯಾ ಅ/ಕೋಜ್ಯಾ ಅ. ಇದು ನಿತ್ಯ 
ಸಮೀಕರಣವಿದೆ. 
ಜ್ಯಾ್‌ ಆ _ ಕೋಜ್ಯಾತಿ ಅ - ಜ್ಯಾರಿ ಅ, 


NON 
ಚ ಸರೋಕ್ಸಾತ ಅ ತೋಜಾನ ಅ 


ಈ PR ಸಟ ಲ್ಸ ಪೂವು 02 ಲಿ ಎ ಪೋಟ ಬಾ 
ಕಲವು ಬಿಲಿತು ಊಾ ನಗಳ ETRE ENE ic ವ 
ಷ್‌ ಭ್ರ್ಹ ಸ್‌ ನ pe i 
ವಿ ಹೆಂಗ್‌ ೨ 
wes is ಇಟ್‌ 
ಬಕ ಅ POO SR ಶ್ರಿ ಅಂತಾ tee 
PR 
ಲೆ ಳ್‌ ವಿ ಆಅ ka ಷೂ ೬ 
KEN CN ಗ್‌ ಅ ಹ ಪ ಹ್‌ ಎಂ ದೀ ಡಾ ಮಡ ವತ ಮಖಯ ಹನಿ 
fried pe ಮ ಕ ವ್ರ ದ ಸ 
ಟ್‌ hy ಮಗಾ ps ಈ ಐದ ಗಾಂ mm! ಆ 
La Me ಬಳೆ whe fas ಟ್ಟ 
Cs Ro 


ಛು ಗ ಗ 
ಕೋಜ್ಯಾಗ ಅ-ಜ್ಯಾ” ಅ ೧ 
ಸಮೀಕರಣದ ಎಡಬದಿ: - 
ERE ಅ er Wp ಅ 
ಶಿ ಲಿ 








ದಿ ಬ ಇಕಿ ತ 
ಸೋಜಾ ಅ-ಜ Fy ಅ ಉಲೋಡ್ತಾ ವಿ ಛಿ 
po ಯುತ 7 AOR 
ಇ? ತ್ತಾ 
ಕೋಜಾ್‌ ಅ ಗ 
ಮೆ [owns ಈ [4 etn KE 
ಭವ ಕೂದ ಆ... ಜ್ಞಾ ಆಅ, 
ಬ ಹ 
[et |] 
ಪರಂತು ಜ್ಯ” ಅನಂಗ -ಕೋಜ್ಯ- ಆಈ 
ಕ ಮೆ 


[| 
{9 
c 
ಲ್ಲ 
4 
ಆಳ 
ಭಂ 
ಛು 
1 
ದಿ 


ಸಮೀಕರಣದ ಬಲಬದಿ. 


|| 


ಉದಾ. ೩:--(ಜ್ಯಾಕಿ ಅ-ಕೋಜ್ಯಾಪಿ ಅ) -(ಜ್ಯಾಅ-ಕೋಜ್ಯಾ ಅ) 
(೧4 ಜ್ಯಾ ಅ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ). 
ಹೇಗೆ (ಅಸ - ಬಸಿ) ಎ (ಅ- ಬ) (ಅ೨ + ಅಬ ಬ”) 
ಹಾಗೆ, (ಜ್ಯಾಕಿ ಟ್ರ. ನೋ ಜ್ಯಾಕಿ ಅ) (ಜ್ಯಾ ಅ್ರ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ) p< 
(ಜ್ಯಾನ ಅ4ಜ್ಯಾಅ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ-+ ಕೋಜ್ಯಾತಿ ಆ) 
=(ಜ್ಯಾ ಅ- ಕೋಜ್ಯಾ ಅ) (೧. ಜ್ಯಾ ಅ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ). 


ಉದಾ. ೪೩-- 
ಶ್ಲಂಪೆ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ಕೋಜ್ಯಾ ಬೃ | ಹೀಗೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು 
ಯೆ-ಪ ಕೋಡ್ಯಾ ಅ ಜ್ಯಾಬ ಫಾ | ಕ೨. ಯ? ರು ಎಪ್‌ 
ಹುಎಪಜ್ಯಾಅ. ) ಎಂದು ಸಿದ್ದ ಮಾಡಿರಿ. 


ಪ್ಮಿ೨೦ ಭೂನಿತಿ 


ಕ್ಲ೨. ಯ? ಹ3 ಕೋಜ್ಯಾತಿ ಅ ಕೋಜ್ಯಾತ ಬ. ಹೆೌ ಕೋಜ್ಯಾ೨ ಆ 
ಜ್ಯಾ” ಬ 
ಎಹೆ೨ ಕೋಜ್ಯಾನ ಅ (ಕೋಜ್ಯಾತಿ ಬ4 ಜ್ಯಾಿ ಬ) 
ಇ ಹ ಕೋಜ್ಯಾಳ ಅ; 
ಇಹ ಯರು ಹೆ ಕೋಜ್ಯಾತ ಅ. ಪೆ೨ ಜ್ಯಾ” ಅ, 
= ಪ (ಕೋಜ್ಯಾನ ಅ 4 ಜ್ಯಾರಿ ಅ) 
ಸ ಹ. 


ಉದಾ. ೫ :--ಜ್ಯಾ ಅ: ೧೨/೧೩ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಕೋಜ್ಯಾ ಟ್ರ 
ಮತ್ತು ಸ್ಪ ಅ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


1? ತ್ರಿಕೋನದಲ್ಲಿ [ ಕ-೯೦" ಮತ್ತು 


ಬ 
ಬಕ ಎ೧೨, ಅಬ ಎ೧೩ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ; 
ಅಂದರೆ ಜ್ಯಾ ಅ- ಬಕ/ಅಬ - ೧೨/೧೩. 
ಇನ್ನು ಪಾಯಥಾಗೊರಸನ ಪ್ರಮೇಯದಂತೆ, ದ್ಯ 
ಅಬ೨ - ಬಕ ೬ ಅಕ೨ ೧೨ 
ಸ ಅಕ-ಅಬ೨-ಬಕ೨5 ೨೧೩೨-೧೨೨೨೫. 
” ಅಕ ಎಚ. A 
i ಈ | ಕ್ಟ 
. ಕೋಜ್ಯಾ ಅಎ ಅಕ/ಅಬ ಎ ೫/೧೩ 


ಮತ್ತು ಸ್ಪ ಅ ಬಳೆ/ಅಕ ಎ ೧೨/೫. 
ಇದೇ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕೆಳಗಿನಂತೆ ತೆಗೆಯಬಹುದು: 
ಕೋಜ್ಯಾ ಅ- ೪ (೧- ಜ್ಯಾ ಅ) ಐ(೧-೧೪೪/೧೬೯) 
=V (೨೫/೧೬೯) = ೫/೧೩. 


ಮತ್ತು ಸ್ಪ ಅ ಜ್ಯಾ ಅ/ಕೋಜ್ಯಾ ed, ಹಿ 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ತ-೫. 
ಕೆಳಗಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಸಿದ್ದವ 

೧. ಜ್ಯಾ೨ ೩೦% 4 ಕೋಜ್ಯಾ೨ ೪೫ 

ಲ ೦ ಣಿ pe 
9. ಕೋಜ್ಯಾ೨ ಸಿಂ” 4 9 ಜ್ಯಾ೨ ೪೫ _ ೧, 
೩. ೪ಜ್ಯಾಷಂ್‌ ಕೋಜ್ಯಾ ೩೦5 ಜಾನ ಅಜ್‌ 

೦ ೨೧೦೪ mo ಹೆಣನ ಕ ಬಾ 

ಲು. ಜ್ಯಾ ೬೦ ಕೋಷಜ್ಯಾ ಷಿ೦ ಡ್ಯ ಥಿ ಜ್ಯಾ ೬೦೫ ka ಸ ರಿ, 
೫. ಲ 


೬. 
ಠ್‌ ಉರಿ pe 1 AD 
ಈ ೩ಸ್ಫನಿ ೪೫ + ಸ್ಪ ೩೬೩೦" ೭ ಹಿ 


3 


A ೬೦ ಕೋಜ್ಯಾ ೨೩೦7 _. ತೋಜಾ೬ಂ್‌ ಜಾ 


೨೬೦5 ಘಿ ೩ಿಸ್ಪ೨ ೩೦7 


೭2೬ 


|| 
© 


ಅ - ೩೦ ಎಂದು ತಿಳಿದು ಕೆಳಗಿನ ಲ೮ರಿಂಡೆ ೧೨3ರ, ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳ, 
ಸತ್ಯತೆಯನ್ನು ತಿಳಕೊಳ್ಳಿರಿ; 
wu 
೮. ಜ್ಯಾ ಅಎತಿಜ್ಯಾಅ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ, 


ಫಿ 
೯. ಕೋಜ್ಯಾ೨ ಅ ೨ ಕೋಜ್ಕಾತ ಅ.೧. 
೨ ಸ್ಗಅ ಸ್ಪ೨ಆಎಸಅ 
೧೦. ಸ್ಪ೨ ಅಜ ೧೧. ಸ್ಪಕಅ- ಹ ಸ್ಪ 








“೧ ಸ್ಟ್ಪ3ಅ' ದಪ್ಪ 
೧೨. ಜ್ಯಾತ ಅಕೋಜ್ಯಾ ಅ-ಕೋಜ್ಯಾ೨ಅಜ್ಯಾಅವಜ್ಯಾಅ 
ಕೆಳಗಿನ ಸಂಗತಿಗಳನ್ನು ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ: 
೧೩. ಶ್ಲಐ ೪೫" ಇದ್ದರೆ, ೩ ಜ್ಯಾತಿ ಕ್ಷ. ಜ್ಯಾ ವ್ಯ 
೧೪ ಕ್ಷೆಐಕಿಂ? ಇದ್ದರೆ, ಕೋಜ್ಕಾತಿ_ಕ್ಷ.. ಜ್ಯಾ೨ ಕ್ಷ ಜಾ 
೧೫. ಸ ೩೦% ಇದ್ದರೆ, V 2 ಕೋಜ್ಯಾ ಕ್ಲ ಜ್ಯ ಪ್ತ ೨. 

೧೬. ಕ್ರ ೬೦" ಇದ್ದರೆ, ಆದರಂತೆ ಪ್ರಎ ೪೫" ಇದ್ದರೆ 
೪ ಜ್ಯಾರಿ ಶ್ಹಸ್ಟ ಕ್ಷಸಸಿಎಳಿಜ್ಯಾತಿ ಕ್ರಿತ. 
ಕೆಳಗಿನ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಸಿದ್ದ ಮಾಡಿರಿ: 
೧೭೩. ಸ್ಪ ಆ ಕೋಜ್ಯಾ ಅವಜ್ಯಾ ಅ 


ತ ಇಗ 
೧೮. ಜ್ಯಾ ಅ/ಸ್ಪ ಅ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ. 


ಜ್ಯಾ ಆ 
೧೯. ಸ ವಣ ಕೋಜ್ಯಾಅ. 
ದಿ. ಕೋಜ್ಯಾ ಆಅ 
ಕೋಜ್ಯಾ೨ ಅ 
ಮಾ ಪಾ ಕತ ಹಾ ಡಾ 
ಅ ಘರ ರ್ಯಾ ಹುಂ 


8 


21 


ತಿದಿ, 


೨೨. 


ವಿಳ, 


೨೫. 


೨೬, 


೨೭. 
೨೮ೆ. 
೨೯. 


೩೦, 
೩೧. 


೩೨. 0: ಮಾ 


ತಿರಿ, 


ಭೂಮಿತಿ 


ಛು ಕೋಜ್ಯಾ೨ ಅ 
ಜಾ 


ಅಸ್ಸಿ 
ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ೧೨ ಜ್ಯಾ೨ ಆ ತ ಸ್ಪ೨ ಅ 
ಹ ಜಾನ ಆ 
ಸ್ಪಅ ಜ್ಯಾಅ ೧4ಸ್ಪನಿ ಅ ಫಿ 
eR ಆಈ 
._ಉ._ಎಕೋಜ್ಕಾ೨ ಅ ಜಾವ, 
೧4+ ಸ್ಪ೨ ಅ ಶಿ } 
೧ ಜ್ಯಾ ಅ i ಜ್ಯಾಅ 
ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ೧.೨2 ಜ್ಯಾ ಅ 
( KN ಕೋಜ್ಯಾ ಹ ಇ ಕೋಜ್ಯಾ ಆ 
ಜ್ಯಾ ಅ ೧4 ಕೋಜ್ಯಾ ಅ 
ಡಿ ೧ 
ಜ್ಯಾ ಅ ಕೋಜ್ಯಾ (೯೦" _ ಅ) ಕೋಜ್ಯಾ ಅಜ್ಯಾ (೯೦ ಎ ಅಂ. 
ರ್‌ ಸ | 2 
ಕೋಜ್ಯಾ ( ಅ) ಸೃ (೯೦ - ಅ) ಕೋಜ್ಯಾ ಅ 
(oP ಘೊ ಜು 
ಜ್ಯಾ (೯ ಅ) ಕೋಜ್ಯಾ (೯೦ ಅ) _ ಸ್ಪ ಅ... ಕೋಜ್ಯಾ೨, 
0 
(೯೦ ಹ ಅ) ಸೃ ಅ.೦. 


ಎಂ ಜಾ ರಹಿ 


(ಜ್ಯಾ ಅ- ಕೋಜ್ಯಾ ಅ) ೧-೨ ಜ್ಯಾ ಅ ಕೋಜ್ಕಾ 
೧ _ ಜ್ಯಾಳಿ ಅ (೧ + ಜ್ಯಾ೨ ಅ) ಕೋಜ್ಯಾ೨ ಅ. 
ಕೋಜ್ಕಾಳಿ ಅ- (೧ ಕೋಜ್ಯಾತಿ ಅ) ಜ್ಯಾ೨ ಅ, 
ಜ್ಯಾಳಿ ಆಅ ಕೋಜ್ಯಾಳಿ ಅನಂ೧ಂ೧-೨ ಕೋಹಜ್ಯಾ ಅ, 


ತೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; 


೩೪, 
೩೫. 
೩೬. 
೩೭೩, 
ತ್ಮಿಲೆ. 
೩. 
೪೦ 


೧ ಲ ಇರೆ 
ಸ್ಪ೨ ೩೦” ೬ ೪ ಕೋಜ್ಯಾ೨ ೪೫" [ ಕೋಜ್ಯಾತಿ ಪಿಂ? 


ಆ ೦ ೦ 
ಕೋಜ್ಯಾತಿ ೬೦% | ಕೋಜ್ಯಾ೨ ೩೦ ೬ ಸ್ಕ೨ ೪೫೨, 
೪ ಜ್ಯಾ ಕಿ0? ಕೋಜ್ಯಾ ೩೦° ಜ್ಯಾ ೪೫? ಕೋಜ್ಯಾ ಜನ 


RN ಇಗೆ 
ಜ್ಯಾ ಅವಸ್ಥೆ ಇದ್ದರೆ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ಮತ್ತು ಸ್ಸ ಆ. 


ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ಎ ೧೨/೧೩ ಇದ್ದರೆ, ಜ್ಯಾ ಅ ಮತ್ತು ಸ್ಪ ಆ 


೩... ಇದ್ದರೆ, ೩ ಜ್ಯಾ ಅ 3. ೪ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ, 
ಸ್ಪ ಅಎಖ/೧೨ ಇದ್ದರೆ, ಜ್ಯಾ ಅ, ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ಮತ್ತು ಜ್ಯಾ ಅ(೧4ಸ್ಪ ಅ) 


Ne 
ಕೊ ಜ್ಯಾ ೧ re NES 
ಸ § ( ಇ ಸ್ಟ ಆ 
(ಮು. ವಿ. ವಿ. ೧೯೩೭] 


೬ನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 


ಭೂಮಿತಿಯಲ್ಲಿ ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಉಪಯೋಗವೂ 
ಕೆಲವು ಕಠಿಣ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳೂ 


೧೯. ಮೊದಲು ಈ ಕಲಮಿನಲ್ಲಿ, ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಉಪಯೋಗವನ್ನು 
ಭೂಮಿತಿಯಲ್ಲಿ ಹೇಗೆ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳ ಬೇಕೆಂಬ ಬಗ್ಗೆ ಕೆಲವು ಸುಲಭ 
ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋಣ. 


(೧) ತ್ರಿಕೋನದ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲ 





A ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಬೆ, ಕ' ಮತ್ತು [ಅ ಕೊಟ್ಟಿದ್ದೆ ಇದರಿಂದ. 
ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ರಚಿಸುವದು ಸಾಧ್ಯವಿದೆ. ಇನ್ನು ಕ್ರಿಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ 
ತೆಗೆಯುವ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯೋಣ. ಅಕದ ಮೇಲೆ ಬಮ 
(= ಲ) ಲಂಬ ತೆಗೆಯಿರಿ. "ಓ' ಈ ಚಿಷ್ನವನ್ನು "ತ್ರಿಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ” 
ನೆಂದು ಗುರುತಿಸಿರಿ. ಸ ಎದ್ದಿ ಬ'ಲ. ಇದರಲ್ಲಿ ಲದ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟ 
ಭಾಗಗಳಿಂದ ತೆಗೆಯುವದಿದೆ. 

ಲ/ಕ' ಎಜ್ಯಾ ಅ ಡೆ ೪-.ಈ' ಜ್ಯಾ ಅ; 

Aಿ=5 ಬ'ಲ-6 ಬಕ ಜ್ಯಾ ಅ. 
Nes £2 ಬ'ಕ' ಜ್ಯಾ ಅ ., ರರ ರ ರರ ಆಂಗ ಅರ (೧). 
ಅಂದರೆ, ತ್ರಿಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು 
= ಎರಡು ಭುಜಗಳ ಗುಣಾಕಾರ ೬ ಸಮಾವಿಷ್ಟ ಕೋನದ ಜ್ಯಾ. 


ಫ್ಲಿ೨೪ ಭೂಮಿತಿ 


ಬನ್ಪಣೆ ೨ / ಆ ಇದು ವಿಶಾಲಕೋನ ವಿದ್ದರೂ, (೧)ರ ಸೂತ್ರವು ಬದಲಾಗು 
ವದಿಲ್ಲ. ಅದಕೆ ವಿಶಾಲಕೋನದ ಜ್ಯಾ ತೆಗೆಯುವದನ್ನು ನಾವು ಈ ವರೆಗೂ ಕಂಡು 
ಹಿಡಿದಿಲ್ಲವಾದ್ದರಿಂದ ಈ ವಿಧಾನದ ಸಿದ್ಧತೆಯನ್ನು ಇಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿಲ್ಲ. 


ಈ ಸೂತ್ರದಿಂದ ಹಿಂದಿನ £೮ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದ ಸಿದ್ದತೆಯನ್ನು 
ಸುಲಭ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಮಾಡಬಹುದು. 


(೨) ಸಮಾಂತರಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ 


ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ಸಮಾಂತರಭುಜ ಹ 
ಜಚೌಕೋನ ಇದೆ. ಬನು. ಅಡ; 1 | 
ಅಬ: ಅ', ಅಡ- ಬಗ್ಗೆ / ಡಅಬ ಅ 


ತ 


pY 
ಮತ್ತು ಬಮ ಎ ಲ ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ ೪ 
ಸಮಾ. ತಾ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ J 
ಸಮಾ. ಭು. ಜೌ. ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಬ'ಲ foe 
ಪರಂತು, ಅ/ಅ'- ಜ್ಯಾ ಅ 
. ಲಎಆ'ಜ್ಯಾಅ 


“ ಸಮಾ. ಜೌ. ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ = ಸಂಲಗ್ಗ ಭುಜಗಳ ಗುಣಾಕಾರ ಸಮಾ- 
ಎಷ್ಟ ಕೋನದ ಜ್ಯಾ. 


(೩) ಸುಸಮ ಬಹುಕೋನಧ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲ 
ನ ಭುಜಗಳ ಒಂದು ಸುಸಮ ಬಹುಕೋನದ ಅಬ (ಎ ಅ) ಇದೊಂದು 
ಭುಜವಿಜಿ; ಮತ್ತು ಅದರ ಪರಿವೃತ್ತದ ವ ಕೇಂದ್ರವೂ, ತೆ ಶ್ರಿಜ್ಯವೂ 


ಆಗಿವೆ. ವಮ ಅಬ ಶೆಗೆಯಿರಿ. 
ಅಂದಕ್ಕೆ ಅಮ-ನಮುಬ- ಆ' ಮತ್ತು, 





L ಅನಬ = (೪ ಕಾಟಕೋನ) 


ಎ(೩೩೦/ನೆ) ಮತ್ತು ಕೇ ಆ-ಾಬ 
1 ಅನಮ ಎ9, [ ಅನಬ- (೧೮೦/ನು". 


ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಉಪಯೋಗವೂ ಕೆಲವು ಕಠಿಣ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳೂ ೩೨೫ 


ಅದರಂತೆ, ವಮ (= ರ) ಇದೊಂದು ಬಹುಕೋನಾಂತರ್ಗತ ವರ್ತುಳ 
ಕ್ರಿಜೃನಿದೆ. ಈಗ, ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ- ನ ಸಿ ಅವಬ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ. 
[೧] ತೆ ಕೊಟ್ಟಿದ್ದರೆ, 
A ಅನಬ- ವಅ.ನಬ ಜ್ಯಾ/ ಅನಬಎಲ್ಲಿ ತೆ೨ ಜ್ಯಾ (೩೬೦'ನ); 
. ಬಹುಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಎ೦ ನತ೨ ಜ್ಯಾ (೩೬೦"/ನು)........ [೧] 
[೨] ಅ' ಕೊಟ್ಟಿದ್ದರೆ, 
A ಅನಬ-6 ಅಬ-ವಮ. ಸಪರಂತ್ಕು 
ಅಮ/ವಮ- ಸ್ಸ / ಅನಮ- ಸ್ಪ (೧೮೦'/ನ) 
ನಮ ಎ ಅಮ/ಸ್ಪ (೧೮೦'/ನ) ಎ9 ಅಬ/ಸ್ಸ (೧೮೦%/ನ) 
ಓ ಅವಬ ಎ | ಅಬ೨/ಸ್ಪ (೧೮೦'ನ) 
". ಬಹುಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಎ $ ನಅ'೨/ಸ್ಪ (೧೮೦.೪)... ... [5] 
[೩] ರ ಕೊಟ್ಟಿದ್ದರೆ, 
A ಅವಬ 0 ಅಬ- ನಮ - ಅನು: ವನು. 
ಪರಂತು, ಅಮ 2 ನನು ಸ್ಪ (೧೮೦°/ನು) 
A ಅನಬ - ನಮ ಸ್ಸ (೧೮೦'/ನ) ಎ ರ3 ಸ್ಪ (೧೮೦'/ನ) 
.. ಬಹುಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ನರ? ಸ್ಪ (೧೮೦%ನ)......... [೩] 
(೪) ವರ್ತುಳದ ಜ್ಯಾ ನಿಯಮವು 
ತೆ ತ್ರಿಜ್ಯನಿರುವ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಬಕ ಇದೊಂದು ಜ್ಯಾ ರೇಖೆಯಿದೆ. ಅದರ 
ಮೇಲೆ ಆ ಇದೊಂದು ಲಘು ಪರಿಫಘಕೋನವಿದೆ. ಬಡ ವರ್ತುಳ ವ್ಯಾಸವನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಡಕ ಕೂಡಿಸಿರಿ. 
ಅಂದರೆ, / ಬಡಕ / ಬಅಕ-/ ಅ; 
ಮತ್ತು ( ಬಕಡ ಎ ೧ ಕಾಟಕೋನ. 
ಜ್ಯಾ ಅಎಜ್ಯಾ / ಬಡಕ-ಬಕ/ಬಡ; 
ಬಕ ಬಡ ಜ್ಯಾ ಅ-೨ತ ಜ್ಯಾ ್ರ್ರ, 
 ಬಿಕ-೨ತೆಜ್ಯಾ ಅ. 





ಸಿ೨೬ ಭೂಮಿತಿ 


ಓಿ ಅಬಕ ಇದು ಲಘುಕೋನ ತ್ರಿಕೋನವಾಗಿದ್ದರೆೆ 

ಸಳ ಜ್ಯಾ ತ ಹ ತಜ್ಯಾಬ; ಕ'ಎ೨ತ ಜ್ಯಾಕ್‌; 
ಅ ಜು ಹಿ ಯಾ ಅ 
ಇದಕ್ಕೆ ಜ್ಯಾ-ನಿಯಮ ಎನ್ನುವರು. 


(೫) ಕೋಜ್ಯಾ-ನಿಯಮ 
ಡಿ ಅಬಕ ಇದರಲ್ಲಿ / ಅ ಲಘುಕೋನ ಇದ್ದರೆ, ಮತ್ತು ಬಮ | ಅಕ 
ಇದ್ದಕ್ಕೆ ಪ್ರಮೇಯ ೩೫ ರಂತೆ, 
೫ ಬ 
ಬಕ- ಅಬ೨.ಅಕ೨_೨ಅಕ. ಅನು 
ಪರಂತು ಅಮ/ಅಬ-ಕೋಜ್ಯಾ ಅ; 
-. ಅಮು ಅಬ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ. 
_ ಬಕ ಎ ಅಬ೨ 4 ಅಕ೨ 
- ೨ ಅಕ" ಅಬ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ. 

ಅಂದಕ್ಕೆ ಆ ಎಕ ೬ಬ - ೨ ಬ'ಕ' ಕೋಜ್ಯಾ ಅ. 

ಅಥವಾ ಅ'೨ ಬ'೨ . ೫1೨ ೨ ಬ'ಕ' ಕೋಜ್ಯಾ ಅ. 

ಇದಕ್ಕೆ ಕೋಜ್ಯಾ-ನಿಯಮ ಅನ್ನುವರು. 

ಬಿಪ್ಪಣೆ;..__ ಜ್ಯಾ-ನಿಯಮ ಮತ್ತು ಕೋಜ್ಯಾ-ನಿಯಮ ಇವು ಎಲ್ಲ ತ್ರಿಕೋನ 
ಗಳಿಗೂ ಉಪಯುಕ್ತ ವಿರುವವೆಂದು ತೋರಿಸಬಹುದು. 

೨೦. ಇನ್ನು ಕೆಲವು ಕಠಿಣ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳ ವಿಚಾರ ಮಾಡೋಣ. ಮೊದಲು 
ವ್ಯಾವಹಾರಿಕ ವಿಭಾಗದಲ್ಲಿಯ "ಹೋಕಾ ಯಂತ್ರ'ದ ೧೬ ಮತ್ತು "ಸಾಪೇಕ್ಷ 
ದಿಶೆ'ಯಲ್ಲಿಯ ೯ನೆಯ ಪ್ರಕರಣ ಇವುಗಳ ವಿಷಯವನ್ನು ಇನ್ನೊಮ್ಮೆ 
ಚನ್ನಾಗಿ ಮನವರಿಕೆ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳಿರಿ. ನಂತರ ಈ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಲು 
ಉದ್ಯುಕ್ತರಾಗಿರಿ. 

ಉದಾ. ೧ಃ--ಅದ ಉ೩೦" ಹ.ಕ್ಳೆ ಬ ಇದೆ. ಬದ ದ ೫೫" ಪೂ. ಕೈ 
೪ ಮೈಲುಗಳ ಮೇಲೆ'ಕ ಇದೆ. ಕಡ ಇದು ಅಬದ ಮೇಲೆ ಲಂಬವಾಗಿದೆ. 
ಆದರೆ ಗಣಿತದಿಂದ ಅಡ ತೆಗೆಯಿರಿ; (೧ ಮೈಲು -೧ ಇಂ.) ಈ ಪ್ರಮಾಣ 


=ವ೨ಿತೆ. 


ನಂ 


ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಉಪಯೋಗವೂ ಕೆಲವು ಕಠಿಣ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳೂ ಶ್ಟಿ೨೭ 


ದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಆಕ್ಕ ಸೈ ತಿಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಅಡ ಅಳೆದು ಸರಿ ಇದ್ದದನ್ನು 
ನೋಡಿರಿ. [ಮು. ವಿ. ನಿ. ೧೯೩೬] 
[ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಸುಲಭತೆಗಾಗಿ ೨ ಮೈ, ಎ೧ ಇ. ಈ ಪ್ರಮಾಣವನ್ನು ತೆಗೆದ್ದ 
ಕೊಂಡಿದ್ದೇವೆ.] 
ಅಉ ಇದು ಉತ್ತರ ದಿಕ್ಕನ್ನು 
ತೋರಿಸುವದು. ಪೂ 
, L ಉಅಬ-೩೦'; ಬದ ಇದು 
ಬ ಇ ದಕ್ಷಿಣ ದಿಕ್ಕನ್ನು ತೋರಿಸು 
ವದು. 
. (ದಬ ಎ ೭೫". 
ಇ ( ಡಬಕ-2 / ದಬಕ - / ದಬಡ 
= ( ದಬಕ- /ಉಅಬ 
ಎ೭೫" ೩೦" ಎ ೪೫” ಅ 
-. ಬಡ'ಬಕೆಎ ಕೋಜ್ಯಾ ೪೫” -೧/೪ ೨, 
ಬಡವ-ಬಕ೧/Vs=೪/೪ ೨ 


ಕಿ ಟ್‌ ೨.೮೨೮ 






. ಅಡೆ೭- ಅಬ- ಬಡ ಎ೮- ೨.೮೨೮ ಎ ೫.೧೭೨. 

- ಗಣಿತದಿಂದ ಅಡ ಎ ೫.೧೭೨ ಮೈಲು. 

ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ಅಳಿದು ಪ್ರಮಾಣಕ್ಕೆ ಹೋಲಿಸಿ ನೋಡಿದರೆ, ಅಡ ೫.೨ 
ಮೈಲು, ಬರುವದು. 

ಉದಾ. ೨--ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥನು ಒಂದು ಸ್ಥಳದಿಂದ ಒಂದು ಭವ 
ಕಟ್ಟಡದ ಉನ್ನತ ಕೋನ ೪೮" ಇರುವದನ್ನು ಕಂಡನು; ಮತ್ತು ಅಲ್ಲಿಂದ 
ನಿಡುದಾಗಿ ೫೦ ಫೂಟು ಮುಂದಕ್ಕೆ ನಡೆದುಹೋಗಿ, ಪುನಃ ಆ ಶಿಖರದ 
ಉನ್ನತ ಕೋನವನ್ನು ನೋಡಿದನು. ಆಗ ಅದು ೬೨" ಇದ್ದದ್ದು ಕಂಡು 
ಬಂತು. ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಕಟ್ಟ ಡದ ಶಿಖರವು ನೆಲದಿಂದ ಎಷ್ಟು ಎತ್ತರ 
ಮೇಲಿದೆ, ಎಂಬದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 


ಪಿತ ಭೂಮಿತಿ 


ಕಡ ಇದೊಂದು ಉ ಎತ್ತರದ ಕಟ್ಟಡನಿದೆ; ಆ ಮತ್ತು ಬ ಇವು 
ನಿರೀಕ್ಷಕನು ನಿಂತು ನೋಡಿದ ಸ್ಥಾನಗಳು ಡ 
ಇವೆ. 

ಅಬ ಅಕ -ಬಕ, 

ಅಕ/ಉ- ಸ್ಪ [ ಅಡಕ- ಸ್ಸ (೯ಂ" 





೪೮) ಎಸ್ಟ ೪೨" 


_. ಅಕಎಉಸ್ಪಳ೨'ಎಉಉ೯೦೦೪ ಅ€೫ರ 


ಬಕ/(ಉ ಸ್ಸ [ ಬಡಕ- ಸ್ಪ (೯ಇಂ'-೬೨) ಎಸ್ಟ ೨೮" ಎ-೫೩೧೭ 
 ಬಕೆ ಎ ಉ ೫೩೧೭ 
, ಅಬ ಅಕ- ಬಕಎಉ (೦೦೪ - -೫೩೧೭) - ಉ (-೩೬೮೭) 


ನ ಉ ಎ ಅಬ/.೩೬೮೭ ಎ ೫೦/೩೬೮೭ ಎ ೧೩೬ ಫೂಟು ಸುಮಾರು. 


ಉದಾ. ೩ :-_ಒಂದು ವಿಮಾನವು ಕ್ಲಿತಿಜ ಸಮಾಂತರವಾಗಿ ೧೮೦೦ 
ಫೂಟು ಎತ್ತರದ ಮೇಲಿಂದ ೫೯” ಉನ್ನತ ಕೋನ ಮಾಡಿಕೊಂಡು 
ಹೊರಟಿತು. ಮುಂದೆ ೫ ಸೆಕಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಅದರ ಉನ್ನತ ಕೋನವು ೭೮ ಕೈ 
ಬದಲಾಯಿತು. ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಆ ನಿಮಾನವು ೫ ಸೆಕಂದಿನಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು 
ಅಂತರ ಹೋಯಿತು, ಮತ್ತು ಅದರ ತಾಸಿನ ವೇಗನೆಷ್ಟು? ಎಂಬದನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ. [ಮು. ವಿ. ವಿ. ೧೯೩೮] 


[೫ ಸೆಕಂದುಗಳ ಸಮಯದಲ್ಲಿ ವಿಮಾನವು ನಿರೀಕ್ಷಕನ ತಲೆಯ 
ಮೇಲಿಂದ ಹೋಗಿಲ್ಲನೆಂದು ಗೃಹೀತ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳ ಬೇಕು. ಅದರಂತೆ 
ವಿಮಾನದ ಉಡ್ಡಾಣ ಮಾರ್ಗ ಮತ್ತು ನಿರೀಕ್ಷಕನ ಮಾರ್ಗ ಇವು ಒಂದೇ 
ಕ್ಷಿತಿಜ ಲಂಬ ಪಾತಳಿಯಲ್ಲಿ ಇರುವನೆಂದು ಗೃಹೀತ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳಬೇಕು. 
ಹೀಗೆ ಗೃಹೀತ ಹಿಡಿಯದಿದ್ದರೆ ಉತ್ತರಗಳು ಬೇರೆ ಬೇಕೆಯಾಗಿ ಬರುವವು.] 


ಕೋನಮಿತಿಯ ಉಪಯೋಗವೂ ಕೆಲವು ಕಠಿಣ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳೂ ಷ್ಲಿ೨೯ 


ವ ಇದು ನಿರೀಕ್ಷಕನ ಸ್ಥಾನ. ಅ ಮತ್ತು ಬ ಇವು ವಿಮಾನದ ಸ್ಥಾನ 
ಗಳು. ಬೆಳಿಸಿದ ಅಬದ "3 "ಲೆ ವಮ ಲಂಬ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ವಹ ರೇಖೆಯು ಕ್ಷಿತಿಜ ಸಮಾಂತರ 
ವಾಗಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ, 

ವನಂ ೧೮೦೦ ಫೂಟು; 

!( ಅವಮ - ೯೦". ೫೯” ಎ೩೧; 

1 ಬನಮ ಎ೯೦ - ೭೮" ಎ೧೨" 

ಪುಅ/೧೮೦೦ ಎಸ್ಟ / ಅನಮ-- ಸ್ಪ ೩೧ 

2. ಮ ಎ೧೮೦೦ ಸ್ಸ ೩೧ ಎ ೧೮೦೦ .೬೦೦೯ ಎ ೧೦೮೧-೬೨ ಫೂ. 

ಮಬ'೧೮೦೦= ಸ್ಪ [ ಬವಮ- ಸ್ಸ ೧೨ 
, ಮಬ ಎ೧೮೦೦ ಸ್ಪ ೧೨" ಎ ೧೮೦೦ ೬ -೨೧೨೬ ಎ ೩೮೨-೬೮ ಫೂ. 
, ಅಬ - ಮಅ- ಮಬ - (೧೦೮೧.೬೨ - ೩೮೨೨.೬೮) ಫೂ 
= ೬೯೮.೯೪ ಫೂಟು. 
. ವಿಮಾನವು ೫ ಸೆಕಂದುಗಳಲ್ಲಿ ೬೯೮.೯೪ ಫೂಟು ಹೋಯಿತು. 


೬೯೮.೯೪ ೫ ೩೬೦೦ 


" ಅದರ ತಾಸಿನ ವೇಗವು 
೫೨೮೦ «೫ 


ದ ೯೫-೩೨ ಮೈಲು. 
ಉದಾ. ೪:--_ಒಂದು ದಿನ್ನೆಯ ಮೇಲೆ ಅಕ್ಷ ಎಂಬ ಸರಳ ಮಾರ್ಗವು 
ಕ್ಲೈಕಿಜ ಸಮಾಂತರ ಪಾತಳಿಗೆ ೧೦" ದಿಂದ ಏರಿಕೆಯಲ್ಲಿ ಹೋಗಿದೆ. ಮತ್ತು 
ಆ ಮಾರ್ಗದ ಕೆಳಗೆ ಅದಿಂದ ಕ್ಸಿತಿಜ ಸಮಾಂತರ ಪಾತಳಿಗೆ ಇಳಕಲದಲ್ಲಿ 
೧೫" ದಿಂದ ಅಯಿ ಎಂಬದೊಂದು ಗುಹೆಯಿದೆ. ಅದಿಂದ ೩೦ ಫೂಟು 
ಅಂತರದಲ್ಲಿ ಬ ಎಂಬ ಮಾರ್ಗಸ್ಥನು ನಿಂತಿದ್ದಾನೆ. ಆದರೆ ಅವನ ಕೆಳಗೆ 
ಎಷ್ಟು ಫೂಟು ಅಂತರದಲ್ಲಿ ಆ ಗುಹೆಯಿದೆ? (ಮು. ನಿ. ನಿ] 


Ni ಶ್ಲಿಕಿಜ ಲಂಬ ರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದಿಂದ 
ಕೀಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ... ಅವು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು * 
rn ಕೂಡುವವು. ಮತ್ತು ಬೆಳಿಸಿದ ಬಕ ರೇಖೆಯು ಅಯ 


ಅಡ 


ತ್ಡಿತ್ಪಿರಿ ಭೂಮಿತಿ 


ಕೇಖೆಗೆ ಡೆದಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೊಡುವದು. ಅಂದರೆ ಇದರಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಬಡದ 
ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕಾಗಿದೆ. 


೩ ಯ್ಯಜಿ ಕ್ಷ 
೧ನೆಯ ರೀತಿ: ಅರಾ 

೧೫೦ 1 ಜಿ 
ಬಡ-= ಬಕ. ಕಡ. 1 
ಬಕ ಅಬಎಜ್ಯಾ ೧೦೭-೧೭೩೬. ಕ ಜಯ 
ಬಳೆ ಎ ಅಬ -೧೭೩೬ ಎ ೩೦ « -೧೭೩೬ ಎ ೫.೨೦೮ ಫೂ. 


ಕಡದ ಅಳತೆಯನ್ನು ತಿಳಕೊಳ್ಳಲಿಕ್ಕೆ ಮೊದಲು ಅಕ ದ ಅಳತೆಯನ್ನು 
ಕಂಡು ಹಿಡಿಯೋಣ. 


ಅಕ/ಅಬ ಎ ಕೋಜ್ಯಾ ೧೦" ಎ ಜ್ಯಾ ೮೦" ಎ ೯೮೪೮ 
, ಅಕ ಎ ಅಬ. ಜ್ಯಾ ೮೦ ಐ ೩೦೯೮೪೮ ಎ 5೯.೫೪೪ ಫೂ. 
ಇನ್ನು ಕಡ/ಅಕ - ಸ್ಪ ೧೫" 
. ಕಡ ಅಕ ಸ್ಪ ೧೫ ಎ ೨೯-೫೪೪ ೫.೨೬೭೯ 
ಎ ೭.೯೧೫ ಫೂಟು ಸುಮಾರು. 

_ ಬಡ ಎ ಬಕ. ಕಡೆ ೫.೨೦೮ 4 ೭.೯೧೫ ಎ ೧೩.೧೨೮ ಫೂಟು. 
ಅಂದರೆ, ಇಷ್ಟ ಅಂತರವು ೧೩.೧೩ ಫೂಟು ಸುಮಾರು. 
೨ನೆಯ ರೀತಿ: 

ಬಕ | ಅಯ ಕೆಗೆಯಿರಿ. 

1. ಈಬಡ ಎ 1. ಈಅಕ - ೧೫. 


ಮೊದಲು ಬಈ ಇದರ ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ತೆಗೆದು ನಂತರ ಅದರ ಮೇಲಿಂದ 
ಬಡ ಅಳತೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯೋಣ. 


ಬಈ, ಅಬಎಜ್ಯಾ / ಬಅಈ ಎ ಜ್ಞಾ ೨೫ ಎ.೪೨೨೬, 
ನ ಬವ ಳಂ ಅಬ ೪೨೨೬ ೪೩೦ ಎ ೧೨.೬೭೮ ಫೂಟು. 


ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಉಪಯೋಗವೂ ಕೆಲವ್ರು ಕಠಿಣ ಪ್ರಶ್ನೆ ಗಳೂ | ಶಿತ್ತಿ೧ 


ಬಕ/ಬಡ = ಕೋಜ್ಯಾ [ ಈಬಡ ಎ ಕೋಜ್ಯಾ ೧೫" ಎ ಜ್ಯಾ ೭೫" 


ಷ್‌ ೪೬೫೯ 
. ಬಡ ಎ ಬಈ/-೯೬೫೯ ಎ ೧೨-೬೭೮/-೯೬೫೯ ಎ ೧೩.೧೨ ಫೂಟು 
ಸುಮಾರು. 
೩ ನೆಯ ರೀತಿ: 


ಡಿ ಅಬಡ ಇದನ್ನು ಜ್ಯಾ-ನಿಯಮದಿಂದೆ ಸ್ವಲ್ಪದರಲ್ಲಿ ಬಿಡಿಸಬಹುದು: 
/ ಅಡಕ ಎ೯ಂ- ಡಅಕ ಎ೯೦" ಎ pi ಎ೭೫"; ಮತು 
L ಬಳಅಡ- ೨೫", ಜ್ಯಾ- ನಿಯಮದಂತೆ 
ಅಬ ಬಡ ್ಛ.. ೩ಂ _ ಬಡ 
ನ್ಯಾ 1 ಅಡಬ ವ್ಯಾ [ನಅಡ' "ವ್ಯಾಟ್‌ ಜ್ಯಾಕ್‌ 
. ಬಡ ೩೦ ಜ್ಯಾ ೨೫/ಜ್ಯಾ ೭೫" ಎ೩೦ ೪೨೨೬-೯೬ರ 
= ೧೩:೧೨ ಫೂಟು ಸುಮಾರು. 


ಉದಾಹರಣ ಸಂಗ್ರಹ ತ-೬. 


ಎ. ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟ ಅಳತೆಯಿಂದೆ ಸಿ ಅಬಕ ಇದರ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಅವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ: 
(೧) ಬ'್‌ಕ' ಎಳ ಇಂಚು, / ಅಂ. 
(೨) ಅ'ಎ೮ಂಫೂ, ಬ' ಎ ೭೫ ಫೂ., (5 ಎ9ಿಂ5, 

೨. ಒಂದು ಸಮಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಒಂದು ಭುಜವು ಅ' ಫೂಟು, ಮತ್ತು ಲಘು 
ಧೋನವು ಪ ಇದ್ದರೆ, ಆ ಚೌಕೋನದ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲವು ಅ'೨ ಜ್ಯಾ ಪ ಆಗುನದೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 

೩. ಒಂದು ಸುಸಮ ಷಹ್‌ಕೋನದ ಒಂದು ಭುಜವು ಆ! ಫೂಟು ಇದ್ದರೆ, ಅಪರ 
ಇ್ನೇತ್ರಫಲವು ಡ್ಯ 7 ೩ಅ'೨ ಚೌ. ಫೂ. ಆಗುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೪, ತ ತ್ರಿಜ್ಯನಿರುವ ಒಂದು ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸುಸಮ ಅಸ್ಟಕೋನಪಿದೆ; 
ಆದರೆ ಅದರೆ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು ೨೪೨ ತ೨ ಆಗುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


ಬಂ 
KX) 
ಓ) 
ಡಿ 
ಸ್ಯ 
b 
೧೨ 


ಜೂ 


೫. ಒಂದು ಚೌಕೋನದ ಕರ್ಣಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಕ್ಷ ಮುತು ಯೆ ಫೂಟು 
ಇದ್ದು, ಅವುಗಳ ನಡುವಿನ ಕೋನವು ಪ ಇದೆ; ಆದರೆ ಇದರ ಕ್ಷೆ ಷ್ಟ 
ಜ್ಮಾಪ ಚೌ. ಫೂ. ಆಗುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
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೬, ಶ್ಲ ನುತ್ತು ಯ ಫೂಟು ಕರ್ಣಗಳಿರುವ ಸಮಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲನು, 


ಸ್ಹ ಮೆತ್ತು ಯ ಫೂಟು ಸಂಲಗ್ಭ ಭುಜಗಳಿರುವ ಆಯತದ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲದ ಅರ್ಧದಷ್ಟು 


ಇರುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


ಕ 


೭. ಒಂದು ದ್ವಿಸಮಭುಜ- ಸಮಲಂಬ- ಚೌಕೋನದ ಸಮಾಂತರ ಇರುವ ಭುಜ 
ಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೩ ಫೂಟು ಮತ್ತು ೫ ಫೂಟು ಇರುವವು; ಮತ್ತು ಅದರಲ್ಲಿಯ 
ಒಂದು ಲಘುಕೋನವು ೪೫" ಇದೆ. ಆದರೆ ಅದರ ಕ್ಲ್ಷೇತ್ರಫಲವು ೪ ಚೌ. ಫೂ. 
ಆಗುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೮. ಅ, ಬ, ಕ ಈ ಮೂರು ಸ್ಥಳಗಳಲ್ಲಿ, ಬ ಇದು ಅದೆ ವಾಯುವ್ಯಕ್ಕೆ 
೫ ಮೈಲುಗಳ ಮೇಲೆ, ಮತ್ತು ಕ ಇದು ಅದ ಈಶಾನ್ಯಕ್ಕೆ ೧೨ ಮೈಲುಗಳ ಮೇಲೆ 
ಇರುವವು; ಆದರೆ ಕ ದಿಂದ ಬದ ಅಂತರ ಎಷ್ಟು? ಮತ್ತು ಅದರ ಸಾಪೇಕ್ಷ ದಿಶಿ 
ಯಾವದು? 

೯. ತಾಸಿಗೆ ೧೨ ಮೈಲು ವೇಗದಿಂದ ಒಂದು ಹಡೆಗವು ನಿಡುದಾಗಿ ದಕ್ಷಿಣ ದಿಕ್ಕಿನ 
ಕಡೆಗೆ, ಒಂದು ದೀಪಗೃಹದ ಸಾಪೇಕ್ಷ ದಿಶೆ ದ. ೪೦" ಪೂ, ಮಾಡಿಕೊಂಡು ಹೊರಟಿದೆ. 
ಮುಂದೆ ೧೫ ಮಿನಿಟುಗಳ ತರುವಾಯ ಅದು ಉ. ೫೦” ಪೂ. ಆಯಿತು. ಆದರೆ, 
ಆ ಹಡಗವು ದೀಪಗೃಹದಿಂದೆ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ಸಮೀಪದಲ್ಲಿರುವಾಗ ಆದರ ಅಂತರವು (ದೀಪ 
ಗೃಹದಿಂದೆ) ಎಷ್ಟು? 

೧೦. ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥನು ಒಂದು ಹೊಳೆಯ ದಂಡೆಯ ಮೇಲೆ ನಿಂತುಕೊಂಡು, 
ಇನ್ನೊಂದು ದಂಡೆಯಲ್ಲಿ ತನ್ನ ಎದುರಿಗಿರುವ ಒಂದು ಮರದ ತುದಿಯ ಉನ್ನತ 
ಕೋನ ೫೫" ಕಂಡೆನು. ನಂತರ ಅವನು ಸರಿಯಾಗಿ ಹಿಂದಕ್ಕೆ ೧೫ ಫೂಟ ಹೋಗಿ, 


ನೋಡಿದಾಗ ಆ ಉನ್ನತ ಕೋನವು ೪೮” ಆಯಿತು. ಆದಕೆ ಇದರ ಮೇಲಿಂದ: 
ಹೊಳೆಯ ಪಾತ್ರ (ಅಗಲಳತೆ) ವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 


ದಿಲಿ. ಸೂರ್ಯನ ಉನ್ನತ ಕೋನವು ೪೫ ರಿಂದ ೩೦" ವರೆಗೆ ಕಡಿಮೆಯಾದಾಗ, 


ಒಂದು ನೆಟ್ಟಿ ಕೋಲಿನ ನೆರಳು ೧೫ ಫೂಟು ಬೆಳೆಯಿತು. ಇದರಿಂದ ಆ ಕೋಲಿನ 
ಎತ್ತರವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 


ತ್ರಿಕೋನಮಿತಿಯ ಉಪಯೋಗವೂ ಕೆಲವು ಕಠಿಣ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳೂ ದಷ್ಟಿ 


೧೨. ನೆಲದಿಂದ ಒಂದು ದಿನ್ನೆಯ ಉನ್ನತ ಕೋನವು ೫೦° ಇದೆ. ಅಡೇ ಸಳ 

೬ ಪ ಛು 

ದಿಂದ ಒಬ್ಬನು ನಿಮಾನದಲ್ಲಿ ಕೂತುಕೊಂಡು ಸರಿಯಾಗಿ ೨೦೦ ಫೂಟು ಎತ್ತರದಲ್ಲಿ 

ಹೋದನು. ಆಗ ಅವನಿಗೆ ಆ ಕೋನವು ೩೨ ಇದ್ದದ್ದು ಕಂಡು ಬಂತು; ಅದರೆ 
ಸು? 

ಆ ದಿನ್ನೆಯ ಎತ್ತರನೆಷ್ಟು ? 

೧೩. ಒಂದು ಇಮಾರತಿನ ತಳದಿಂದ ೩೫ ಫೂಟು ಅಂತರದ ಮೇಲಿಂದ ಒಂದು 
೬ಡೆಕಿಯ ಕೆಳಬದಿಯ ಮತ್ತು ಮೇಲ್ಪದಿಯ ಉನ್ನತ ಕೋನಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 
೩೬° ಮತ್ತು ೪೦" ಇದ್ದರೆ, ಕಿಡಕಿಯ ಉದ್ದಳತೆಯೆಸ್ಸು ? 

೧೪. ಒಂದು ತ್ರಿಕೋನದ ತಳರೇಖೆಯು ೧೫ ಸೆ. ಮಿ. ಮತ್ತು ಶಿರೋಕೋನವು 
೫೦" ಇದ್ದರೆ, ಅದರ ಪರಿವೃತ್ತದ ವ್ಯಾಸವೆಷ್ಟು? 

೧೫. ಅಬಕಡ ಇದೊಂದು ಸಮಲಂಬ ಚೌಕೋನನಿಡೆ. ಇದರಲ್ಲಿ ಅಬ! ಕಡ; 
[ಅವಳ್‌ [ಬವ ೫೭% ಕಡ ಎ ೪ ಇ. ಮತ್ತು ಅಬ, ಕಡ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ 
ಅಂತರವು ೧:೫ ಇಂಚು ಇದ್ದರೆ ಅಬ ವು ಉದ್ದಳತೆಯೆಷ್ಟು? ಮತ್ತು ಅಬಕಡ ಇದರ 


ಮೆ ಮಣು ೧ 
ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ನಷ್ಟು ಕ 


ಪ್ಲಿಪ್ಲಿಳಿ ಭೂಮಿತಿ 
ಪ್ರಶ್ನ ಸಮುದಾಯ ೬. 


ಅ. 


೧. ಜ್ಯಾ ೧೧/೬೧ ಇರುನ ಒಂದು ಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಅದರ 
ಕೋಜ್ಯಾ, ಸ್ಪರ್ಶಿಕಾ ಇವುಗಳನ್ನು ಗಣಿತದಿಂದ ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೦ 


೨. ಸ್ಪ ಅ-ಸ್ಪಬಎ (ಜ್ಯಾಅ ಕೋಜ್ಯಾ ಬ. ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ಅ ಜ್ಯಾ ಬ) 


೬ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ಕೋಜ್ಯಾ ಬ್ಲ ಇದನ್ನು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ. 


೩. ಅ ಕೋಜ್ಯಾ ಪಚ ಬಜ್ಯಾ ಪಕ ಬ ಕೋಜ್ಯಾ ಪ.ಅ ಜ್ಯಾಪ 
ಇದ್ದರೆ, ಅವಿ , ಬ೨ ಎ .೨9ಕ೨ ಎಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. 

೪, ಶಂಕುವಿನ ಆಕೃತಿಯಂತಿರುವ ಒಂದು ಡೇರೆಯ ನೆಲದ ವ್ನಾ ಸವು ೨೦ ಫೂಟು 
ಇದ್ದು, ಅದರ ಶಿಶೋಕೋನವು ೭೦” ಇದ್ದರೆ, ಆ ಡೇರೆಯ ಎತ್ತರನೆಸ್ಟು? 


೫. ಆ! ೧೬.೮ ಫೂ., / ಅ. ೩೨ ೧೩, / ಕಂ" ಹೀಗಿರುವ ಒಂದು 
ತ್ರಿಕೋನವನ್ನು ಬಿಡಿಸಿರಿ, 
ಭ್ರ. 


೧. ಲಘುಕೋನಡ ಜ್ಯಾ ಕಿಂತಲೂ, ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆಯು ದೊಡ್ಡದಿರುವದೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 

೨. ಕೋಜ್ಯಾ ೬೦ ಎ೨ ಕೋಜ್ಯಾ ೨ ಕಿ0ಕಿಡಗ ಯ ೧-ಜ್ಯಾ೨ ೩೦ ಎಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 


೩. ಜ್ಯ್‌ ಅಜ ೨/೫, ಆದರೆ ಸ್ಪ... ೧/ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ವ ೨ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೪, ಒಬ್ಬ ಹುಡುಗನು ೧೦ ಇಂಚು ವ್ಯಾಸನಿರುನ ಒಂದು ಕಬ್ಬಿಣ ಗಾಲಿಯನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡನು. ಅದರ ಹರಿಘದಲ್ಲಿ ಸಮಾನ ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ೬ ಸ್ಥಳಗಳನ್ನು 
ಗುರುತಿಸಿ, ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೆ ಒಂದೊಂದರಂತೆ ೬ ದಾರಗಳನ್ನು ಕಟ್ಟಿದನು. ಮತ್ತು ಆ 

ರಗಳ ಬೇರೆ ತುದಿಗಳನ್ನು ಒಟ್ಟು ಗೂಡಿಸಿ ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ೧ ಫೂಟು ಎತ್ತರದಲ್ಲಿರುವ 
ಗೂಟಕ್ಕೆ ಅದನ್ನೂ ತೂಗು ಹಾಕಿದನು. ಅದರೆ ಆ ದಾರಗಳ ಜೋಡಿನಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿ 
ನ PsA ಎಷ್ಟು ಇರುವದು? 


[ಕ ೯೦೪, ಬ ಫೂ, ಈ! 2 ೭೭.೧ ಫೂ. ಇದರಿಂದ ಗ್ನಿ ಅಬಕ 
ಬಿಡಿಸಿರಿ. '` 


ಗ. 


ಆ 
೧. ಸ್ಸ ಪೂ ಇದರಿಂದ ಬಿಡಿಸಿರಿ; 


ಷಿ. ಪತಂಗಾಕೃತಿಯ ಚೌಕೋನದ 1 ಬದುರಿನ ಕೋನಗ 
ಒಂದು ೪೦೯, ಇನ್ನೊಂದು ೧೨೦° ಇರೆ 
ಕೂಡಿಸುವ ಒಂದು ಕರ್ಣರೇಖೆಯು ೧ ಫೂಟು ಇದ್ದರೆ ಇನ್ನೊಂದು ಕರ್ಣರೇಖೆಯು 
೧ ad ೮ ಇಂಚು ಇರುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೪. ಅಎ 2೫" ದಿಂದ ಅವಿ ವರೆಗೆ | (ಕೋಷ್ಟ ಕದ ಸಹಾಯದಿಂದ) ಜ್ಯಾ ಅ 
ಇದರ ಆಲೇಖ (Gr೩ph) ವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಇದರೆ ಮೇಲಿಂದ ಜ್ಯಾ -೫೮೬೦ 
ಇರುವ ಕೋನವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ, 


ಗ್‌ 
ಫೂಟು ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ಒಬ್ಬ ನಿರೀಕ್ಷನು ನಿಂತಿದ್ದಾನೆ. ಅವನು ಅಲ್ಲಿಂದ ದಕ್ಷಿಣಕ್ಕೆ 
೧೨೦ ಫೂಟು ನಡೆದು ಹೋದನು. ಆದರೆ ಅವನ ಈ ಎರಡೆನೆಯ ಸ್ಥಾನದಿಂದ ಶಿಖರದ 
ಉನ್ನ ತೆಕೆ ೋನವೆಷ್ಟು ? 


ಘು. 

ದಿ. ಒಂದು ನಾಣ್ಯದ ವ್ಯಾಸ ೧ ಇಂಚು ಇದೆ. ಅನ 
ಆಂತರದ ಮೇಲೆ ಒಬ್ಬ 'ಹುಡುಗನಿದ್ದಾನೆ. ಆದರೆ ಆ ನಾಣ್ಯವು ಅವ 
ಮಾಡುವ ಕೋನವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, 


ಇ. 
| 
ಜಿ 
ನಿ 
oO 
ತ್ತ 


೨. ಸ್ಪತಿ ೬೦. ೨ ಜ್ಯಾ೨ ೩೦' ಎ ೫ ಸ್ವ೨ ೪೫ ಎ ೩ ಜ್ಯಾ೨ ೪೫" ಇದನ್ನು ಸಿದ್ದ 
ಮಾಡಿರಿ, 

೩. (೧) ಜ್ಯಾ೨ ಪ. ೨, (೨) ಕೋಜ್ಯಾ ೨ ಅ. ೫ ಈ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ಟೀಕೆ 
ಯನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 

೪, ಗಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ / ಕ.ಎ೯ಂಗ, ಅಬ ಎ೩೦ ಫೂಟು ಮತ್ತು ಜ್ಯಾ ಅವ “೭ 

ಳ್ಳಿ 

ಇದ್ದರೆ, ಅಕ್ಕ ಬಕ ಎಷ್ಟೆಷ್ಟು? 

೫. ಒಂದು ಚೌರಸದ ನಟ್ಟನಡುನೆ ಇರುನ ಒಂದು ಗುಡಿಯ ಕಳಸದ ಪರಮೋಚ್ಚ 
ಬಿಂದುವು, ಚೌರಸ-ಮಧ್ಯದಲ್ಲಿಯ ಕ್ಷಿತಿಜ ಲಂಬ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಇದೆ. ಸೂರ್ಯನ 


೫. 


೧. ಕೆಳಗಿನ ನಿತ್ಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ: 
೨(ಜ್ಯಾಹಿ ಅ ಕೋಜ್ಯಾ ೬ ಅ) _ ೩ (ಜ್ಯಾಳಿ ಅಷ್ಟ ಕೋಜ್ಯಾಳಿ ಅ) £0 
೨. ೨-(ಜ್ಯಾಅ- ಕೋಜ್ಯಾ ಅ)೨ ಇದರ ವರ್ಗಮೂಲ ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೩. ಗಾಳಿಯ ಹೊಡತಕ್ಕೆ ಒಂದು ಮರವು ನಡುನೆ ಎಲ್ಲಿಯೋ ಮುರಿದು ಬಿದ್ದಿದೆ. 
ಮರದ ಬುಡದಿಂದ ೩೦ ಫೂಟು ದೂರದಲ್ಲಿ ಅದರ ಮುರಿದ ಭಾಗದ ತುದಿಯು ನೆಲಕೆ 
ತಾಗಿದೆ. ಮುತ್ತು ಆ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ೧೫ ಕೋನ ಉಂಟಾಗಿದೆ. ಅದರೆ ಮುರಿಯುನ 
ಮೊದಲು ಆ ಮರದ ಎತ್ತರ ಎಷ್ಟು ಇತ್ತು? 

೪, ಗ್ಲಿಅಬಕ ದಲ್ಲಿ / ಅವ ೯೦%; ಅಡ | ಬಕ; ಆದರೆ ಬಡ - ಬಕ ಕೋ- 


ಜ್ಯಾ೨ಬ್ಯ ಕಡ ಬಕ ಕೋಜ್ಯಾ೨ ಕ್ಯ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 


೫. ಒಂದು ದಿನ್ನೆಯ ಇಳಕಲದ ಕಡೆಗೆ ಒಂದು ಲೋಹ ಮಾರ್ಗವಿದೆ. ಆ 
ಇಳಕಲು ೩೦ ಫೂಟು, ಅದರ ಶಿಖರದ ಅಗಲಳತೆ ೨೦ ಫೂಟು ಮತ್ತು ದಿನ್ನೆಯ ಕೆಳ 
ಬದಿಯು ೧೦೦ ಫೂಟು ಇರುವವು. ಇಳುಕಲದ ಅಂಚುಗಳು ಸಮಾನವಾಗಿದ್ದರೆ, ಅವು 
ಕ್ಸಿತಿಜ ಸಮಾಂತರ ಪಾತಳಿಗೆ ಎಷ್ಟು ಅಂಶದ ಕೋನಗಳನ್ನು ಮಾಡುವವು? 


ಚ. 

೧. ಗ್ರೆ ೧೮್‌ ಇದ್ದರೆ, ಜ್ಯಾ್ನಿಅ ಕೋಜ್ಯಾ ೨೪ ಎ ೦, ಆಗುವದೆಂದು 
ತೋರಿಸಿರಿ. 

೨. ೮.೧ ಇಂಚು ತ್ರಿಜ್ಯನಿರುವ ನರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸುಸಮ ದಶಕೋನ ಆಕೃತಿ 
ಯನ್ನು ತೆಗೆದಿದೆ. ಆದರೆ ಅದರ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಭುಜವು ಸುಮಾರು ೫ ಇಂಚು ಇರುವ 
ದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

೩, ಸ ಮತ್ತು ಫ ಇವರು ಒಬ್ಬರಿಂದೊಬ್ಬರು ೨೭೪೦ ಯಾರ್ಡ ಅಂತರದ ಮೇಲೆ 
ನಿಂತು, ಒಂದೇ ಕಾಲಕ್ಕೆ ಒಂದು ಅ ಎಂಬ ನಿಮಾನದ ಉನ್ನತ ಕೋನಗಳನ್ನು 
ಕಂಡರು. ಅವು ಅನುಕ್ರಮದಿಂದ ೪೦೯ ಮತ್ತು ೬೭° ಇದ್ದವು. ಅಪಫ ಇದು ಕ್ಷಿತಿಜ 
ಲಂಬ ಪಾತಳಿಯಾಗಿದ್ದು ಅ ದಿಂದ ತೆಗೆದ ಕ್ಷಿತಿಜ ಲಂಬ ರೇಖೆಯು ಪ ಮತ್ತು ಫ 
ಇದರ ಮಧ್ಯದಲ್ಲಿ ಬಂದು ಕೂಡುವದು. ಆದರೆ ನೆಲದಿಂದ ವಿಮಾನವು ಎಷ್ಟು 
ಅಂತರದ ಮೇಲಿದೆ? 
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ಶ್ಲಿಕ್ಕಿಲ ಭೂಮಿತಿ 


ಸ” 


ಕ್ಷೈಯನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಆ ನಿಶಾನೆಗಳ ಕೆಳಗಿನ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಜೋಡಿಸುವ 
ಕಿ ತಿಜ ಸಮಾಂತರ ರೇಖೆಯು ೯:೬೫ ಸರಪಳಿಯಷ್ಟು ಆಗುನದೆಂದು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ. 
೨. ಒಬ್ಬ ಮನುಷ್ಯನು ಒಂದು ನಿಲುಗನ್ನಡಿಯ ಮುಂದೆ ನಿಂತಿದ್ದಾನೆ ಅವನ 
ಕಣ್ಣುಗಳು ನೆಲದಿಂದ ೫ ಫೂಟು ಎತ್ತರದ 'ಹೀಳಿನೆ. ಅವನ ಕಾಲುಗಳಿಂದ ಆ 
ಕನ್ನ 'ಡಿಯಲ್ಲಿಯ ಕ್ರ ಪ್ರತಿಬಿಂಬದ ಅವನತ “ಕೋನವು ೧೦ ಇದ್ದರೆ, ಆ ಮನುಷ್ಯ ಬ ಕನ್ನ ಡಿ 
ಯಿದ ಎಷ್ಟು ದೊರದಲ್ಲಿ ಇದ್ದಾನೆ, ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೩. ಅಬಕ ಲಘುಕೋನ ತ್ರಿಕೋನದ ಅಮನ ಇದು ಪದತ್ರಿಕೋನನಿದೆ. 
ಬಲ: ಲಕ ಸ್ಪಕ: ಸ್ಪಬ ಎಂಬದನ್ನು ತೋರಿಸಿರಿ; ಮತ್ತು ಇದರೆ ಮೇಲಿಂದ 
ಬಲ, ಕಮ.ಅನ ಎ ಲಕ.ಮಅ,ನಬ ಎಂದು ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ. 


೪, ಒಂದು ಕಸೆ ನೈಯೂಂತ್ರಥಲ್ಲಿಯ ಎರಡು ಗಾಲಿಗೆಳೆ ತ್ರಿಜ್ಯಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 
೬' ಮತ್ತು ೪' ಥ್‌ ಆ ಎರಡು ಗಾಲಿಗಳ ಕೇಂದ್ರಗಳ `ತಂತಿಕ ವುಣ ಆ ಇದೆ. 
ಒಂದು ಸೆರೆಪಳಿಯು ಆ ಎರಡೂ ಗಾಲಿಗಳನ್ನು ಗಬ್ಟೆಯಾಗಿ ಸುತ್ತುವರಿದಿದೆ. ಆದರೆ 
ಅ ಸರಪಳಿಯೆ ಉಡದ್ದಳತೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೫, ಒಂದು ಅರ್ಧ ವರ್ತುಳದಲ್ಲಿ ಅಬ ವ್ಯಾಸನಿದೆ. ಮತ್ತು ಅದರೆ ಪರಿಘದಲ್ಲಿ 


ಕ ಬಿಂದು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. ಕನ | ಅಬ. ಸಿಕನಬ ಇದರಿಂದ ಜ್ಯಾ ಆ ಇದರ ಜಿಲೆ 
ತೆಗೆಯಿರಿ; ಮತ್ತು ಗಿ ಕನಅ ಇದರಿಂದ ಜ್ಯಾ ಅ ಇದರ ಬೆಲೆ ತೆಗೆಯಿರಿ ಹಾಗೂ 
ನಬ ಎ ಅಬಜ್ಯಾ ೨ ಅ ಎಂದು ಸಿದ್ಧಮಾಡಿರಿ. 


ರ್ಳು. 

೧. ಸಿಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಬಕ ಕೋಜ್ಯಾ ಬಎ ಅಕ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ ಇದ್ದರೆ ಆ 
ತ್ರಿಕೋನವು ಸನದಿ ಭುಜ ಇರುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 

೨. ಸಿ ಅಬಕ ದಲ್ಲಿ ಅಡ ಬಕ, ಅಡ-೧೦', / ಕವ್‌, ಗ ಬಜ ೭೫ 
ಇದೆ. ತ್ರಿಕೋನದಕ್ಕೆ ಕಿ ಫ್ಲೇತ್ರಫಲನೆಸ್ಸು ? 

೩. ಮ ಕೋಜ್ಯಾ ಅ. ೧೨' ಮತ್ತು ಮಜ್ಯಾ ಅ-ಎ೫' ಇದ್ದರೆ ಮ. ೧೩" 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

ಲ, ಒಬ್ಬ ನಿರೀಕ್ಷೆಕನಿಂದ ಒಂದು ವಿಮಾನವು ೧೦೦೦ ಯಾರ್ಡು ದೂರದಲ್ಲಿದೆ. 
ಅದು ಒಂಡು ನಿಯಮಿತ ವೇಗದಿಂದ ನಿಡುದಾಗಿ ಮೇಲಕ್ಕೇರಿತು. ಯಾವದೋ 
ಒಂದು ಕ್ಷಣಕ್ಕೆ ನಿರೀಕ್ಷ ಕನಿಂದ ವಿಮಾನದ ಉನ್ನತ ಕೋನವು ೩೮" ಇತ್ತು. ಮುಂದೆ 
೫ ಮಿಂಟಿಗಳ ತರುನಾಯ ಆ ಕೋನನು ೬೧° “ಆಯಿತು. ಆದರೆ ತ್ರ ನಿಮಾನವು 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸೇಕಂದಿಗೆ ಎಷ್ಟು ಫೂಟು ಮೇಲಕ್ಕೆ ಏರಿತು? 

೫. ೬ ಫೂಟು ಎತ್ತರವುಳ್ಳ ವಾ್‌ ೯ ಫೂಟು ಎತ್ತರದ ಒಂದು ದೀಪದೆ 
ಕಂಬದಿಂದ ೫ ಫೂಟು “ತರ ದಲ್ಲಿ ಇಂತಿದ್ದಾನೆ. ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ಅನನು 
ಒಂದು ಮಾರ್ಗದ ಮೇಲೆ ನಡೆದಿದ್ದಾ ನೆ ರೇಖೆಯಲ್ಲಿ ದೀಪ ಸಕಂಬದಿಂಡ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ 


ಸಮೂಪದ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ೧೨ ಫೂಟು ದೂರದಲ್ಲಿ ಅವನು” ನಡೆದು (೫5 ಅಲ್ಲಿಂದ 
ಅವನ ನೆರಳಿನ ಉದ್ದ ಳತೆ ಎಷ್ಟಾಗುವದು? 


b ಕ 
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THEOREMS 


27. Theareaof ೩ rectangle is measured by the product 
of the measure of its sides. 


28. Parallelograms on the same base and between the 
same parallels are equal in area 


29, Triangles on equal bases and between the same 
parallels are equal in area. 

30, {Converse of Th. 29) Triangles of equal area which 
are on equal bases in the same straight line, and on the same 
side of the straight line, are between the same parallels. 

31, If a parallelogram and a triangle stand on equal 
bases and between the same parallels, the area of the parallalo- 
gram is double that of the triangle. 

32. [Pythagoras Theorem]. In aright-angled triangle, 
the square on the hypotenuse is equal to the sum of the 
squares on the other two sides. 


ಪಿಸ ಭಬೂಮಿತಿ 


33, {Converse of Pythagoras’ Th ) If the square on one 
side of a triangle is equal to the sum of the squares on the 
other two sides, then the angle contained by these is a right 
angle. 


34, Inan obtuse-angled triangle, the square on the side 
opposite the obtuse angle is equal to the sum of the squares on 
the sides containing that angle, plus twice the rectangle 
contained by one of these sides and the projection of the 
other side upon it. 


35, In any triangle, the square on the side opposite to an 
acute angle is equal tothe sum of the squares on the sides 
containing that angle, minus twice the rectangle contained by 
one of these sides and the projection of the other side upon it. 


36, [Apollonius’ Theorem]. In any triangle, the sum 
of the squares on any two sides is equal to twice the square on 
half the third side together with twice the square on the 
median which bisects the third side. 


37. The locus of a point which is equidistant from two 
given points is the perpendicular bisector of the straight line 
joining the two points. 


38. The locus of ೩ point which is equidistant from two 
given intersecting straight lines is the pair of bisectors of the 
angles between the lines, 


39, The perpendicular bisectors of the three sides of a 
triangle are concurrent, 


40. The bisectors of theangles of a triangle are concurrent. 


41, The perpendiculars drawn from the vertices of a 
triangle to the opposite sides are concurrent. 


42. The three medians of a triangle are concurrent. 
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43, The straight line which joins the centre ofa circle 
to the mid-point of a chord (which is not a diameter) is 
perpendicular to the chord. 

44, The straight line drawn from the centre of a circle 
perpendicular to a chord bisects the chord. 

45, The perpendicular bisector of a chord of a circle 
passes through the centre of the circle. 

46, (1) Equal chords of a circle are equidistant from 

the centre. 

(2) Chords of a circle which are equidistant from 
the centre are equal. 

46, A(1) If two chords of a circle are unequal, the 

greater is nearer the centre, 

(2) If two chords of a circle are at unequal dista* 
nces from the centre, the chord nearer the 
centre is the greater. 

47, There is one circle and only one circle, which 
passes through three given points not all in the same straight 
line, 

43, The angle which an arc of a circle subtends at the 
centre is double that which it subtends at any point on the 
remaining part of the circumference. 

49, Angles in the same segment of a circle are equal to 
one another. 

50, {Converse of Th. 49). If the straight line joining two 
points subtends equal angles at two other points on the same 
side of it, then the four points lie on a circle. 

51, The angle ina semicircle is a right angle; the angle 
in a segment greater than a semicircle is less than a righf angle; 
and the angle in a segment less than a semicircle is greater 
than a right angle. 

52, The opposite angles of a quadrilateral inscribed in 
a circle ate supplementary, 
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53, (Converse of Th. 52), Ifa pair of opposite angles of 
a quadrilateral are supplementary, the quadrilateral is cyclic, 

54, In equal circles, if two arcs subtend equal angles at 
the centres or at the circumferences, they are equal. 

55, (Converse of Th. 54) In equal circles if two arcs 
are equal, they subtend equal angles at the centres and at the 
circumferences, 

56, In equal circles (or the same circle) if two chords are 
equal, the arcs which they cut off are equal, the major arc to 
the major and the minor arc to the minor. 

57, (Converse of th. 56), In equal circles {or the same 
circle) if two arcs are equal, the chords of these arcs are also 
equal, 

58, Aline drawn through a point ona circle, perpendi- 
cular to the radius to the point, touches the circle at that point, 

59, A tangent toa circle is perpendicular to the radius 
drawn through the point of contact. 

60. If two tangents are drawn to a circle from an 
external point, 

(1) the tangents are equal; 

(2) they subtend equal angles at the centre of the 
circle; 

(3) they make equal angles with the straight line 
joining the given point to the centre. 

61, If two circles touch one another, the point of contact 
lies in the straight line joining their centres, or in that line 
produced. 

62. Ifa straight line touches a circle and, from the point 
of contact, a chord is drawn, the angles which the chord makes 


ಪರಿಶಿಷ್ಟ ಗಿ ಪಿ೫೯ 


with the tangent are respectively equal to the angles in the 
alternate segments of the circle. 


63, (Converse of Th, 62), If through an extremity ofa 
chord of a circle a straight line is drawn making with the chord 
an angle equal to the angle in the alternate segment, then the 
straight line touches the circle, 


64, If twochords of acircle intersect at a point within 
the circle, the rectangle contained by the segments of the one is 
equal to the rectangle contained by the segments of the other. 


65, If two chords of a circle when produced cut ata 
point outside it, the rectangle contained by the segments of the 
one 1s equal to the rectangle contained by the segments of the 
other, 


66. If from a point outside a circle, a secant anda 
tangent are drawn, the rectangle contained by the whole secant 


and the part of it outside the circle is equal tothe square on 
the tangent, 


67» (Converse of Theorems 64, 65), If two finite straight 
lines intersect, or being both produced intersect 580 that the 
rectangle contained by the segments of the one is equal to that 
contained by the segments of the other, the extremities of the 
lines are concyclic, 


68, (Converse of Theorem 66). If from a point outside a 
circle, a secant is drawn, and also another straight line to meet 
the circle, and if the rectangle contained by the whole secant 
und the part of it outside the circle is equal to the syuarte on 
the other line, then this line touches the circle. 


69, Triangles of equal altitude have areas proportional 
to their bases. 
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70. There is only one point P at which a given finite 
straight line AB is divided internally in a given ratio min. 


71, There is only one point Qin which a given finite 
straight line AB is divided externally in a given ratio m:n. 


72 (1) (Fundamental Theorem). If astraight lineis 
drawn parallel to one side of a triangle, it 
divides the other two sides proportionally, 


(2) Conversely: If a straight line divides two sides 
of a triangle proportionally, it is parallel to the 
third side, 


73. The bisector (internal or external) of an angleofa 
iriangle divides the opposite side (internally or externally) in 
the ratio of the sides containing the angle bisected. 


74. If two triangles are equiangular, their corresponding 
sides are proportional, 


175. If the three sides of one triangle are proportional to 
the three sides of another triangle, the two triangles are 
equiangular. 3 


76, If two triangles have an angle of the one equalto an 
angle of the other and the sides about these equal angles propor- 
tional, the triangles are similar. 


77. Ifa perpendicular is drawn from the right angle of a 
right-angled triangle to the hypotenuse, the triangle on each 
side of the perpendicular are similar to the whole triangle and 
to one another. 


13. The areas of similar triangles are proportional to the 
squares on corresponding sides, 


ಪರಿಶಿಷ್ಟ ಗಿ 2೬೧ 


CONSTRUCTIONS 


12. To construct a rectilineal figure equal in area 


to a given rectilineal figure and having fewer sides by one 
than the given figure. 


13. 


To construct a parallelogram equal in areatoa 


given triangle and having one of its angles equal toa 
given angle. 


14, 


To draw straight lines respectively V2, ೪/3, 


V4, V5,... units long, 


15. 
16. 


point. 
17. 
18. 


To bisect a given arc of a circle. 


To draw tangents to a circle from an external 


To draw direct common tangents to two circles. 


To draw transverse common tangents to two 


given non-intersecting circles, 


[ಟಿ 


On a given straight line to draw a segment of a 


circle containing an angle equal to a given angle, 


20. 
21. 


22. 
23. 


To draw the circumcircle of a given triangle. 
T'o inscribe a circle in a given triangle. 
To draw an escribed circle of a triangle. 


In a given circle, to inscribe a triangle equi- 


angular to a given triangle. 


24. 


About a given circle to describe a triangle equi” 


angular to a given triangle. 


25. 
26. 


To inscribe a square in a given circle. 


To circumscribe a circle about a given square, 


5 ಭೂನಿತಿ 


97, To 10801106 a circle in a given square, 

98, To deseribe a square about a given circle. 

99, To inscribe ೩ regular hexagon in a given circle, 

30, To inscribe a regular octagon in a given circle, 

31, To divide a given straight 11೧6 into two parts in 
a given 7೩0೦, (i) interrially (fi) externally. 

32. To find the fourth proportional to three given 


straight lines, 
33, To construct the mean proportional between 


two given straight lines. 





ಹಾರಿಭಾಸಿಕ ಶಬ್ದಗಳು 


Adjacent side- ಸಂಲಗ್ಭ ಭುಜ 
Alternando- ನಿಕಾಂತರ ಕ್ರಿಯೆ 


Angle of Elevation—w ನ್ನತಾಂಶ 


Angle of Depression-ಅನನತ 


ಕೋನ 


Arc-ಕೆಂಸ 

Conjugate arc-ಸ್ಫೂರಕ ಕಂಸ 
Major ೩೯೦-ಬ್ಬಹೆತ್‌ ಕಂಸ 
Minor ೩೯೦-ಲಘು ಕಂಸ 
entrಂid-ಮಧ್ಯೆ ಸಂಪಾತ 
Circumcircle-ಸರಿವೃತ್ತ 
Circumcentre-ಪರಿಕೆ €ಂದ್ರ 
Circumradius- ಪರಿತ್ರಿ ಜ್ಯ 
Coincident-Sಿಕರೂಪ 


Commensurable-aರಿಚ್ಛಿ ೀದಶೀಲ 


Componendo—WMಯೋಗೆ ಕ್ರಿಯೆ 


Componendo and 2191667602 


ಯೋಗ-ನಿಯೋಗ ಕ್ರಿಯೆ 


Concentric—ಸೆಮಕೇಂ ದ್ರ 


Concurrent-ಏಿಕಾಗ್ರ 


Concyclic-ವ್ಯ ತ್ರ ಸ್ಥ ನಿಕವೃತ್ತೀ ಯ 


Contact- ಸ್ಪರ್ಶ 


| External -ಬಹಿೀಸ್ಪರ್ಶ 


Internal ೦.-ಅಂತಃಸ್ಪರ್ಶ 
Corresponding- ಸಂಗತ 
Cosine-ಕೋಜಾ 
Dividendo-ನಿಯೋಗ ಕ್ರಿಯೆ 
E-circle-wk ವೃ ತ್ರ 
Equiangular- ನಿಢಃಸಮಕೋನ 
Inoircle-ಅಂತವೃತ್ತ 
Incommensurable- ಅನರಿ ಚ್ಛೆ ದ 


ಶೀಲ 
Infinity-@ನಂತ 


Invertendo-ವ್ಯ ಸ್ತ ಕ್ರಿಯೆ 
Limiting position - ಅಂತಿಮ 
ಸ್ಥಿತಿ 
Locus-ಬಿಂದುಪಥ 
Mೀet- ಸಂಧಿಸುವದು 
Nine point ಯಂ ನನ ಬಿಂದು 
ತ್ತ 
Opposite 5169-ವಿರುದ್ಧ ಭುಜ 
Pedal triangle-ಸದತ್ರಿಕೋಣ 
Point of ಏಕಾಗ್ರ ಬಿಂದು, 
concurrence | ಸಂಪಾತ ಬಿಂದು 
Point of contact— ಸ್ಪರ್ಕಬಿಂದು 


2೬೪ 


Proportion-ಪ್ರಮಾಣ 

In 2.-ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ 
Proportional-್ರಮಾಣಸದ 
Fourth p.- ಚತುರ್ಥ ಪ್ರಮಾಣ 
Mean p.-ಮಧ್ಯಮ ಪ್ರಮಾಣ 
Third p.-ತೃತಿೀಿಯ ಪ್ರಮಾಣ 
Quadrant of a circle-ವರ್ತುಳ 


ಪಾದ 


Regular- ಸುಸಮ, ನಿಯಮಿತ 
Sca]e- ಪ್ರಮಾಣ 

ನೀಂant-ಛೇದಕ ರೇಖೆ ಛೇದಿಳೆ 
5eetor-ವೃತ್ತಿಕಲೆ 

Segment- wo 

S, of a ಯಯ-ವರ್ತುಳಖಂಡ 
Major 9.-ಮಹಾನ್‌ ವರ್ತುಳಖಂಡ 
Minor 5.-ಲಘು ವರ್ತುಳಖಂಡೆ 


ಭೂಮಿಶಿ 


Angle in the ಠಿ.-ರೇಖಾ ಖಂಡ 

S5ine-ಜ್ಯಾ 

Solving a triangle- ತ್ರಿಕೋನ 
ಬಿಡಿಸುವದು 

Symmetrical- ಸಮಪ್ರನರಾಣ 

7೩785೧ -ಸ್ಪರ್ಶರೇ ಖೆ, ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆ 


Common tangent- ಸಾಧಾರಣ 


ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆ 

Direct C. T.-ಸೆರಳೆ ಸಾಧಾರಣ 
ಸ್ಫರ್ಶಿಕೆ 

External C. T.-wbs ಸಾಧಾ- 
ರಣ ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆ 


1೧೮೧೭೩ C. ಅಂತರ್ಗತ 
ಸಾಧಾರಣ ಸ್ಪರ್ಶಿಕೆ 
Transverse ©. 7.-ತಿರ್ಯಕ್‌ 
ಸಾ. ಸ್ಫರ್ಶಿಕೆ 
Unit-Hಕಾಂಕ 
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